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 المخالف b يح الطبيعييكون العدد الصح
إذا  a قاسما للعدد الصحيح الطبيعي للصفر
 كانإذا  أي b قابلا للقسمة على a كان

 b على a باقي القسمة الإقليدية للعدد
        .للصفر مساويا

 لـ مضاعف a في هاته الحالة نقول أيضا أنّ 
b. 

 aالقسمة الإقليدية للعدد الصحيح الطبيعي 
المخالف  على العدد الصحيح الطبيعي

 حيث a= bq+r  تعني المساواة bللصفر 
 q عدد صحيح طبيعي وr  عدد صحيح

  .   bطبيعي أصغر قطعا من 

a يسمّى المقسوم وb يسمّى القاسم وq 
  . باقي القسمة rخارج القسمة و

אא 

אא88
  
  

aليكون  aكيف يمكن اختيار العدد 
6

حا ؟                                                              عددا صحي 
 

ما  .24قيس مساحة مستطيل بالصنتمتر المربّع تساوي 
أبعاد هذا المستطيل إذا علمت أĔا أعداد صحيحة  هي

 طبيعية ؟
  

بما ) ∗(في كلّ حالة من الحالات التّالية عوّض الرمز
  يناسب للحصول على عدد صحيح طبيعيّ 

31 13 7 15
    ;          ;          ;     

*∗ ∗ ∗
 

  
  أنقل وأتمم الفراغات بما يناسب -أ) 1
          76 + 100 × = ....376      ،      75 +100×=  ....7275     ،    + ... 100×

 
5= 546                 

            0 ....+×  170= 1700   ، + ....4 ×151 = 750                
تمثّل القسمة   x 3 =376 100+  76الكتابة  - ب

  .100على العدد  376للعدد  الاقليديةّ
  .ابات السّابقةالطريقة عن بقيّة الكتعبرّ بنفس 

× 19+  27هل أنّ الكتابة ) 2 قسمة  تمثلّ 369 = 18 
 ؟  18 العددعلى  369إقليديةّ للعدد 

  : 4تقبل القسمة على  الأعداد الّتي يلي أذكر مما) 3
    750  ،  376  ،  546 ، 7275  ،1700 .  
 ؟ 25لقسمة على من منها يقبل ا       
 
 
  

عدد أوّلي هو عدد صحيح طبيعي أكبر من 
  وعلى نفسه 1ولا يقبل القسمة إلا على  1

W  

1 

2 

4 
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   .إلى جذاء عوامل أوليّة 490,  225,  95 , 56فكّك كلّ عدد من الأعداد التّالية  ) 1
  .)95,225(أ.م.وم) 56,490(أ.م.ابحث عن ق) 2
56اختزل إلى أقصى حدّ الأعداد الكسريةّ التّالية )  3

490
95و 

225
 

  التّالي واتمم تعميره  أنقل الجدول
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  
في  3و 4بالرقم المناسب لكي يكون العدد قابلا للقسمة على  ∗عوّض في كلّ حالة العلامة ) أ

  فس الوقت  ن
345    ;   18 0   ;   7 68 ∗ ∗   )   أعط جميع الحلول الممكنة(     ∗

  .9و 25 والقابلة للقسمة على 1200و 600أوجد كلّ الأعداد المحصورة بين ) ب
 

كتبيّ عددا من الكتب ومثل ذلك اشترى   .دنانير 15دنانير وثمن قلم حبر رفيع هو  10ثمن كتاب هو 
  : لغ الذي يمثّل ثمن المشتريات من بين المبالغ التّاليةما هو المب .العدد أقلاما

 د ؟ 3130د ،  3125د ،  3120
  

  :        4أذكر من بين الأعداد التّالية تلك التي تقبل القسمة على ) أ) 1
               275     ،235348    ،12345678    ،2131404 .  

  ؟ 4ة على ما هو باقي قسمة كلّ عدد من الأعداد السابق) ب
  :25ما هو باقي قسمة كلّ عدد من الأعداد التّالية على ) 2

 ؟  33200،   2131404،  12345678925،  235348،   275 
 
 
 
  

  25  9 5 4 3 2 قابلية القسمة على

    نعم    لا 207

300       
330       

540             

  نعم  نعم نعم نعم نعم نعم 7...

6 

7 

8 

9 

5 
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في جداول مبيّنة   100بدأ أحمد ومحمد وعلي في ترتيب الأعداد الصحيحة الطبيعية الأصغر من    
  : كما يلي

  جدول أحمد
1   2    3  
4   5    6   
7   8    9   

10  11  12  
............ 

 

  جدول محمد
1    2    3    4    5  
6    7    8    9    10  

11   12  13  14 15  
16   17  18  19  20  

............ 

  جدول علي
1     2    3    4    5   

10   9    8    7    6  
11   12  13  14   15  
20   19   18  17  16  

............... 
 
  بالنسبة لكلّ جدول من الجداول الثلاثة ؟ 97في أي عمود يوجد العدد  )أ

  بالنسبة لكلّ جدول من الجداول الثلاثة ؟ 574في أي عمود يوجد العدد ) ب
 .؟ حدّده وميّزه هل يوجد عمود مشترك بين جدول محمد وجدول علي) ج
 ودية ؟؟ ما ترتيب هذه الأ هل توجد أودية مشتركة بين جدول محمد وعلي) د
  
  

 

א8 
     8ما هو باقي قسمة كلّ عدد من الأعداد التّالية على  )1

  ؟ 808 ,     647,      157,     94,     16
   8ما هو باقي قسمة كلّ عدد من الأعداد التّالية على  )2

  ؟ 6856835112,      867112,       2112,      112
   8عداد التّالية على ما هو باقي قسمة كلّ عدد من الأ )3

  ؟ 1567567173,        236173,        5173,      173
  

  .375720و  41252و  3528و  5283نعتبر الأعداد  
لـ  مضاعف عدد صحيح طبيعيّ  a حيث a +bأكتب كلّ عدد من هذه الأعداد على شكل ) أ

  .1000عدد صحيح طبيعيّ أصغر من  bو 1000
 bوباقي قسمة العدد  8لأعداد السّابقة قارن باقي قسمته على بالنسبة لكلّ عدد من ا) ب

    ماذا تستنتج ؟  .8الموافق له على 
 

 
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 نشاط 2
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W 
  
  
 
 

 
 
 
 

 
  
 

  :  8جد باقي قسمة كلّ عدد من الأعداد التّالية على 
  984        ،67355        ،574024        ،9767439        ،796864.  

  : 8بما يناسب لكي يصبح العدد قابلا للقسمة على  )*(مة العلا ،عوّض في كلّ مرةّ
       4562*  ،67453*6        ،65979243*48.  
عدد الكويرات في  .علب صغيرة تحتوي كلّ منها على كويرات بعضها أحمر وبعضها أخضر 8لطفل 

  :  هذه العلب مبينّ بالجدول التّالي
  8 علبةلا  7 العلبة  6 العلبة  5 العلبة  4 العلبة  3 العلبة  2 العلبة  1 العلبة  

11  10  9  18  28  31  46  62  
ضاعت إحدى العلب فأصبح عدد الكويرات الحمراء في السبع علب المتبقيّة مضاعفا سبع مراّت 

 ما هو عدد الكويرات الحمراء المتبقيّة ؟ .لعدد الكويرات  الخضراء
  
  

  1تمرين 
12571aدد عوّض النّقطتين بما يناسب لكي يصبح الع •   . 8وعلى 5قابلا للقسمة على  =•

 

אW 
12571aيكون العدد  •     .5أو  0إذا كان رقم آحاده  5قابلا للقسمة على   =•
  . 0رقم الآحاد يساوي  : الحالة الأولى

12571  العدديقبل   1لعددإذا كان ا 8القسمة على  •0   .8قابلا للقسمة على • 0

 
إذا كان العدد المتكوّن من أرقامه  8قابلا للقسمة على ) 99أكبر من (عدد  يكون

  .8قابلا للقسمة على ) رقم الآحاد ورقم العشرات ورقم المئات(الثّلاث الأخيرة 
لاث الأخيرة على ثّ لهو باقي قسمة العدد المتكوّن من أرقامه ا 8باقي قسمة عدد على 

8.  
 

1 

2 

3 

W 


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1الأعداد التي تكتب  . 190و  180و  170و  160و  150و  140و  130و  120و  110و  100هي  • 0
  .8هما فقط يقبلان القسمة على  160و   120 نلاحظ أنّ من بين هذه الأعداد

  .1257160أو  1257120إذا العددان هما 
  

   .5رقم الآحاد يساوي  : الحالة الثانية
12571 العدد    .8إذن فهو لا يقبل القسمة على  2هو عدد فردي فلا يقبل القسمة على  •5

 . يستجيبان للشرطين نهما العددان الوحيدان اللّذا 1257160و 1257120وبالتّالي فإنّ 
   2تمرين 

  .أقيسة أضلاع الأشكال المقابلة هي أعداد صحيحة طبيعية 
 
 
 
 
 

 
  التاليةما هو قيس محيط كلّ شكل من الأشكال 

  إذا علمت أنهّ عدد صحيح طبيعيّ ينتمي إلى المجموعة 
   .ساحاēا مختلفةوأنّ الأشكال م }274 , 279 , 120 , 715 , 292{
  .لم يقع اعتماد نفس السلّم في رسم هذه الأشكال : ملاحظة 
 

אW 
  . 279 أو 120إذا فهو  3هو عدد قابل للقسمة على  Aمحيط المثلّث  -
  . 292أو  120إذا فهو  4هو عدد قابل للقسمة على  Bمحيط المربّع  -
  .)8 العدد الوحيد القابل للقسمة على( 120 إذا فهو 8هو عدد قابل للقسمة على Cمحيط الشّكل  -
  .274 أو 292أو  120إذا فهو  2 علىهو عدد قابل للقسمة  Dمحيط الشّكل  -
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  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

  
  
  
  
  

  
  
   

 
 

على العدد الصحيح الطبيعي المخالف  aللعدد الصحيح الطبيعي  القسمة الإقليدية •
عدد  rعدد صحيح طبيعي و q حيث a=bq+r  على شكل aكتابة   تعني bللصفر 

    .bصحيح طبيعي أصغر قطعا من 
  
• a يسمّى المقسوم وb يسمّى القاسم وq خارج القسمة وr  باقي القسمة. 

 
إذا   aقاسما للعدد الصحيح الطبيعي المخالف للصفر  bيكون العدد الصحيح الطبيعي  •

يساوي  bعلى  aأي إذا كان باقي القسمة الإقليدية للعدد  bقابلا للقسمة على  aكان 
 .صفرا

 
 .وعلى نفسه 1ولا يقبل القسمة إلا على  1عدد أوّلي هو عدد صحيح طبيعي أكبر من  •

 
إذا كان العدد المتكوّن من أرقامه الثّلاث  8قابلا للقسمة على ) 99أكبر من (يكون عدد  •

 .8قابلا للقسمة على ) رقم الآحاد ورقم العشرات ورقم المئات(الأخيرة 
  
 8هو باقي قسمة العدد المتكوّن من أرقامه الثلاث الأخيرة على  8باقي قسمة عدد على  •

 

  
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 
  

 :  8أذكر باقي قسمة كلّ عدد من الأعداد التّالية على  )1
 1832       ,8518    ,45361   , 11740      ,82153.  

  8النقطة بما يناسب لكي يصبح العدد قابلا للقسمة على  ،عوّض في كلّ مرةّ )2
5562      ,673 6  ,   245 44  

  
  أجب بصحيح أو خطأ 

  .8يقبل القسمة على  4كلّ عدد يقبل القسمة على ) أ
  .8يقبل القسمة على  12كلّ عدد يقبل القسمة على ) ب
  .4يقبل القسمة على  8كلّ عدد يقبل القسمة على ) ت
  .9يقبل القسمة على  120كلّ عدد يقبل القسمة على ) ث
 .8يقبل القسمة على  16كلّ عدد يقبل القسمة على ) ج

 
   : رقمين ابحث عن أصغر عدد صحيح طبيعي ذي )1

  . في نفس الوقت 8و 3ى يقبل القسمة عل )أ
  . في نفس الوقت 8و 5يقبل القسمة على  )ب

 في نفس 5و 8و 3 ابحث عن أصغر عدد صحيح طبيعيّ مخالف للصفر ويقبل القسمة على )2

   .الوقت

  
والّتي تقبل  1800والأصغر من  600حدّد، في كلّ مرةّ، الأعداد الصحيحة الطبيعيّة الأكبر من 

  : القسمة على
 8) ،   و   3و 25و 8) ،   ه   25و 8) ،   د   9و5و 8) ،   ج   3و 5و 8) ،   ب   9و 8 )أ

   9و 25و
  

1 

2 

3 

4 
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88   

  9و 5و 8 ضع رقما مكان كلّ نقطة لكي يصبح العدد قابلا للقسمة على

  )يع الحلول الممكنةأعط جم(   0 . . 7،          . 4 . 5،          . . 6 8
  

  حدّد بواسطة الآلة الحاسبة خارج وباقي القسمة الإقليدية لـ 
   824على  33555) ج     235على  5532) ب           15على  267) أ  
  
 6و 5و 4و 3و 2في نفس الوقت لـ  ما هـو أصغر عدد مضاعف"أبي طالب سأل رجل علي إبن  
الأسبوع في عدد أياّم الشهر في عدد أشهر السّنة أضرب عدد أياّم " فأجابه " 10و 9و 8و 7و

  ."فستجد ما تبتغي
  .تحقّق من مدى صحّة هذه الإجابة

  
  . 122ومحيطها بالمتر  900قطعة أرض مستطيلة الشكل مساحتها بالمتر المربعّ 

  .ان صحيحان طبيعيّاندما عدإذا علمت أĔّ ما هما بعداها 
  

  : بينّ أنّ 
2012  ) أ 20103   . 8هو عدد قابل للقسمة على  −3

73)ب 74 752 2 2+    .  7قابل للقسمة على   +
  

   8الّتي لها نفس باقي القسمة على التالية الأعداد  اء عمليّة القسمة، أذكر من بين دون إجر 
8112     ،623      ،51228      ،11623      ،81076      ،923600      ،75368974623.  

  
  دنانير  5دنانير وثمن قلم حبر رفيع هو  3كتاب هو ثمن  

ما هو عدد  .دينارا 1296اشترى كتبي نفس العدد من هذه الكتب والأقلام ودفع مقابل ذلك 
  الكتب المشتراة ؟

  

  : اختزل إلى أقصى حدّ الأعداد الكسريةّ التّالية
     255

595   
    ،588

840
      ،3600

5400
      ،36650

51975
  

5 

6 

7 

8 

9 

10 

11 

12 
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5454: نعتبر الأعداد التّالية ) 1     ،2323   ،6767     ،3838     ،1919  
  ؟ 101رج قسمة كلّ واحد منها على ما هو خا

  .أكتب عددا ذو رقمين واكتب بجانبه نفس ذاك العدد تتحصّل بذلك على عدد ذو أربعة أرقام )2
  .؟ ماذا تلاحظ ؟ فسّر ذلك 101ما هو خارج قسمته على 

 
 

  

  :نعتبر الأعداد التّالية ) 1

    512512      ،103103      ،351351      ،748748  
  .1001و  13و  11و  7و خارج قسمة كلّ منها على ما ه    

  .تتحصّل على عدد ذي ستّة أرقام.أكتب عددا ذو ثلاثة أرقام واكتب بجانبه ذاك العدد نفسه) 2
  .؟ ماذا تلاحظ ؟ فسّر ذلك 1001ما هو خارج قسمته على    
  
   3و 8ضع رقما مكان كلّ نقطة لكي يصبح العدد قابلا للقسمة على ) أ 

    8 6 .  .       ،5 4.  .       ،73   )أعط جميع الحلول الممكنة (      .  .
   8 و 9 ضع رقما مكان كل نقطة لكي يصبح العدد قابلا للقسمة على) ب

8 6 .  .        ،5 4.  .       ،73   )أعط جميع الحلول الممكنة (     .  .
  25 و 9 و 8 ضع رقما مكان كلّ نقطة لكي يصبح العدد قابلا للقسمة على

8 6 .  . .         ،5 4.  . .         ،73   )أعط جميع الحلول الممكنة (     .  .  .
  

    a=12345679لعدد  نعتبر ا
  . 18a   ، 27a   ، 54aباستعمال الآلة الحاسبة أحسب

  ماذا تلاحظ ؟ هل بإمكانك تعميم النتيجة وتفسيرها ؟
  

  :9و 8ضع رقما مكان كلّ نقطة لكي يصبح العدد قابلا للقسمة في نفس الوقت على 
 ).أعط جميع الحلول الممكنة (     0 . . 7،      0 . . 5،       0 . . 8    
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אאאא 
 

 
 

  :  إن أمكن ذلك في كلّ حالة من الحالات التّالية xجد العدد الصحيح الطبّيعي
2)  أ 2x + 2  )ب       = 0x − = 3)  ج        10x + 5 ) د       = 2x+ =      

  
  : عن تاريخ كلّ حدث من الأحداث التّالية نسبيّ  صحيحعبرّ بعدد 

 .ق م 221بعل قيادة الجيش القرطاجي سنة تولىّ حنّ  -
 .ق م 264بدأت الحروب البونيّة بين قرطاج وروما سنة  -

 
  

IK אאאא  
سجّل مركز الرصد الجويّ بمدينة تالة خلال أسبوع من شهر جانفي درجات الحرارة المدرجة في 

  الجدول أسفله
  السبت  الجمعة  الخميس الأربعاء الثلاثاء الاثنين  الأحد

 فوق  5
 الصفر

فوق2
 الصفر

تحت 1
 الصفر

تحت  3 0
  الصفر

تحت  2
  الصّفر

فوق  3
  الصفر

درجات فوق الصفر فنقول إنّ درجة الحرارة هي زائد  5إنّ درجة الحرارة المسجّلة ليوم الأحد هي 
كما أنّ درجة الحرارة المسجّلة ليوم الثلاثاء هي درجة واحدة تحت .5+أو  (5+)خمسة ونكتب 

  .1-أو  (1-)الصفر فنقول إنّ درجة الحرارة هي ناقص واحد ونكتب 
  .عبرّ شفوياّ عن بقيّة درجات الحرارة في الجدول السّابق) 1

3-شاط على أعداد تكتب على الشكل تحصّلنا في هذا النّ  ;  0 ;  -1 ;  +2 ;  +5.  
  .نسمّي كلّ عدد من هذه الأعداد عددا صحيحا نسبيّا

  . حيحة النسبيّة بـ نرمز لمجموعة الأعداد الصّ 
{ }0; 1; 1; 2; 2; 3; 3; 4; 4;...= + − + − + − + −  

  { }0;1;2;3;4;...=   .ةحيحة الطبيعيّمجموعة الأعداد الصّ    
{ }0;1; 1;2; 2;3; 3;...= − − −  .ةحيحة النسبيّ مجموعة الأعداد الصّ    

W  

1 

2 

W  

 نشاط 1
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nعدد صحيح طبيعيّ نطابق بين كلّ 

وهكذا  n+ والعدد الصحيح النّسبيّ 
+يمكننا أن نكتب = . 

  .عددا صحيحا نسبيّا موجبا   8+ ; 75+ ; 127+ ; 3+ي كلّ عدد من الأعدادنسمّ 
 . عددا صحيحا نسبيّا سالبا  ; 1-- 7- ; 12- ; 13ي كلّ عدد من الأعدادونسمّ 

  .’’زاد زائد ’’ونقرأ  +ة الموجبة بـ نرمز إلى مجموعة الأعداد الصحيحة النسبيّ 
  .’’زاد ناقص’’ونقرأ  −ة السالبة بـ نرمز إلى مجموعة الأعداد الصحيحة النسبيّ 

{ }0; 1; 2; 3; 4;...+ = + + + + و{ }0; 1; 2; 3; 4;...− = − − − −   
+حدّد المجموعتين ) 2 −∩  و+ −∪  

W 
   

 
 
  
  

 
  

 : اليةنعتبر المجموعات التّ 
  

  
   ⊅أو  ⊃أو  ∌أو  ∋:  أتمم بأحد الرموز التّالية

{ }0 ...Ζ−  ،  { }-1,0 ... − ،  13... ،  -5...  ،   0... − ، B...A    ، C...A ،
{ } + 1,0,3 ...،-6 ...  − ،  { }-3,-2,1,-1,0 ... −  

  .هي أعداد عشرية نسبيّة وتسمّى أيضا أعدادا صحيحة نسبيّة 2-  ;  7  ;  0  ;  3+  ;  3-
 

Kאאאאא 

 . (x'x)يمثّل الرّسم التّالي مستقيما مدرّجا

  
  .Cو Bو Aو Iو Oقاط هي فاصلة كلّ من النّ  ما) أ

  ؟ 5-و 3+و 2+و4- قاط التي تمثّل الأعداد التّالية ما هي النّ ) ب
  .   6-و 5+و1-  :الأعداد  (x'x)مثّل على المستقيم ) ج
    .7-ذات الفاصلة M قطة ضع النّ ) د

W 

 نشاط 1

{ } { } { }A= 0,-1,2,-3,4,-4   ;  B= -1,-3,-4   ;  C= 0,-1,-2,4

II
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جنا فنقول إننّا درّ  (x'x)أمكن لنا أن نمثّل كلّ عدد صحيح نسبيّ بنقطة واحدة من المستقيم 
  .حيحة النسبيّةبواسطة الأعداد الصّ  (x'x) المستقيم

 
  
  
  
   
  

    
  
  

                                                                                                                                                                     

  : اسك أنقل الشكل التّالي على كرّ  )1

  
 ؟ Dو Cو Bو Aقاط ما هي فاصلة كلّ من النّ  )2
  .وأعط فاصلتها [IA]منتصف قطعة المستقيم  Mارسم النّقطة ) 3
  .4-ذات الفاصلة   Nالنّقطة عينّ ) 4

    
  .OI=1cmحيث  (O, I)نعتبر المستقيم المدرجّ بالمعينّ 

  
  .(O,I)المعينّ  في Dو CوB وAقاط كلّ من النّ   حدّد فاصلة) 1
  .ثم جد فاصلتها [CB]منتصف  Eعينّ النّقطة ) 2
  .4-و 5-على التّوالي  فاصلتيهما Gو Fعينّ النّقطتين ) 3

  
] ).OI=1cmحيث  (O, I)مدرّجا بالمعينّ  (xy)أرسم مستقيما  )I Ox∈ ) . 

  : اليةحيحة من بين العبارات التّ ما هي العبارات الصّ 
  .(Ox]موجبة تنتمي إلى نصف المستقيم صحيحة النّقاط التي فاصلتها أعداد  -

 
  .1و 0نختار نقطتين مختلفتين منه تمثّلان على التوالي العددين :  تدريج مستقيمل

  .دريجى أصل التّ تسمّ  0الممثلّة للعدد  Oالنّقطة •
  .ى النّقطة الواحديةّ تسمّ  1التي تمثّل العدد  Iالنّقطة •
 .دريجى وحدة التّ فيسمّ  [OI]أما طول القطعة  •

 
  

W 

1 

2 

3 
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  .[OI]موجبة تنتمي إلى قطعة المستقيم صحيحة تي فاصلتها أعدادالنّقاط الّ  -
  .(’Ox]سالبة تنتمي إلى نصف المستقيم  صحيحةتي فاصلتها أعداد النّقاط الّ  -
 .(’Ix]سالبة تنتمي إلى نصف المستقيم  صحيحةتي فاصلتها أعداد النّقاط الّ  -

  
  .- 2و 3- واليعلى التّ  بحيث تكون فاصلتاهما Fو Eوضع عليه نقطتين  Δأرسم مستقيما مدرّجا 
  

Kאא 
   .OI=1حيث نعتبر المستقيم المدرجّ التّالي 

  
أصل  Oقطة بالنسبة للنّ  مناظرēا ’A ثمّ عينّ  4الّتي فاصلتها A قطة أنقل الرسم وعينّ النّ ) أ )1

  ؟ 'Aما هي فاصلة  .جيدر التّ 
 ؟OA '؟ ما هو البعد  OAما هو البعد ) ب

 .2و 3-اللّتين فاصلتاهما على التّوالي  Dو Cقطتين أرسم النّ ) أ )2
  ؟'D؟ ما هي فاصلة  'Cة ـما هي فاصل.O قطةبالنسبة للنD و Cمناظرتي  D'و C'رسم أ) ب
  .OD'و ODثمّ  OC'و OCقارن ) ج

 .M؟ أرسم  ما هي فاصلتها. Oعن النقطة  5المدرجّ بعدها  منقطة من المستقي Mلتكن ) أ) 3
ما هو بعدها عن  .aالمستقيم المدرجّ فاصلتها عدد صحيح نسبيّ  ننقطة مNلتكن ) ب

    ؟ Oالنقطة 
 

  
    

  
  
  
  
 
 
 
  

4 

 نشاط 1

 
 (O,I)بالمعينّ ج مستقيم مدرّ  على aنقطة فاصلتها  Mا وعددا صحيحا نسبيّ  aليكن 
  .OI=1حيث 

.ونرمز لها بـ  OMالبعد هي aالقيمة المطلقة للعدد الصحيح النسبيّ  a   
 

III
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  أحسب

-7   ;  11   ;  0   ;  -8   ;  8   ;  -11   ;  7  ;   9      
  

.ة   اليأحسب القيم المطلقة التّ ) أ )1 -5   ;  13   ;  -9   ;  5   ;  -13   ;  9                      
  ; 5و −5 ; −9و 9 : في كلّ حالة من الحالات التّالية العددينقارن ) ب
.و 13-  13  

a (  : أثبت أنّ  ,نسبيّاعددا صحيحا   aإذا كان) 2 a يعني =0 0=.(  
    

  
  

a :إن أمكن ذلك في كلّ حالة من الحالات التّالية  aجد العدد  =0  ;  a =2  ;  a -6  ;  a =5=  
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

W 

 نشاط 2

W 
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{ }0;1;2;3;4;...=   .ةحيحة الطبيعيّ مجموعة الأعداد الصّ    

{ }0;1; 1;2; 2;3; 3;...= − − −   .ةحيحة النسبيّ مجموعة الأعداد الصّ    
  
  .1و 0نختار نقطتين مختلفتين منه تمثّلان على التوالي العددين :  تدريج مستقيمل

  .دريجى أصل التّ تسمّ  0لة للعدد الممثّ  Oالنّقطة  •
   .ى النّقطة الواحديةّتسمّ  1ل العدد التي تمثّ   Iالنّقطة  •
 .دريجى وحدة التّ فيسمّ  [OI]ا طول القطعة أمّ  •

  
  

حيث  (O,I)بالمعينّ ج مستقيم مدرّ  على aنقطة فاصلتها  Mا وعددا صحيحا نسبيّ  aليكن 
OI=1.  

. ونرمز لها بـ  OMالبعد هي aالقيمة المطلقة للعدد الصحيح النسبيّ  a   
.فإنّ عددا صحيحا طبيعيّا  nإذا كان  n  -n n= =  

 

  
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 
  

  :  الصّحيحة النسبيّة للتّعبير عن الارتفاع أو العمق بالمتر في الجدول التّالياستعمل الأعداد  
 الارتفاع أو العمق بالمتر  المكان

  فوق سطح البحر 1544  جبل الشّعانبي

  تحت سطح الأرض 400  حفرة البحر الميّت

  فوق سطح البحر 8848  )سلسلة الهمالايا بآسيا( إفريست

 تحت سطح الأرض 6290  حفرة الرأّس الأخضر

  فوق سطح البحر 4165 )سلسلة جبال الأطلس بإفريقيا( جبل طوبقال

 تحت سطح الأرض 10700  حفرة مندانو

  
  : أذكر الأعداد الصّحيحة النسبيّة من بين الأعداد التّالية

35و 203-و 46 
7

15و 
2

   .0و 17+و 14-و 
  

  :  ترك الصحيحالخطأ وااشطب  
 6 ∈   ، 3,2∈   ، 15

3
∈  ،  0 ∈  ،  16 ∈   ،  { }1;2;0− ⊂    ،

( ){ }21; 2 ;0− ⊄   ،  { }21; 2 ;0− ⊄    ،  3,2∈    ،15
3

∈      ،9− ∈   ،
{ }1;2;0− ⊂      ،196 −∈    ،− ⊂   ،{ }1; 2;0 −− − ⊂    ،( ){ }121; 7 ;0 +− − ⊄   

 ،{ }221; 12 ;0 +− ⊄ .  
  

  : ة الموجبة من بين الأعداد التّاليةحيحة النسبيّ استخرج الأعداد الصّ 
 206      ،(-9)      ،0      ،(-8)      ،4−       

1 

2 

3 

4 
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  : المطلقة لكلّ عدد من الأعداد التّاليةجد القيمة ) أ       
 -4531   ،517     ،42−  ،5− −  

  
  : حدّد عناصر المجموعات التّالية) أ

   Eهي مجموعة الأعداد الصّحيحة النّسبيّةx  بحيث :x 5=  
   Fهي مجموعة الأعداد الصّحيحة النّسبيّة الموجبةx  بحيث :x 5=    
  G هي مجموعة الأعداد الصّحيحة النّسبيّة السّالبةx  بحيث :x 5=   
Fو Eقارن المجموعتين ) ب G∪.  
  

  : لنفرض المجموعة التّالية
 .{ }E= 0 , 1 , -1 , 2 , -2 , -3 , 4 , 5 , -5 ; 6  

  Eمجموعة الأعداد الموجبة والمنتمية إلى المجموعة  A لنعتبر
B و          .Eمجموعة الأعداد السّالبة والمنتمية إلى المجموعة  

  .Bو Aحدّد عناصر كلّ من المجموعتين ) أ
  :  ةعناصر كلّ من المجموعات التّالي حدّد) ب

C  هي مجموعة الأعداد المنتمية إلىE  3وقيمتها المطلقة تساوي.  
D هي مجموعة x  الأعداد المنتمية إلىE  حيثx 5=  
F  هي مجموعةx  الأعداد المنتمية إلىE  حيثx 9=  

G هي مجموعة x الأعداد المنتمية إلىE  حيثx 4<      
    

  : حدّد المجموعتين
E مجموعة الأعداد الصّحيحة النّسبيّة الّتي تتساوى مع قيمتها المطلقة.  
F مجموعة الأعداد الصّحيحة النّسبيّةx حيث x 3=.  
 
  :  xالصّحيحة النّسبيّةالأعداد التّالية  وضعيّة من الوضعيّات ، في كلّ إن أمكن ذلك، جد

x 125=  ،x 17= −    ،x 0=   ،1x =    ،8x = −  
  

5 

7 

8 

6 

9 
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אאא 
אאאא 

 

127   :ذهنيّا  احسب. 1 113  ;   196 116  ;   214 5  ;   13 12+ − × ×  

2   :احسب . 2 5 3  ;   17 6 17 24  ;   26 34 26 24  ;   13 10 8+ × × + × × − × × − 
 

IK אאאאא  
 

1K א     

 

يوم من أياّم  فيالجدول التّالي به درجات الحرارة المسجّلة على السّاعة السّادسة والثاّمنة صباحا 
.الشّتاء لثلاث مدن تونسيّة 

  أنقل الجدول التالي وأكمله  ) أ
  المدينة

درجة الحرارة على السّاعة
  السّادسة صباحا

في حدود السّاعة الثاّمنة 
  ارتفعت درجة الحرارة بـ

على السّاعة درجة الحرارة 
  الثاّمنة صباحا

    2 7-  تالة
    3  6-  عين دراهم
  2-   5-  مكثر

العمليّة الموافقة لحساب درجة الحرارة لمدينة تالة على السّاعة الثاّمنة صباحا لذلك اليوم ) ب
):  هي 7) ( 2) ( 5)− + + = −.  

م لكلّ من صباحا لنفس اليو أنجز العمليّة التي تحدّد درجة الحرارة على السّاعة الثاّمنة 
  .مدينتي عين دراهم ومكثر

  لعب طفل مع أقرانه لعبة الكجّات وسجّلت نتائجه في الجدول التّالي
الصّباح حاصل المساء حاصل اليومي الحاصل  

 اليوم الأوّل كجّات 8 ربح كجّة 12 ربح  

 اليوم الثاني كجّات 3 ربح كجّات 5 خسر  

 اليوم الثالث كجّة 11 خسر كجّات 4 ربح  

 اليوم الراّبع كجّات 7 خسر كجّات 6 خسر  
 

  حيحة النسبيّة ثمّ أكملهأنقل الجدول على كراّسك مستعملا الأعداد الصّ ) أ

W  

W

  
 نشاط 1

 نشاط 2
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 نعتبر الجدول المقابل ) ب
 
 
 
 
 

 
 

  . أنقل الجدول على كراّسك ثمّ أتممه
  
 
 
 
 
 
 
 
  

 
 
)  :أحسب ) أ 35) ( 47)− + −  ،  ( 27) ( 18)− + +    ، ( ) ( )4 7+ + +  ، .( 15) ( 13)+ + −   

  
):  حسبأ  ) ( )7 9− + −   ،( )15 28+ −  ، ( )9 5− +    ،65 38+  ، ( )8 8− +  ، ( ). 13 15− +           
     

 اتمم الهرمين التّاليين حيث 
  
 
 

 
 
 
 

  العمليّة الموافقة للحاصل اليومي
 اليوم الأوّل (20+)=(12+)+(8+)

 الثانياليوم  (2-)=(5-)+(3+)
اليوم الثالث

 اليوم الراّبع 

 

مجموع عددين صحيحين نسبيين لهما نفس العلامة هو عدد صحيح نسبيّ قيمته  -
  .المطلقة هي مجموع القيمتين المطلقتين للعددين وعلامته هي علامة العددين

مختلفي العلامة هو عدد صحيح نسبيّ قيمته مجموع عددين صحيحين نسبيين  -
مطلقة للعددين وعلامته هي علامة العدد  ةالمطلقة هي الفرق بين أكبر وأصغر قيم

  .الّذي له أكبر قيمة مطلقة

W 

1 

2 
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  أحسب ما يلي
13+(-24)      ;(-14)+20     ;(-18)+(-25)      ;0+(-8)     ;(-14)+14.                 

 )من اليسار إلى اليمين(بالآلة الحاسبة نضغط على الأزرار التّالية كما يلي  (17+)+(28-)لحساب  *
 :2 أي بداية من

  

=  7  1  +  -+/  8  2 
 

   على الشّاشة 11-فتظهر لنا النّتيجة  
 

2Kא 
 :  احسب وقارن المجاميع التّالية

  .)2-( +)]4-(5+[ و  )]2-) + (4-[(5+) ،    ب   (2-)+3و  3+(2-)) أ
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

):  استعمل الخاصيّة السابقة لتبرهن على أنّ  14) ( 15) ( 19) ( 10)− + − = − + −  
40و 70 25 85+ = +  
 

سنة تم  26عندما بلغ عمره  ").– 247 ولد سنة"نكتب ذلك (قبل الميلاد  247 ولد حنبعل سنة
وهو " كمين الثيران" من أشهر حيله العسكريةّ تلك المعروفة بـ .تكليفه بقيادة الجيش القرطاجي

توليّه قيادة الجيش وتمكّن بفضله من فتح بعد أربع سنوات من " فابيوس" الكمين الذي نصبه للقائد
  .سنة 64توفي حنبعل وعمره  .الطريق أمام جيشه

للقائد فابيوس وفي أيّ " كمين الثيران"في أي سنة كلّف حنبعل بقيادة الجيش ؟ في أيّ سنة نصب

 نشاط 1

 

 ونقول أنّ الجمع في a+b=b+a:  فإنّ  bو aالعددان الصّحيحان النسبيّان  مهما يكن
  هي عمليّة تبديليّة

ونقول أنّ الجمع  c=a+(b+c)+(a+b): صحيحة نسبيّة فإنّ أعدادا  cوbو aمهما يكن 
  هي عمليّة تجميعيّة في

  .هي عمليّة تبديليّة وتجميعيّة الجمع في أي كما في 

4 

W 

1 

2 
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  ؟ سنة توفيّ 
 

كما في (هدف  مراّت على 3سهما منهم  أطفال كلّ  5يرمي 
  )الرسم المقابل

  ).إن سقط السهم خارج الهدف )-8(نسند (
  : عبة كانت الحصيلة كالأتيفي Ĕاية اللّ 

  .-4:  مريم، -24:  لمياء، 8:  صابر ،0 : ، رؤوف14:  فؤاد
   .فسّر كيف تحصّل الأطفال على تلك النتائج

 
  : في كلّ حالة من الحالات التّالية xجد عددا صحيحا نسبيّا يمكن أن يعوّض

249 249x− + = −    ،0 24x + =    ،0 3 ( 8)x+ = − + −    ،0 0x+ =    ،
( 6 ) 0 6x− + + = −  

 
 
 
 
 
 

3K 
  .)O,I(ين جا بالمعّ مستقيما مدرّ  ∆ليكن 

 Oقطة تمثّل النّ ماذا  .3-و 3+فاصلتاهما على التوالي  ∆من المستقيم  Fو E نعتبر النقطتين  )أ
  ؟ ]EF[ بالنسبة إلى القطعة

 n-و nا ـحيث فاصلتاهم ∆نقطتين من المستقيم  Nو Mا ولتكن عددا صحيحا طبيعيّ  nليكن  )ب
 ؟ ]MN[بالنسبة إلى القطعة  Oقطة ماذا تمثّل النّ  .على التوالي

 
  )O,I(ين بالمعّ  جامستقيما مدرّ  ∆ليكن 

 Bنعتبر النقطة . aحيث فاصلتها  ∆نقطة من المستقيم  Aا وعددا صحيحا طبيعيّ  aليكن  )1
   .Oقطة بالنسبة إلى النّ  Aمناظرة النقطة 

  ؟ Bفاصلة النقطة  bد العدد الصحيح النسبي حدّ ) أ
 aهو مقابل  b نقول أنّ 

3 

 نشاط 2

 

a : فإنّ  a النّسبيّ  الصّحيح العدد يكن مهما 0 0 a a+ = +  هو الصّفر  فيكما  أي .=

   في عنصر محايد لعمليّة الجمع

 نشاط 1

 نشاط 2
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         a+bاحسب ) ب

 Dنعتبر النقطة  .c- حيث فاصلتها ∆نقطة من المستقيم  Cوا عددا صحيحا طبيعيّ  cليكن  )2
   Oقطة بالنسبة إلى النّ C  اظرة النقطةمن
  ؟ Dفاصلة النقطة  dد العدد الصحيح النسبي حدّ ) أ

    c+dاحسب ) ب
  :ملاحظة 
  n هو العدد n-ومقابل   n- هو العدد nعددا صحيحا طبيعيّا فإن مقابل  nإذا كان 

 
 
 
 
 

  
  )O,I(ين جا بالمعّ مستقيما مدرّ  ∆ليكن 

ماهو  .ان متقابلانحيث فاصلتاهما عددان صحيحان نسبيّ  ∆من المستقيم  Bو A نعتبر نقطتين  ) أ
 ؟ ]AB[ منتصف  القطعة

  كيف هما فاصلتاهما ؟. Oمتناظرتين بالنسبة لـ  ∆من المستقيم  Fو E نعتبر نقطتين  ) ب
 
  .3-  ; 2+  ;  0  ;  5-  ;  1,2-  ;  3,14:  جد مقابل كلّ عدد من الأعداد التّالية) أ

    .كم يوجد من عدد صحيح نسبيّ مساو لمقابله ؟) ب
    .هل يوجد عدد صحيح نسبيّ ليس له مقابل ؟) ج

  الآلة الحاسبة                 
  : في كلّ حالة من الحالات التّالية xجد العدد الصحيح النّسبيّ 

18 x 0+ =  ،43 x 0− + =  ،x 32 0+ =  ،x ( 301) 0+ − =  
 
  
  

  

 cهو مقابل  d نقول أن

  
  ثمّ 

  
  ثمّ 

  

-9 

 

  : حيحا نسبيّاعددا ص a يكنل
a): حيث  bحيدهو العدد الصّحيح النّسبيّ الو  aمقابل العدد  b 0)+  −aونرمز له بـ  =

W 

1 

2 

 

a-فإنّ  aمهما يكن العدد الصحيح النسبي  = a      
 لهما نفس القيمة المطلقةمتقابلين صحيحين نسبيّين كلّ عددين 

3 
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[ ] [ ]
[ ] [ ]

85 ( 18) 43
   =85+ ( 3) ( 15) 40 3

   =85+ ( 3) 3 ( 15) 40
    =85+25
   =110

A = + − +
− + − + +

− + + − +

Sأحسب )أ a b= aحيث  + 7= bو − 13=.  
  .'Sوأحسب مجموعهما   bومقابل العدد aجد مقابل العدد ) ب
Sأحسب) ج S'+.  تلاحظ ؟ماذا  
مقابل مجموع عددين صحيحين :  تحقّق من النّتيجة التّاليةو  bو aاختر أعدادا أخرى   )د

 .نسبيّين هو مجموع مقابلي هذين العددين
  
  
  
  
  
  

 

a وb مقابل جد .عددان صحيحان نسبيّان(a b)+ في كلّ حالة من الحالات التّالية :  
a b 5 0+ + =  ،a ( 9) b 0+ − + =  ،( )(1 b) 1 a 0+ + − + =  ،2 a + b− = 

 
4Kא 

S: نعتبر المجموع  ( 17) 26 ( 53) ( 26) 17 ( 8)= − + + − + − + + −   
1S أحسب )أ  )1 ( 17) ( 53) ( 26) ( 8)= − + − + − + 2Sو − 26 17= 1و + 2.S S+  

1 قارن     2S S+  و.S  
]فسّر لماذا ) ب   ] [ ]S ( 17) 17 26 ( 26) ( 53) ( 8)= − + + + − + − +   ؟ −

  :   لاحظ الحساب التّالي وأشرح مراحله   )2
    

                 
  

    
  

  
 
 
 

A: نعتبر المجموع التّالي 135 ( 314) ( 27) ( 135) 14 27= + − + − + − + أحسب المجموع بأيسر طريقة  .+
  .تختارها
   

4 : أحسب ( 1) 5 ( 9)  ; 1 ( 5) ( 15)  ; 8+10+( 3)  ; 14+( 2)+( 14) − + − + + − − + − + − − − − − 
 

 : لا يتغيرّ مجموع عدّة أعداد صحيحة نسبيّة
  بتغيير ترتيب حدوده -
  .ض بعض من حدوده بمجموعهايبتعو  -
  .بتعويض أحد حدوده بمجموع يساويه -

 نشاط 3

 

 .ذين العددينامقابل مجموع عددين صحيحين نسبيّين هو مجموع مقابلي ه

W 

1 

 نشاط 4

W 

1 
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II -אאאאא 
1Kא   

 

 

  أكمل بما يناسب
   (…)+(11+) =(8+)  وبالتّالي   (11+)=(…)+(8+)

   (…)+(4-)=(5+)   وبالتّالي     (4-)=(…)+(5+)
   (…)+(7-)=(2-)  وبالتّالي    (7-)=(…)+(2-)

    
 
 
 

 
 

" سوتيل"من أشهر المعارك التي خاضها معركة  ).سنة قبل الميلاد 160أي ( -160ولد يوغرطة سنة 
في أحد سجون  -104توفي سنة ". أوليس"وانتصر فيها على القائد الروماني  -110التي دارت سنة 
 .روما إثر أسره

  ؟" سوتيل"كم كان عمره عندما خاض معركة  )1
 كم من سنة عاش يوغرطة ؟ )2
 
يبينّ الجدول التّالي درجات الحرارة المسجّلة كلّ ساعة بمدينة تالة في أحد أياّم شهر ديسمبر من  

  .السّاعة الخامسة صباحا إلى منتصف النّهار
 12 11 10 9 8 7 6 5 السّاعة

 11 7 5 3 0 -2 -4 -7 درجة الحرارة

  ما هو مقدار ارتفاع درجة الحرارة
 ؟ والسّاعة التاسعة بين السّاعة السّابعة) ب    السّاعة الحادية عشر؟بين السّاعة التّاسعة و ) أ
  والسّاعة السّابعة ؟  الخامسة بين السّاعة )د    والسّاعة السّادسة ؟بين السّاعة الخامسة  )ج
 بين السّاعة السّادسة والسّاعة الثاّمنة ؟ )ه

 
  

 

  ةصحيحة نسبيّ ثلاثة أعداد  c و b و aليكن  
)و نكتب a=c+(-b (يعني    a+b=cفإنّ )a-b=a+ -b

 نشاط 1

 نشاط 2
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2Kאא  
  :لنتذكّر) أ
 
 
  
  :حساب عبارات بها جمع وطرح  )ب

)أحسب  )أ )a b c+ )و  − )a b c+ =5حيث  − −a  6و=b  4و=c.  
)قارن    )a b c+ )و − )a b c+ −.  

) وأحسب cو  bو  aاختر ثلاثة أعداد صحيحة نسبيّة ) ب )a b c+ )و − )a b c+ −.  
.تحقّق أنّ ) ج  ( ) ( )a b c a b c+ − = + −   

  : لنتذكّر
  
 
  
 

  

3253لحساب المجموع  997−   : يمكننا استعمال النّتيجة السّابقة +
997لاحظ أنّ  1000 3= − 

3253:  استعمل هذا لحساب المجموع  997− + 
76248:   أحسب بنفس الطّريقة  5998− +      ،3996 504− −  

  
a أحسب (b c)− a)و + b) c− aحيث  − bو =7 2= cو − 3= aقارن .− (b c)− + 

a)و b) c− −  
a وأحسب cو bو aاختر ثلاثة أعداد صحيحة نسبيّة  (b c)− a)و + b) c− −.  

aتحقّق أنّ  (b c) (a b) c− + = − − 
 
 

 

):  فإنّ   b و  aمهما يكن العددان الصّحيحان النسبيّان )a b=  يعني( 0)a b− =  

W 

 نشاط 2

 

   : فإنّ  cو bو a النسبيّة حيحةصّ المهما تكن الأعداد 

  
a (b c) (a b) c
                = a b c 
+ − = + −

+ −
 

 نشاط 1
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   :لنتذكّر
  
  

    
  
 

 

  

19أحسب  (47 15) 47− + +  
  

aأحسب وقارن  (b c)− a)و − b) c− aحيث  + 6= bو − 9= cو − ر ثلاثة أعداد ـاخت .=5
aوأحسب  cو bو aصحيحة نسبيّة  (b c)− a)و − b) c− تحقّق أنّ  .+

a (b c) (a b) c− − = − + 
 

  :  لنتذكّر
    
 
 
 

  

  
2873أحسب ) أ   بالإعتماد على النّتيجة السّابقة −877

321أحسب ) ب (64 79) 64− − + 
 

    : فإنّ  cو bو a النسبيّة حيحةصّ المهما تكن الأعداد  * 
       a (b c) a b c+ − = + −     ،a (b c) a b c− + = − −     ،a (b c) a b c− − = − +  

 هذه لا نغيرّ العلامات الموجودة داخل الأقواس بينما نغيرّ كلّ  "+"عند حذف الأقواس المسبوقة بعلامة  * 
  ."- " العلامات عندما تكون الأقواس مسبوقة بعلامة 

  
  

 

   : فإنّ  cو bو a النسبيّة حيحةصّ المهما تكن الأعداد 

 
a (b c) (a b) c
                =a b c
− + = − −

− −
 

W 

 نشاط 3

 

 : فإنّ  cو bو aالنسبيّة حيحةصّ المهما تكن الأعداد 
a - (b - c) = (a - b) + c

=  a - b + c
 

W 
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 : أعداد صحيحة نسبيّة dو cو bو aأحذف الأقواس من العبارات التّالية حيث ) أ

  A a (12 b c)= − − B        و      + 13 ( 5 b a c)= − − − − − +   
C      و c (b a) (1 c) ( a 14 c b)= + − − − − − − + − .    
aأنقل على كراّسك العبارتين) ب b c 3− − aو − b c 3− + أعداد صحيحة c و bو aحيث  +

  .العبارة الثانية لتتساوى العبارتاننسبيّة ثمّ ضع أقواسا في المكان المناسب في 
  

7     :ااحسب ذهنيّ  -8  ;   -7 -8  ;  7 - (-8)  ;  - 7 - (-8);15 ( 15) ; 15 ( 15)− − − − −  
3 6 -10 ;   3-6 -10 ;    -3- 6 -10 ;    -3 6 -10+ +  

.4 - (9 - 5) ;    4 - (5 - 9) ;     - 4 - (9 - 5) ;     - 4 - (5 - 9)      
   

  

a وb وc بينّ أنّ  .أعداد صحيحة نسبيّة    (a c) (b c) a b+ − + = −   
a)وأنّ  c) (b c) a b− − − = − 

  
  :   لنتذكّر

 
  
 

نستنتج من القاعدة السّابقة أنّ المساواة بين عددين لا تتغيرّ إذا أضفنا إلى طرفيها أو طرحنا منهما  •
  : فإنّ  cو bو aمهما تكن الأعداد الصّحيحة النّسبيّة    العدد أينفس 
              (a b)=  يعني  (a c b c)+ = +  
              (a b)=  يعني  (a c b c)− = −   

  
  

  
 

7816 : السّابقة لحساب اعتمد إحدى النّتائج )1 7513.و −13816 14213−  
7816)أحسب ذهنيّا )2 2937) (13816 2937)− − 7513).و − 2994) (14213 2994)+ − + 

 
 

W 

1 

2 

 

  : فإنّ  cو bو a النّسبيّة عداد الصّحيحةمهما تكن الأ
(a c) (b c) a b+ − + = a) و  − c) (b c) a b− − − = − 

W 

 نشاط 4
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IIIKאאאא 

  انقل الجدول التّالي على كراّسك ثمّ أكمله 1)
 bوaأقارنbالعددaالعدد 

  >باستعمال 

  أحسب الفرق

  a-b 

  علامة أحدّد

 )a-b( الفرق 

5 3b < a 2 الفرق )a-b (قطعا موجب 

123223  

227137  

2621302  

 :أتمم ما يلي 2) 

 b < a يعني الفرق(a-b) عدد ..........  
a < b   .......... عدد  (a-b)يعني الفرق   

  
 انقل الجدول التّالي على كراّسك ثمّ أكمله

 )a-b(أحدّد علامة الفرق  a-bأحسب الفرق bالعدد  aالعدد 
 موجب قطعا )a-b(الفرق  8 -3 5

123 223-  
111- 57-  
115- 165-  
151- 132  

 
  .b < aونكتب  aمن  أصغر bموجبا قطعا نقول أنّ  )a-b(إذا كان الفرق 

  a < b.ونكتب  bأصغر من  aسالبا قطعا نقول أنّ  )a-b(وإذا كان الفرق 
  

 نشاط 1

 2 نشاط
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 :لنتذكّر
 
  

  
  

 :ونستنتج أنّ 
  .كلّ عدد صحيح نسبيّ موجب هو أكبر من صفر أو مساو له

  .مساو لهكلّ عدد صحيح نسبيّ سالب هو أصغر من صفر أو 
  .كلّ عدد صحيح نسبيّ سالب هو أصغر أو مساو لكلّ عدد صحيح نسبيّ موجب

a):  فإنّ   bو  aمهما يكن العددان الصّحيحان النّسبيّان  b)≤  يعني   (a-b 0)≤  
 

  
  أنقل الجدول التّالي على كراّسك ثمّ أكمله

 ≥أو >باستعمال  b و aأقارن bالعدد aالعدد 
115 312- 

213 213-  
127- 571- 

302- 135- 

13- 152

121- 121- 

   
  .10-و أصغر من  12-العدد الصحيح النسبيّ الّذي هو أكبر من ) أ  :  جد ذهنيّا

  ؟  4-و أصغر من  10-كم من عدد صحيح نسبيّ أكبر من ) ب 
 

 

 : فإنّ   bو  aالعددان الصّحيحان النّسبيّان  مهما يكن
a  أصغر من b  ّأو مساو له يعني أن)a-b( سالب عدد. 
a  أصغر منb  ّيعني أن)a-b( سالب قطعا عدد. 

W 

1 

2 
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13: حيث bو  aنعتبر العددين . عددا صحيحا نسبيّا xليكن ( 5)a x= − 6bو  + x= −  

aأحسب  b−  و قارنa  وb . 

a  و b قارن العددين .عددان صحيحان نسبيّانA وB حيث :A=-17+(a-b)  وB=-12-(b-a)   
 

 الجدول التّالي على كراّسك ثمّ أكملهانقل 
 التمثيل على مستقيم مدرجّ مقارنة العددين

4 1− < − 

3−  …. 8

5......2 

3...... 5- 

2 .....− <

  كيف يمكن استغلال التّمثيل على مستقيم مدرجّ لمقارنة عددين صحيحين نسبيّين؟
  : الأعداد التّالية > رتّب تصاعدياّ باستعمال الرّمز) أ
   4و   2-و  7-و   10-و 16و  0و  3-و  12و   9
  :أنقل الجدول التّالي على كراّسك و أكمله) ب

a b abأقارن  a  وb  أقارن > باستعمال a  وb  باستعمال< 
-4 -5 4 5 b < aa b 
-3 -11    
-9 -2     
-21-8     

  ماذا تلاحظ ؟

3 

4 

 نشاط 3

 نشاط 4
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  :لنتذكّر
.مهما يكن العددان الصّحيحان النّسبيّان السّالبان فإنّ أصغرهما هو الّذي له أكبر قيمة مطلقة 

 
  

  ؟ 7-ما هو أكبر عدد صحيح نسبيّ أصغر من ) أ
 ؟ 4-ما هو أصغر عدد صحيح نسبيّ أكبر من ) ب
. حيث cو  bو  aرتّب تصاعديا الأعداد الصحيحة النّسبيّة السّالبة ) ج a b c< <  
a حيث cو  bو  aرتّب تنازليا الأعداد الصحيحة النّسبيّة السّالبة ) د 3  وb cو  =3 2  
  

IV -אאאאא 
1Kא 

  

وللتعبير على  دينارا في كل مرة 150بحساب مناسبات دينارا في ثلاث 450اقترض رجل من بنك )1
) ذلك بعملية نكتب 150) 3 450− × = −  

  25×(16-)    ;   7×(250-)    ;    4×(15-)  : الطريقة الجذاءات التّالية احسب بنفس

) :باستعمال الآلة الحاسبة احسب ) أ)2 150) ( 3)− × −   ، .150 ( 3)× −  

3 ماذا تلاحظ مقارنة مع الجذاء) ب    ؟ ×150

42 لنا )3 5 210× 125و = 8 1000×  :التّالية  ما هي، في نظرك، نتيجة كل جذاء من الجذاءات .=
( ) ( ) ( ) ( )42 5 ;   42 5− × × − ( ) ( )125 8 ؟   ; − × −    

 

    :لنتذكّر
  

  
  
  
  
  
  
  
  

  

W 

 نشاط

 

  :  قاعدة العلامات
جذاء عددين لهما نفس  -

  .العلامة هو عدد موجب
جذاء عددين مختلفي  -

 .هو عدد سالب العلامة

جذاء عددين صحيحين نسبيين مختلفي العلامة هو  -
عدد صحيح نسبي سالب قيمته المطلقة هي جذاء 

  ذين العدديناالمطلقتين لهالقيمتين 
جذاء عددين صحيحين نسبيين لهما نفس العلامة هو  -

عدد صحيح نسبي موجب قيمته المطلقة هي جذاء 
 ذين العدديناالقيمتين المطلقتين له
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16 احسب ( 23)    ;    (-4) (-125)   ;    (-12) 9× − × ×  
  

  : الي حسب الطريقة المرفقة بهأنقل وأكمل الأعداد المناسبة في الخانات الشاغرة بالشكل التّ 
  
  
  
  

xy )أ :بحيث   yو xجد عددين صحيحين نسبيّين  18 = xy )ب   ،− 10xy )ج   ،=12 =  

  .أعط كلّ الإمكانيّات 
  .في جذاء لا تحذف الأقواس لعدد سالب إلاّ إذا كان هو عامله الأوّل

)فـ     4) 7− 4تكتب أيضا  × 7− )و  × 5) ( 6)− × 5تكتب أيضا  − ( 6)− × −     
  (75-)×32-   ;   25×8-:  احسب

 
 
2Kא 

  :  أحسب وقارن
) )أ 5) 7− × 7و  ( 5)× ))  )ب ، − 6) 5) ( 14)− × × )و  − 6) (5 ( 14))− × × −  ،   

] )ج ]( 8) ( 5) 11− − )و  + 8) ( 5) ( 8) 11− × − + − × ،   

] )د ]( 12) ( 10) ( 3)− × − − )و − 12) ( 10) ( 12) ( 3)− × − − − × − 
 

 

انقل واتمم جدول الضرب المقابل للأعداد 
        : 3 إلى ـ3 من الصحيحة النسبيّة

    
  

        3          
        2          
        1          
        0          
  ـ3  ـ2  ـ1  0  ×  0  1  2  3
        0          
          ـ1        
          ـ2        
          ـ3        

 نشاط

5 

W 

1 

2 

3 

4 
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 :لنتذكّر
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

20 علما أنّ  34 680× 3و = 34 102×  :الجذاءات التاليةأحسب دون القيام بعمليّة الضّرب كلاّ من  =
( 17) 34− 23و  × )و ×34 18) 34− 15و × 35.و ×34 ( 34)× −  

  
3Kאא 

  : لا يتغيرّ جذاء عدّة أعداد صحيحة نسبيّة كما في  : ملاحظة

  .بتغيير ترتيب عوامله -
  .ض بعض من عوامله بجذائهايولا بتعو  -
   .ولا بتعويض أحد عوامله بجذاء يساويه -
  

   
A=(-30):  حيثB و  Aين نعتبر الجذاء 4 (-27) 25× × ×   ،B=(-25)×28×30.  

  :كما يلي   Aيمكننا حساب 
A=(-30) 4 (-27) 25
  =4 25 (-30) (-27)
  =100 (-30) (-27)

   =100 810
   =81000

× × ×
× × ×

× ×
×

             

و       

B=(-25)×28×30
   =(-25)×(4×7)×(3×10)
   =(-25×4)×(7×3)×10
    =(-100)×21×10
    =-1000×21
    =-21000

 

 
 

   a×b=b×a   : فإنّ الصّحيحان النّسبيّان العددان bو aمهما تكن  •
  هي عمليّة تبديليّة                     ونقول أنّ الضرب في 

  c=a×(b×c)×(a×b)     :  أعدادا صحيحة نسبيّة فإنّ  cو bو aمهما تكن  •
  هي عمليّة تجميعيّة  ونقول أنّ الضرب في  

)   : أعدادا صحيحة نسبيّة فإنّ  cو bو aمهما تكن  • )a b c a b a c× + = × + ×      
  هي عمليّة توزيعيّة على الجمع   ونقول أنّ الضرب في

)   : صحيحة نسبيّة فإنّ  اأعداد cو bو aمهما تكن  • )a b c a b a c× − = × − ×  

 هي عمليّة توزيعيّة على الطرح ونقول أنّ الضرب في

W 

W 

1 
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   أحسب بأيسر طريقة

C=(-45)×24  ;  D=25 (-18)  ;  E=(-105) (-12)  ;× ×

F=5 ( 17) 3 (-20)  ;  G=(-125) 32 25× − × × × ×  
    
     د دون انجاز العمليّات علامة كلّ من الجذاءات التّاليةحدّ

 (-7) ( 2) 11 ( 3) ( 4) 3 ( 9);× − × × − × − × × −
(-15)×13×(-105)×(-17)  ;  (-103) ( 17) ( 37) 11 (-12);× − × − × ×    

   

 :     لنتذكّر
 
 
 
           
4Kאא 
  نشر جذاء إلى مجموع حدود. أ
  

  : لنعتبر الجذاءات التّالية
A=-2×(a+1)    وB=b×(a-2)   وC=(a-1)×(-3)  وD=a×(b+c-d)  

)تساوي أيضا  A.أعداد صحيحة نسبيّة dو cو bو aحيث 2) a ( 2) 1− × + − ×   
   .(a+1)×2- بنشر الجذاءنقول إننّا قمنا 

   جمعيّة مستعملا توزيعيّة الضّرب على الجمع والطّرح في إلى كتابات Dو Cو Bالجذاءات بقيّة حوّل
 .نقول عندئذ إنّك قمت بنشر هذه الجذاءات

  
  كتابة مجموع في صيغة جذاء. ب

  T=2a+6bو S=-8ab+5aو Q=3a-9و R=ab-bc+bd:  لنعتبر المجاميع التّالية
  .أعداد صحيحة نسبيّة dو cو bو aحيث

T=2a:  على النحو التّالي Tيمكن كتابة + 2 (3b)× . T 2ينهو مجموع الجذاءa 2و (3b)×  اللّذين
  .2يشتركان في نفس العامل 

T=2:  إلى جذاء Tيمكن أن نحوّل (a+3b)×  

 

  .يكون جذاء عدّة أعداد صحيحة نسبيّة موجبا إذا كان عدد العوامل السّالبة لهذا الجذاء زوجيّا
 .يكون جذاء عدّة أعداد صحيحة نسبيّة سالبا إذا كان عدد العوامل السّالبة لهذا الجذاء فردياّ

 نشاط

2 

 نشاط
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  .كتبنا المجموع في صيغة جذاءفنقول إننّا  
  .إلى جذاء عاملين Rو Qو Sحوّل كلاّ من المجاميع 

* a وb وc هي أعداد صحيحة نسبيّة 
   ab+acإلى المجموع a(b+c)المرور من الجذاء 

  a(b+c)يسمّى نشرا للجذاء 
 يسمّى a(b+c)إلى الجذاء ab+acالمرور من المجموع 

  في صيغة جذاء  ab+acكتابة المجموع
  .النشر وكتابة مجموع في صيغة جذاء هما إجراءان متعاكسان *

  
5Kא 

  

    تأولويةّ العمليّا. أ
A:  احسب العبارتين -2 (5 6)= × B= -2و + 5+6×  

5نقوم أوّلا بحساب ما بداخل القوسين أي بعمليّة الجمع  A لحساب 6 11+ ثم بعد ذلك بعمليّة  =
2الضرب  11 22− × = Aفنجد  − 22= −  
2-نقوم أوّلا بعمليّة الضرب  Bلحساب 5 10× = 10ثمّ بعمليّة الجمع  − 6 4− + = Bفنجد  − 4= −  

Aالفرق في كتابة العبارتين  -2 (5 6)= × B= -2و + تشير إلى  Aهو وجود أقواس في كتابة  ×5+6
    .أولويةّ عمليّة الجمع

  :لنتذكّر
  
  
 
  

  
 
  
a و bوc التّالية العبارات من كلّ عبارة لحساب أولويةّ العمليّات ما هي. نسبيّة صحيحة أعداد هي :  
  A a b c= + Bو  × ( - )a b c= × Cو   -a b c= × Dو   -a b c= Eو  × ( - )a b c=    ؟ ×
   

3) أ :  أحسب )1 (2 7) 16X = − × − 3و − 2 7 16Y = − × − −  
15 )ب               13 2 17Z = − × 15و + (13 2 17)T = − × +   

  : ضع أقواسا في المكان المناسب لكي تكون المساواة صحيحة )2
2 )أ     ( 3) ( 4) 5 10× − − − × = 2 )ب،  − ( 3) ( 4)5 10× − − − 2 )ج ، = ( 3) ( 4) 5 34× − − − × =  

نشاط

 
 

عند عدم وجود أقواس تشير إلى أولويةّ العمليّات فإنّ عمليّة الضرب لها أولويةّ على عمليّتي 
 .الجمع والطرح أي ننجز عمليّة الضرب قبل عمليّتي الجمع والطرح

W 
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 المجموع الجبريّ .ب  
  .cو  bو aلنعتبر الأعداد الصحيحة النسبيّة 

• a+b+c  حدودهو هو مجموع a وb وc. 

•  a b c−    a-b+c=a+(-b)+c:  لأنّ  cو −bو aحدوده و كذلك مجموع هو  +
  .مجموع جبريّ هو  a-b+cنقول إنّ      

aكذلك  • b c− aو − b c+   .هما مجموعان جبريان −
12A: أكتب المجاميع الجبريةّ التّالية في صيغة مجاميع  -  أ a b c= − + −  
)و      6) ( 7) ( 15)C a b c= − − − + −   
):  مجاميع جبريةّ صيغةأكتب المجاميع التّالية في   -  ب 25) ( 138) ( 2)T = − + − + −  

)و         ) ( 12) ( )S a b c= + − + − + −  
 

  
a bو   : أنشر واختصر .هي أعداد صحيحة نسبيّة cو 

2( 3 5 ) 6( )A a b b a= − + + −  

)5و 3 ) 7(2 3)B a b b a= − − + + − )و  + 2 )(5 ) ( 2)C a b a a b= − + − − − − 
 

5-   ذهنيّا احسب 10 4 (-1)   ;   (-8) (-2) (-5)   ;    -3 (-11) 3× × × × × × ×  
 

P=  -1  :التّاليالجذاء  نعتبر (-2) (-3) ... (-9) (-10)× × × × ×  
  موجب أم سالب ؟ P هل العدد -أ 
  ؟ P بكم من صفر ينتهي العدد -ب

    
  
 

 
 

 
  

  

 نشاط

3 
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نسبيين لهما نفس العلامة هو عدد صحيح نسبيّ قيمته مجموع عددين صحيحين  •

  .المطلقة هي مجموع القيمتين المطلقتين للعددين وعلامته هي علامة العددين
مجموع عددين صحيحين نسبيين مختلفي العلامة هو عدد صحيح نسبيّ قيمته  •

 المطلقة هي الفرق بين أكبر وأصغر قيمة مطلقة للعددين وعلامته هي علامة العدد
  . الّذي له أكبر قيمة مطلقة

  a+b=b+a:  فإنّ  bو a العددان النسبيان مهما يكن •
  .هي عمليّة تبديليّة ونقول أنّ الجمع في

ونقول  c=a+(b+c)+(a+b):  فإنّ  cو bو aنسبيّة الصحيحة العداد الأكن تمهما  •
  .هي عمليّة تجميعيّة أنّ الجمع في

بتعوبض بعض ولا  بتغيير ترتيب حدوده لا يتغيرّ مجموع عدّة أعداد صحيحة نسبيّة •
  .بتعويض أحد حدوده بمجموع يساويهولا  من حدوده بمجموعها

  .عددان صحيحان نسبيّان b و aحيث  a-b=a+(-b)طرح عدد صحيح نسبيّ يعني إضافة مقابله أي 

a-b)يعني (a=b):  العددان النسبيّان فإنّ مهما يكن • 0)=  
الأقواس  العلامات الموجودة داخل  لا تتغيرّ "+"عند حذف الأقواس المسبوقة بعلامة  •

  "-" كلّ هذه العلامات عندما تكون الأقواس مسبوقة بعلامة   بينما تتغيرّ 
a):  فإنّ  bو  aالنّسبيّان مهما يكن العددان الصّحيحان • b)≤  يعني( 0)a b− ≤          

a)و                                 b)  يعني(a-b 0)  
جذاء عددين صحيحين نسبيين مختلفي العلامة هوعدد صحيح نسبي سالب قيمته  •

 .المطلقة هي جذاء القيمتين المطلقتين لهذين العددين

 
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جذاء عددين صحيحين نسبيين لهما نفس العلامة هو عدد صحيح نسبي موجب  •
  .ذين العدديناقيمته المطلقة هي جذاء القيمتين المطلقتين له

  .هو عامله الأوّلفي جذاء لا تحذف الأقواس لعدد سالب إلاّ إذا كان  •
 ونقول أنّ الضرب في  a×b=b×a:  فإنّ  bو a العددان النسبيان مهما يكن •

 .هي عمليّة تبديليّة
ونقول  c=a×(b×c)×(a×b):  فإنّ  cو bو aنسبيّة الصحيحة العداد الأكن تمهما  •

   .هي عمليّة تجميعيّة أنّ الضرب في
a×(b+c)=a×b+a×c:  فإنّ  cو bو aنسبيّة الصحيحة العداد الأكن تمهما  •  

    .هي عمليّة توزيعيّة على الجمع ونقول أنّ الضرب في
 a×(b-c)=a×b-a×c:فإنّ  cو bو aنسبيّة الصحيحة العداد الأكن تمهما  •

   هي عمليّة توزيعيّة على الطرح ونقول أنّ الضرب في 
بتعوبض بعض  ولابتغيير ترتيب عوامله  لا يتغيرّ جذاء عدّة أعداد صحيحة نسبيّة •

 .بجذاء يساويه من عوامله
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): أحسب  80) ( 20)− + − ،206 ( 394)+ + ،( 36) ( 124)− + − ،345 ( 128)+ − ،213 104+ ،
( 271) 96− + ،( 18) ( 314)+ + − ،( 105) 105− +  

 
):  أحسب 13) ( 21) ( 13)− + − + +   ،( 43) 35 ( 8)− + + +  ،( 22) ( 29) ( 38)− + − + −        ،          

( 16) ( 4) ( 65)− + − + − ،( 205) ( 20) 200− + − +   ،( 12) ( 3) 3− + − +  
 

26aنعتبر الأعداد الصّحيحة النسبيّة  = 14bو   − = 36cو   − 10dو   = =  
  :أحسب 

a) أ b+ وc d+  ّثم( ) ( )c d a b+ + +.   
a) ب c+ وb d+  ّثم( ) ( )b d a c+ + + ،  
a) ج d+ وb c+  ّثم ( ) ( )a d b c+ +   ؟ ماذا تلاحظ ؟ لماذا .+

 
aأحسب   b+ وa b+ في كلّ حالة من الحالات التّالية  :  
7a) أ )1 = 13bو − = 8a) ، ب − 15bو = 12a) ، ج = = 9bو − = −. 

a؟ قارن  bو aكلّ من، علامة   في كلّ مرةّ ما هي،       b+ وa b+. 
10a) أ )2 = 6bو − 23a) ، ب = 15bو = = 21a) ، ج − = 35bو − =. 

a؟ قارن   bو aمنفي كلّ مرةّ، علامة كلّ  ما هي،       b+ وa b+.  
 
a وb   8 حيثعددان صحيحان نسبيّانa 7bو = =.  
aأحسب المجموع  b+ مقدّما جميع الحلول الممكنة.  
 

  :في كلّ حالة من الحالات التّالية x جد العدد الصحيح النسبيّ 
12 ( 37) 12x+ + = ،[ ]214 ( 65) 0x+ − + =  ،( 15) 4 4x + − + =  

  
a وb  10هما عددان صحيحان نسبيّان يحقّقانa b+ = −.  

א 
1 

2 

3 

4 

5 

6 
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46) أحسب  )A a b= + + ،( 35 )B b a= − + + ،( 23 )C a b= − + + ،( 18)D b a= + − +  

)، مقابل −12  ،0  ،(23-)مقابل   ،42: جد مقابل كلّ عدد من الأعداد التّالية  6 )− −  
 
a وb وc  2هي أعداد صحيحة نسبيّة بحيثa b c+ + =.  
  .متقابلان cو bإذا علمت أنّ aجد) أ

3aإذا علمت أنّ  bجد ) ب c= =  
2aإذا علمت أنّ  cجد ) ج b=    .)قدّم كلّ الحلول الممكنة(لهما نفس العلامة  bو a وأنّ  =
 

14احسب   21− ،0 17−  ،( 34) ( 19)− − −  ،( 13) ( 13)− − −  ،0 ( 15)− −  ،( 16) 0− −  ،
110 ( 12)− −  ،( 213) ( 23)− − −.   

  
41احسب  15−   ،41 ( 15)− −  ،41 15− −  ،41 ( 15)− − −  

   
8aإذا علمت أنّ    5bو موجب  aو  = a أحسب . bو = b− . 
  
215أحسب  ) أ 215و −318 318+  

  : أحسب بدون إنجاز أيةّ عمليّة ) ب
(215 306) (318 306)− − −  ،(215 1237) (318 1237)+ + −  ،(215 47) (318 47)+ − +  ،

(215 48) (318 48)− + +  
 

21: أحسب بطريقتين  (13 17)− + −    ،37 (12 23)− − −   ،15 (17 32)− +   ،
[ ]112 86 ( 68)− − − ،27 ( 13 14)− − − ،310 ( 12 21)+ − −  ،[ ]100 180 ( 20)− + − −  ،

( 15) ( 14 14)− − − +  
 

  :احسب المجاميع التالية 
A=6-4-9+2-7    ;   245 142 358 245B = − − −    ; 63 15 27 63 32C = − + − −    ; 

(3 5 8) (12 7 4)D = − + − − +     ;  [ ](2 8) 3 5 (6 9)E = − − − − − −     

8 

9 

10 

11 

14 

15 

12 

13 
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احسب 
83 ( 12) ( 21) 92 12 ( 6); 67 ( 5) 93 ( 28) 7 ( 5)J N= + − + − + + + − = − + − + + − + + −
R 2,5 4 ( 7) 2,5 11 ( 18);= − + + − + + + − F (18-12) - (5-9) - (7 - 4) (1-3);= +

G= - (15- 23 35) (25-8) - (-65 11)+ + +  
  

aأحسب   ) أ b−  ّثمa b−  102) أ:  في الحالات التّاليةa 23bو = = 21a) ب   ، − = − 
15bو = 18a) ،      ج − 13bو = 12a) ،   د = 19bو  = =.  
a: في أيّ حالة من الحالات السّابقة تتحقّق فيها المساواة    ) ب b a b− = ؟ أعط أمثلة  −

  . لذلك
 
  :أحسب الجذاءات التّالية   ) أ

( 12) ( 5)− × )و − 23) ( 15)− × )و − 725) ( 10)+ × )و − 37) 4− 17و × ( 17)× −   
)و 4327) ( 1)− × )و − 345) 0− )و × 25) ( 25)− × −  
 
3أحسب )ب ( 5) ( 8)A = × − × −  ،( 2) ( 4) ( 5)B = − × − × −  ،2 ( 4) 5C = × − ×   ،

2 ( 3) 4 ( 5)D = × − × × −   ،( 3) ( 5) ( 7) ( 9)E = − × − × − × −    ،( 2) ( 4) 6 ( 8)F = − × + × × −  
 
  أعط علامة كلّ عدد من الأعداد التّالية دون حساđا) 1

( 13) ( 6) 17A = − × − ×   ،( 11) ( 7) 5 ( 2)B = − × − × × −  ،  
( 7) ( 6) ( 5) ( 4) ( 3) ( 2) ( 1)C = − × − × − × − × − × − × −  

  :حساđما لعددين التّاليين دون قارن ا) 2
)) أ 4) ( 11) 13 ( 6)A = − × − × × )و  − 4) 11) ( 13) 6B = − × × − ×  

)) ب 8) ( 4) ( 3) 9 ( 2)C = − × − × − × × 8و  − ( 4) ( 3) ( 9) ( 2)D = × − × − × − × −  
)) ج 5) ( 6) 3 7 ( 4)E = − × − × × × )و − 7) 5 6 ( 3) 4F = − × × × − ×  

 
15تحقّق أنّ  37 555× 23و = 37 851×  :باستعمال النتائج السابقة، أحسب الجذاءات التّالية . =
38 8و ×37 37− 30و × 53و ×37 46و ×37 37− ×  
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)أحسب بطريقتين الجذاء  )a b c×   :في كلّ حالة من الحالات التّالية  +

16a) أ = 5bو − = 13cو − 12a) ب  = 7bو = = 13cو − = 6a) ج  − = 25bو − = − 
15cو = 6a) د − 25bو = 15cو = =  
 

3) أ: أحسب ثمّ قارن  ( 4) 7+ − ]و × ]3 ( 4) 7+ − 3و × 4 7− × ]) ب  ،  ]3 ( 4) 7× − −  
3و ( 4) 7× − 6،  ) ج − 5 3 4 7− × + × 6و − (5 3) 4 7− × + × 4) ، د − 2 ( 5) 10− + × − + 
)و 4 2) ( 5) 10− + × − +  
 

12: أكتب في صيغة جذاء العبارات التّالية  4a − ،4 28a− − ،35 10a− + ،5a ab− ،
7 14ab b− ،2 6 10a b−   .عددان صحيحان نسبيّان bو a، حيث +

 
x وy أكتب بأبسط صيغة . عددان صحيحان نسبيّان:  
2) أ  9 3 5x y x y− + 5) ،   ب+ 6 3y x y− + 15) ،   ج+ 10y y x x− − + −  

 
a وb أنشر وأكتب بأبسط صيغة . عددان صحيحان نسبيّان :  
3)2) أ ) 3( )a b b a− + )3) ،  ب− 2 ) 2( 5 )b a a b− − + + 1)) ،  ج− 3 )(2 ) ( 2 )a b a b− − + − +   

 
):  أحسب بطريقتين  7) 13 ( 7) ( 13)A = − × + − × −     ،( 15) 6 ( 15) 4B = − × + − ×   ،

43 ( 9) ( 9) 57C = × − + − ×      ،[ ]( 3) ( 4) 14D = − × − +      ،[ ]( 5) ( 18) ( 20)E = − + − × −  
 

7:  أحسب  (10 1 3) (12 15 5)a = × − × × − +   ،23 17 (10 11 3)b = + × − × ،  
13 9 (120 15 5)c = − × − ×  ،8 (11 7 2)d = × − ×  ،13 (6 5) (28 23)e = × − − −  ،

6 (12 48 6) (7 3 5)f = × − + + − × 
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אאאא 
 

  
 .Pالارتفاع الصادر من [PH] و MNP ايمثل الشكل التالي مثلث

 MNPإذا علمت أنّ محيط المثلث  PHاحسب  
  .3,564cm2 تساويوأنّ مساحته  8,7cmيساوي  
  
   : عبرّ بعدد كسري عن المساحة الملونة في كل شكل من الأشكال التالية) أ )1

    
  

 
  .رتّب تصاعدياّ المساحات الملونة) ب

تساوي مساحة الجزء و   Gتساوي مساحة الجزء الملوّن من  Hمساحة الجزء الملوّن من فسّر لماذا ) 2
  .  Fالملوّن من 

  
  
  

 نعتبر المستقيم المدرجّ التالي

 
  .ورتبّها تنازليّا Cو Bو Aحدّد فاصلات النقاط 

  
   ،، :  =  أكمل بما يناسب من العلامات التالية

5 35...
3 21

    ،  14 2...
42 7

     ،   25 1...
100 4

     ،  11 65...
20 100

     ، 0, 4 2...
3 15

    ،11 3...
12 4

.  
  
  

W  

1 

2 

4 

3 
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;  51,7كيف يمكنك إظهار الأعداد التالية  )أ   0,007  ;  11,54  ;  على شاشة الآلة 25,23584 
                                 بدون استعمال زر الفاصل ؟الحاسبة 

كيف يمكنك استعمال هذا العدد الموجود على .على شاشة الآلة الحاسبة 58,17اكتب العدد ) ب
  ؟ 581,7  ،       5817،        58170:   الشاشة لإظهار الأعداد التالية

 
 
  

K אאאא    
7213و 13,72 قارن )1

100
+ 1372و 

100
  

ما هما الجزء الصحيح والجزء  )2
   ؟  5,432العشريّ للعدد

n أكتب هذا العدد على صورة  
a

10
  .عددين صحيحين طبيعيينnو a حيث 

  

  : انقل وأتمم تعمير الجدول التّالي
nكتابته على صورة الجزء العشري الجزء الصحيح العدد

a
10

13.72 13 72 2
1372
10

 

   31
10

 
2.575   
 025 
 3047 

  

  n10و 107و 104و 103و 102 و  101نعتبر الأعداد التّالية  )1
  .فكّك كلّ منها إلى جذاء عوامل أوليّة) أ

  ما هي القواسم الأوليّة لكلّ واحد منها ؟) ب
2هل يمكن كتابة العدد ) أ )2

3
nعلى صورة  

a
10

2هل العدد؟  
3

  هو عدد عشريّ ؟ 
80 اختزل) ب

120
80هل العدد. إلى أقصى حدّ  

120
  هو عدد عشريّ ؟ 

105هل العدد )ج
84

 هو عدد عشريّ ؟     

     هو عدد عشريّ 72,13*
يسمّى 72 و يسمّى الجزء الصحيح لهذا العدد13 *

   العشريّ  جزؤه
 الكتابة *

2

1372

10
1372 أو 

100
 العشريّ  للعدد كتابة هي 

n صورة على 72,13
a

10
  n= 2و a=1372 حيث 

5 

W  

 نشاط 1

 نشاط 2

 نشاط 3
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252  ، 7,869+2,13  ،    1,9-3 :  أحسب الأعداد التّالية :

7
    ،32

5
×   

   
15:   العشريةّ من بين الأعداد التّاليةما هي الأعداد 

60
   ،8

44
    ،10

14
  ،3

5
    ،51

6
    ،12

8
 ؟  

  
  

nالأعداد العشريةّ واكتبها على صورة  التّالية، إلىتعرّف، من بين الأعداد 
a

10
عددان  nو aحيث  

  صحيحان طبيعيّان
         21

24
     ،15

66
     ،630

4500
      ،27

60
  

 
אW 

21 هل أنّ العدد )1
24

  عدد عشريّ ؟  
21 نختزل أوّلا

24
  إلى أقصى حدّ   

7لدينا * 
23

=7
8

 =3 7
3 8

×
×

=21
24

7إذن فالكتابة  .
8

7أو ( 
23

21هي كتابة للعدد )
24

  .مختزلة إلى أقصى حدّ  

7إذن العدد  2 هو 8القاسم الأوّلي للعدد  *
8

21أو( 
24

هو عدد عشريّ ويمكن بالتّالي كتابته على صورة ) 

n
a

10
 : عددان صحيحان طبيعيّان كما يليnو aحيث  

   3

3 3 33

7 7 875 8755
8 5 (2 5) 102

×= = =
× ×

  

15 هل أنّ العدد )2      
66

  عدد عشريّ ؟ 
             15

66
5

22
5

2 11
= =

×
  

 

aلتكن
b

  .كسريكتابة مختزلة إلى أقصى حدّ لعدد   
 bيكون هذا العدد الكسريّ عددا عشرياّ إذا كانت القواسم الأوليّة للمقام 

  .5و 2أو   5أو   2هي 

W 

1 

2 


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5وبالتّالي فالعدد 11وهو العدد  5و 2له قاسم أوّلي يختلف عن  22المقام       
22

15أو( 
66

   لي  )

       .عشرياّ   
630 نفس التّمشي بالنّسبة للعدديناعتمد  )3                

4500
27و 

60
.  

  تأمّل التّعيين التّالي في المستوي
 

  
  

  Hو Gو Dو Aأكتب إحداثيات كلّ نقطة من النّقاط ) أ
 ما هي النّقاط الّتي فاصلاēا موجبة ؟) ب
 ما هي النّقاط الّتي ترتيباēا سالبة ؟) ت
 أنقل وأتمم الجدول التّالي ) ث

  
 
 
 
 
 
 
 
 

  
 نعتبر المستقيم المدرجّ التّالي

  

 الترّتيبة الفاصلة زوج الإحداثيات النّقطة
B(1,2)(1,2) 1 2 

 (-1,1)   

  -3 3 
H(   ,   )    

 (3,0)   

  -4 -2 

 نشاط 5

 نشاط 4
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  ؟ Pو Nو Mما هي فاصلات النّقاط  )1
 Aو O انقل الرّسم وعينّ النّقاط )2
  لها الفاصلات التّالية الّتي Eو Dو  Cو  Bو

 6,5و 3,5-و 4و  - 2,5و0 
 

nأكتب كلّ عدد من الأعداد التّالية على صورة ) أ
a

10
 

  :     عددان صحيحان طبيعيّان nو aحيث 
  13,123 ، 7

5
  ،5

4
  ،7

20
  ،5,5   

nاستنتج كتابة على صورة ) ب

a-
10

لكلّ عدد من  
 .عددان صحيحان طبيعيّان aو n ثحي التّالية الأعداد

-0,35 ، -5,5 ، -1,25 ، -1,4  ،-13,123 
.אאאא 

  يمثل الرسم أسفله مستقيما مدرّجا 
  
1
 

 .أنقل الرّسم على كراّسك) أ )1

11:  ما هو من بين الأعداد الكسريةّ التّالية) ب
15

 ،2
3

 ،3
5
ة ـالعدد الّذي يمثّل فاصلة النقط ،

A ؟  
 مناظرات ’Aو ’Cو ’Bابن .1-و 0,6التي فاصلتهما على التوالي  Cو Bعين النقطتين ) أ )2

  . Oبالنّسبة إلى A و Cو Bالنقاط 
 .’Aعبرّ بعدد كسريّ عن فاصلة  .’Cو’B د فاصلة حدّ ) ب

  
  

21نعلم أنّ  3
7

3لأنّ  = 7 21× 21 كذلك نكتب  = 3
7

− = )لأنّ  − 3) 7 21− × = −   
21و 3

7
= −

−
)لأنّ   3) ( 7) 21− × − =  

كل عدد عشريّ موجب يمكن   *
n كتابته على صورة

a
10

 n حيث 

  .صحيحين طبيعيّين عددين aو
كلّ عدد عشريّ سالب يمكن   *

n صورة كتابته على
a

-
10

 nحيث 

  .طبيعيّينصحيحين  عددين aو

كلّ عدد كسري نسبي يمثل نقطة وحيدة من مستقيم
ّ

 نشاط 7

 

 

  العشريةّ النسبية دلمجموعة الأعدا نرمز بـ

  العشريةّ الموجبة دلمجموعة الأعدا +ونرمز بـ

 العشريةّ السالبة دلمجموعة الأعدا −كما نرمز بـ

 نشاط 6
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21 وهكذا فإنّ العدد الكسريّ 
7

21يكتب  −3أي  −
7

21و −
7−

  .  
21 ولدينا 21

7 7
− =
−

 .فسّر ذلك ،

 
 
  

−: ةعدد من الأعداد التالي أكتب كلّ  5
9

  ;   2
-3

  ;  - 2,5 ;   - 4  ;   1
-7

 ;  - 11
2

    
aعلى صورة 

b
 .عدد صحيح طبيعيّ مخالف للصفرb عدد صحيح نسبيّ و a حيث 

 
 

 
  

 
 

 
 
 
 
 
 

∋ ,  ,  ,    ـأنقل وأتمم ب ∉ ⊂ ⊄   

...     ،    ...    ،  …    ،    ...      ،      ...   ،  ...− 2
11

   ،        
...5

3
  

 
 
 

 

b حيث bو a مهما يكن العددان الصّحيحان الطبّيعيّان    : فإنّ  ≠0

 -a a a= =-
b -b b

a-و   a=
-b b

  

a إذا كان
b

a عددا كسرياّ موجبا فإنهّ يكتب أيضا 
b

+ 

 

 

aنسمّي عددا كسرياّ نسبيّا كلّ عدد يكتب على صورة 
b

عدد صحيح  aحيث  
  نرمز بـ. عدد صحيح طبيعيّ مخالف للصفرb نسبيّ و

   ّلمجموعة الأعداد الكسرية  
+  لمجموعة الأعداد الكسريةّ الموجبة 

− لمجموعة الأعداد الكسريةّ السالبة 

1 

2 

W 
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.אא 
  .OI=1أصل التدريج و O حيثالتّالي نعتبر المستقيم المدرجّ 

  
   . Oنسبة للنقطة لبا مناظرēا ’A ثمّ عينّ  4فاصلتها  الّتيA أنقل الرسم وعينّ النقطة ) أ )1

  ؟ 'Aما هي فاصلة 
 ؟ ’OA ؟ ما هو البعد  OAما هو البعد  )ب

−فاصلتاها على التّوالي  Dو C أرسم النقطتين) أ )2 5
4

3و 
2

.  
  ؟ 'D ما هي فاصلة؟ 'Cما هي فاصلة . O بالنسبة للنقطةD و C مناظرتي D'و C' ارسم) ب            

  ’ODو ODثمّ  ’OCو OCقارن ) ج
9 المدرجّ بعدها منقطة من المستقي Mلتكن ) 3

4
  .Mما هي فاصلتها؟ أرسم  .Oعن النقطة  

a المستقيم المدرجّ فاصلتها عدد كسري نسبي ننقطة م N لتكن) 4
b

.   
 ؟ O النقطة ما هو بعدها عن 

 
 
 
  

  
  
  
  
  
  
  

 

 

aليكن 
b

aنقطة فاصلتها  Mعددا كسرياّ نسبيّا و 
b

  Oعلى مستقيم مدرجّ بنقطتين 
  OI=1أصل التدريج و O حيث Iو

 
aالقيمة المطلقة للعدد الكسريّ النسبيّ  *

b
a نرمز بـ . OMهو البعد 

b
للقيمة  

aالمطلقة للعدد الكسريّ النسبيّ 
b

  
 

 نشاط 1
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1(  
  .1cm=OI  أنقل المستقيم المدرجّ التّالي على كراسك حيث) 1 

 
12حيث M نقطة  عينّ ) أ )2

5
 OM= . ما هي فاصلةM ؟  

  ؟ Oعن النقطة   4,8المنتمية لهذا المستقيم والتي تبعد  طما هي النقا) ب
a تي فاصلاēاعينّ النقاط الّ  )3

b
aحيث   17

b 5
=.  

  
  

3-9-:  اليةاحسب القيم المطلقة التّ ) أ) 1   ،    ،  4,5
4

    ،93   ،    ،  -4,5
4

.  

9   ،    3و −3،      −4,5و 4,5قارن ) ب
4

9و 
4

−.   

  OI=1دريج وأصل التّ  O حيث  المستقيم المدرجّ التّالي نعتبر)  2

  
aالمستقيم المدرجّ فاصلتها عدد كسري نسبي ننقطة م M لتكن  ) أ

b
 Oما هو بعدها عن النقطة .

  ؟
 استنتج أنّ . ’OM والبعد OM قارن البعد .O بالنسبة لـ M مناظرة ’M فاصلة حدّد  ) ب

=a a
b b

− 

  
   

 
 
 
 
 
 
 

 نشاط 2

 

a مهما يكن العدد الكسريّ النسبيّ 
b

     :فإنّ  
   a a=

b b
aيعني 

b
  .عددا كسرياّ موجبا  

  a a= - 
b b

 يعني  
a
b

  .سالبا عددا كسرياّ 
  a a=

b b
−      

 نشاط 3
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-)-7أحسب    )

4
       ،-9      ،0      ،5-

13
      ،-3,8      ،2

5
   

 

a دجد إن أمكن، العد 
b

 :   في كلّ حالة من الحالات التّالية 
a a a a 4=0  ;  =2  ;  =-6  ;  =
b b b b 5

  

aليكن
b

  أثبت أنّ . اعددا كسريّ  
0 =a

b
a= 0يعني   

b
a= 0  وأنّ      

b
 .a= 0يعني     

  
  

  
  

  
 

 
 
 
 
 
 

  
 

  
  
 
 
 
 
 
 
 

W 

1 

2 

3 
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a لتكن •
b

  .زلة إلى أقصى حدّ لعدد كسريّ كتابة مخت  
 5أو  2هي  bيكون هذا العدد الكسري عددا عشرياّ إذا كانت القواسم الأوليّة للمقام   

  .5و 2أو 

nكلّ عدد عشري موجب يمكن كتابته على صورة  •
a

10
عددين  aوn حيث  

 .صحيحين طبيعيّين

nكلّ عدد عشري سالب يمكن كتابته على صورة  •

a
10

عددين  aوn حيث  −
  .صحيحين طبيعيّين

aليكن  •
b

aنقطة فاصلتها  Mعددا كسرياّ نسبيّا و 
b

  Oعلى مستقيم مدرجّ بالنقطتين 
aالقيمة المطلقة لـ .OI=1أصل التدريج و O حيث Iو

b
 

OM= a    هي
b

 

a مهما يكن العدد الكسريّ النسبيّ   •
b

     :فإنّ  
   a a=

b b
aيعني 

b
  .عددا كسرياّ موجبا  

  a a= - 
b b

 يعني  
a
b

  .سالبا عددا كسرياّ 
  a a=

b b
−      

 


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 
 

  .cm4وعرضه  cm7أرسم على كراّسك مستطيلا طوله ) 1
   .قسّمه إلى سبعة مستطيلات متقايسة) 2
  .لوّن منه خمسة مستطيلات) 3
  .عبرّ بعدد كسري عن المساحة الملوّنة )أ) 4

  .عبرّ بعدد كسري عن المساحة غير الملوّنة )ب
  cm21واحد منها  مربعّا مساحة كلّ  28 قسّم المستطيل السابق الى )أ )5

  .عبرّ بعدد كسري عن المساحة الملوّنة) ب
  .عبرّ بعدد كسري عن المساحة غير الملوّنة) ج

    

a من بين الأعداد التّالية واكتبها على صورة النسبية حدّد الأعداد العشريةّ
n10

عددين  aوn حيث  
  .صحيحين طبيعيّين

15  ؛    0   ؛   5−
4

21  ؛    
15

5  ؛    
7

6  ؛    
33

5 ؛     
17

15− ؛     14  ؛    ,4
35

؛     
− 165

1320
120  ؛    

780
2− ؛      75,.  

  
;  انقل واتمم بــ    ⊄ ⊂ ∉ ∈; ;  

....11؛     −ID....5,45 )أ
2 +     5؛ ...

9
     ؛... +      2؛ ....ID

3
...  ؛      .  

} )ب }1 ;  2 ;  2,5 ...−  5 ؛ 15 ;0 ; -   ; 5,21 ....ID
4 14

 
 
 

11,78 ;  ; 25- ; 2137؛    ...
7

 − 
 

  
  

  نعتبر المجموعات التّالية
15 2A  ; -5  ; 0,7  ;  ;  3
8 5

 = − 
 

}و   }B 9 ; -5 ; 3 ; 18= 2و  − 5 11C 9 ;   ;  ;  ; 21,9
5 3 4

 = − 
 

  
  ؟ أيّ هذه المجموعات محتواة في المجموعة  )أ )1

  ؟IDأيّ هذه المجموعات محتواة في المجموعة ) ب 

1 

2 

3 

4 
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  ؟أيّ هذه المجموعات محتواة في المجموعة ) ج
  حدّد المجموعات التّالية) 2

 A   ;  C ID  ;  A C  ;  A B  ;  B C  ;  A C  ;  A B+∩ ∩ ∩ ∪ ∩ ∪ ∩  
  

  .OI=1أصل التدريج و  Oحيث Iو  Oالمدرجّ بالنقطتين أنقل المستقيم التّالي) 1

4−الّتي فاصلاēا على التّوالي Fو Eو Dو Cو Bو A عينّ النّقاط) أ )2
5

9؛  2− ؛  
2

11؛    
5

؛   
−1 − ؛  ,5 7

4
   

  .OFو OEو ODو OCو OBو OA أحسب الأبعاد) ب
5mحيث  mفاصلتها عدد كسري (OI)من  Mعينّ نقطة) ج

2
  ).اذكر كلّ الحالات( =

ONحيث  (OI)من Nعينّ نقطة) د   ).اذكر كلّ الحالات(؟ Nما هي فاصلة النقطة . =3,4
Pعينّ النقطة ) ه p الّتي فاصلتها العدد كسري (OI)من   pحيث  3 0− =. 

  
)ارسم معيّنا ) 1 )O,I, J في المستوي.   
7؛  A(-2 ; 1)؛  −I'(0 ; 1) عينّ النقاط التّالية )2 1B(  ; )

2 2
)C ؛ − 3,5 ;  ؛ −( 0 

2 11D(  ;  )
5 4

− 9E(2,5  ; ) ؛ −
4

  
AI)أرسم المستقيم ) أ )3 ')   

AI)من  Mعينّ النقطة  )ب   ما هي ترتيبتها ؟ .- 3الّتي فاصلتها  ('
AI)من  Nعينّ النقطة ) ج        ؟ ما هي فاصلتها .2−الّتي ترتيبها ('

    

5 

6 
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  أحسب
  10,3+4,4+3,7-11,6 )أ

1)ب
2

1
3

1
6

+ +                  
1)د

2
1
4

1
6

1
12

+ + +           
1 )ج

3
1
6

1
2

+ −           
1 )ه

4
1
6

1
12

1
2

+ + − 

     
  أجب بصحيح أو خطأ 

5)أ 3 8
7 7 14

+ 3) ب       = 3 3
10 8 18

+ 5) ت       = 3 56
7 7 49

+ 3) ث    = 3 27
10 8 40

+ =
 

    
  نعتبر المربعّ المقابل 

 .الجزء الملوّن من مساحة المربّعمساحة عبرّ بعدد كسريّ عن   ) أ
5لوّن   ) ب

12
 .الملوّنة غيرالمن المساحة  

 .عبرّ بكسر عن المساحة الّتي لم تلوّن من المربّع  ) ت
  
 2

5
3نة السّابعة وبالسٌ تلاميذ إحدى المدارس الإعداديةّ مرسمّون  

10
تلاميذ هذه المدرسة مرسمّون  

 ؟ عبرّ بواسطة عدد كسريّ عن نسبة التّلاميذ المرسمّين بالسّنة التّاسعة .بالسّنة الثاّمنة
  

  . يتكوّن فرض من أربعة تمارين
 سدس الوقت والثاّلث في مرين الأوّل في ربع الوقت المخصّص للفرض والتّمرين الثاّني فيأنجز تلميذ التٌ 

  .ثلث الوقت والراّبع في خمس الوقت وخصّص الثّلاث دقائق المتبقيّة لمراجعة ما كتبه
   ؟ ما هي مدّة إنجاز هذا الفرض .عبرّ بعدد كسريّ عن الوقت المخصّص للمراجعة

  هي  +عمليّة الجمع في مجموعة الأعداد الكسريةّ الموجبة
aتبديليّة، أي إذا كان عمليّة * 

b
cو 

d
:  عددين كسريين موجبين فإنّ  

a
b

+c
d

=c
d

+a
b

 

aإذا كانت  تجميعيّة، أي عمليّة وهي أيضا* 
b

cو 
d

eو 
f

أعدادا كسريةّ  

e: ( موجبة فإنّ 
f

+c
d

+ (a
b

=e
f

) +c
d

+a
b

(  
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IKאאאאא 

1Kאאא   
    : اميع التاليةالمج ا في كمأحسب  

( 19) ( 7,5)+ + − ;      ( )3,5 4+ −   ;   ( 27,6) ( 17,6)− + +  ;    ( 13,9) ( 22,1)− + −     
 

ودة بالسطر أو سهم يحدّد مجموع الأعداد الموج طرف كلٌ :  حسب الطريقة التّالية أتمم الجدول
  )    الخاصّ به( بالعمود الصادر منه

                       

             
  
 

       ↑
  9  -5,2  →  
   -1  -2,3 →  
  ↓ ↓ ↓ ↓   
 ← 7 -3,5 2 -6   

    
−أحسب )  أ  )1 +7 5 4 5, −ن ثم قار   , +75

10
45
10

−و   +75
10

45
10

−و   +75 45
10

   
−أحسب) ب + −15 2 5, ( , −ثمّ قارن  ( + −3

2
5
2

( −و  ( + −3
2

5
2

−و   + −3 5
2
( )  

4أحسب ) ج 27 6 38, ( , )+ 427ثمّ قارن  −
100

638
100

+ −( 438و  ( 638
100
+ −( )  

5: أحسب    )2 5 -9 9-3,25+3,25  ;  +(- )  ;  +   ;   125+(-125)    
8 8 7 7

  
  

  
  

  
  
 
 
 

W  

 نشاط 1

 نشاط 2

 نشاط 3

 

a إذا كان
d

bو  
d

a  :عددين كسريّين نسبيّين فإنّ   b a b
d d d

++ = 
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  : أحسب ما يلي
−) أ +4

5
7
5

6)ب  ، 
17

29
17

+ −( −)ج،  ( + −31
23

5
23

( −)د ، ( + − 4 3
2

( −)ه،  ( + −2
9

3( ). 
 
  .وحّد في كلّ حالة مقامي العددين الكسريّين ثمّ أحسب مجموعهما )1

5 )أ
4

− و   3
7

8− )ب   ،     
21

− و   7
3

7) ج    ،    
12

4 و 
15−

5−) د    ،   
9

 3و 

5 : أحسب ما يلي )2 7 2 5 -8 1 -11 3  ;  - ( )  ;  3  ;  -7+   ;  
2 5 15 21 35 4 6 4

− −+ + − + +. 

  
2Kאא       

 

  : أحسب           
4)أ 1 4 5 3 1 1 2- + +     ;    +(- )+     ;    -4+(- )+(-1)   ;    3+ +(-3)   

9 5 9 2 8 4 2 5
 

  

a
b

 c
d

 
e
f

 a c e
b d f

+ +

 
−5
3

− 7
2

− 3
2 

9
5

−2
5

 0  

− 11
20

− 2
10

3
4 

  نقل الجدول التّالي وأتممهأ

 عمليّة الجمع في مجموعة الأعداد الكسريةّ النسبيّة •   هي  

a أي إذا كان. تبديليّة عمليّة * 
b

cو 
d

عددين كسريين نسبيّين  

a : فإنّ 
b

+c
d

=c
d

+a
b

  

a إذا كانت تجميعيّة، أي عمليّة وهي أيضا* 
b

cو  
d

eو 
f

  

 : أعدادا كسريةّ نسبيّة فإنّ 
( ) ( )a c e a c e a c e
b d f b d f b d f

+ + = + + = + +  

a ما يكن العدد الكسريّ النسبيّ مه •
b

 : فإنّ  

0 0a a a
b b b

+ = + =  

a مهما يكن العدد الكسريّ النسبيّ  •
b

 نسبيّا عددا كسرياّ فإنّ  

c وحيدا
d

a : يحقّق 
b

c
d

+ = 0  
c
d

a يسمّى مقابل العدد 
b

a : ونرمز له بـ 
b

−
  

 

1 

2 

W 
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
5-  )ب 7 4 7 2 5 1 2  + +(- )+(- )     ;    ( ) ( ) ( )

12 3 15 4 3 2 4 3
+ − + − + −  

  مناسب على ترتيب الحدود    ال تغييرأحسب بعد إدخ
4 )أ

7
3
4

5
7

5
4

8
7

1
4

+ + − + − + +( ) ( ) 

1)ب
28

1
14

3
28

1
7

5
28

3
14

1
4

+ − + + + − + + −( ) ( ) ( ) 

  
IIKאאאאא 

 

11تحقّق من أنّ العدد الكسريّ النسبيّ الّذي نضيفه إلى  
5

7لنتحصّل على  
5

4هو العدد  
5

−.  

4العدد الكسريّ النسبيّ  كما في 
5

7 يسمّى الفرق بين العددين −
5

11و 
5

   
7ونكتب  11 4

5 5 5
− = −.  

7
5

11هو الحدّ الأوّل لهذا الفرق و 
5

  :هو الحدّ الثاّني لهذا الفرق ونقرأ  
7
5

11 إلاّ  
5

4يساوي   
5

−.  
7كذلك    13

4 3
13هو العدد الكسريّ الّذي نضيفه لـ  −

3
7للحصول على  

4
.جد هذا العدد. 

    

  
 

  أحسب 
13 5 4 5 1 9 3 5 7  - -(- )  ;  - -  ; -    ;  - -4    ;  0-(- )  ; 1-   
12 8 7 3 15 21 11 6 2

 
7 أحسب )أ )1

4
2
5

2و −
5

7
4

  ثمّ قارن النتيجتين −
 )ب

a
b

cو 
d

 .نعددان كسرياّن نسبيّا 

)أحسب   ) ( )a
b

c
d

c
d

a
b

− + −.  
− : إستنتج أنّ   − = − +( )a

b
c
d

a
b

c
d

  

−بينّ أنّ ) 2            − + = − + −( )a
b

c
d

e
f

a
b

c
d

e
f

aحيث  
b

cو 
d

eو 
f

  .    أعداد كسريةّ نسبيّة 

  

 طرح عدد كسري Ζ كما في *
  .نسبيّ يعني إضافة مقابله

a إذا كان *
b

cو 
d

 عددين 

  كسريين فإنّ 

  
a
b

c
d

a
b

c
d

a
b

c
d

a
b

c
d

− = + −

− − = +

( )

( )
       

a يسمّى العدد* 
b

c
d

 بين الفرق −

a العدد
b

c والعدد 
d

.        

2 

 نشاط 1

W 
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             a وb وc وd وe وf يلي أكتب بدون أقواس ما .أعداد صحيحة نسبية مخالفة للصفر :  

e 1 c 5-(+d)  ;   -(+14)-(- )      ;    -(-a- )     ;     -(- )    ;     -(- )   ;   -(+7,5)   ;  +(-a) 
f 8 b 6

  

  : المطلوب إيجاد الكلمة التّالية            

تناسبها على التوالي الأحرف التّالية  …, 7- , 6 , 5- , 4 , 3- , 2 , 1- نعلم أنّ الأعداد التّالية  
, , , , , , ,...A B C D E F G   

 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
  
7,2احسب  )1 ( 9) 8 6,3 ( 14,5) ( 8)A = + − + + + − + −  
)احسب  )2 ) ( ) ( )6 8,5 3,1 7 10 9,3 3,9E = − + − − − + +.  

אW 
(8-) نلاحظ أنّ  1) 8عددان متقابلان أي  8و  (-8) 0+ 7,2إذن = ( 9) 6,3 ( 14,5)A = + − + + −.  

7,2أي ) البةوكذلك الأعداد السٌ (نجمع الأعداد الموجبة على حده  6,3 ( 9) ( 14,5)A = + + + − + −   
13,5 يعني ( 23,5)A = + 10Aإذن    − = − .  

)قوسين ونحصل على ننجز المجاميع الموجودة بين .Eلنحسب 2) )2,5 ( 3,9) 0,7 3,9E = − + − − − + .  
2,5المقابل ويصبح  الطرح بإضافةنعوّض   ( 3,9) 0,7 3,9E = − + − + 2,5ومنه + 0,7E = − +   
1,8Eبالتّالي و   = −. 

 
 

35 12 23 57( ) ( )
2 5 4 20

− − − + − 

518,25حيث  xالعدد
4

x+ = −   
7 4 5 121 ( ) ( )
3 3 7 7

− − − − − 

21والي البعد بين نقطتين من مستقيم مدرجّ فاصلتهما على التٌ 
2

19و 
2

− 
14 7 71 1613,5 ( 4,3)
5 2 6 3

 − − − − + 
 

 

7 1 1 31,25
2 3 6 4

− + − + −  



2 

W 
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  احسب
83 46 5 8 2 5( 12) ( 21) 12 ( 6); 6,7 ( ) ( 2,8) ( )
10 5 3 3 3 3

J N −= + − + − + + + − = − + + + − + +
−

5 4 25R 4 ( ) 2,5 1 ( )  ;
2 7 7

− −= − − + + + −  
   
  : اليةالتّ  احسب المجاميع

1 2 3 4 5A=
2 3 4 5 6

− + − +   ; 49 17914, 2 24,5
2 5

B = − − −   ;  3 636,3 2,7 3,2
2 10

C = − + − −  ;  

8 3 1 11(2,6 ) 5,5 ( )
5 7 2 7

D  = − − − − − −  
   

    
IIIKאK 

1K 

15الية قارن كلّ عدد من الأعداد التٌ  11 21 175 ,  ,  , 
7 23 35 105

 
        1 بالعدد

 
AB: كل التّالي حيثتأمّل الشٌ  a= وCD b= وa وb 
  .طبيعيّان صحيحانعددان 

  
 ANو AM عن aية وبدلالة عبرّ بأعداد كسرّ ) أ )1

 

  CQو CPعن  bية وبدلالة عبرّ بأعداد كسرّ ) ب    
aقارن   )2

6
bو 

6
aثمٌ     

3
bو    

3
    

aقارن )3
6

aو   
3
b   ثمٌ       

6
b  و 

3
        

 
17 )أ:  قارن

15
29و  

25
2) ،   ب   

15
4و  

25
  

 

عددان كسريان موجبان لهما نفس المقام *
  .ذي له أكبر بسطأكبرهما هو الّ 

      a b
c c

a  يعني    < b>  

عددان كسريان موجبان لهما نفس * 
  .ذي له أصغر مقامالبسط أكبرهما هو الّ 

    a
c

   >  a
b

  c  b  >    يعني   

 ليكن
a
b

  موجبا كسرياّ عددا 

a
1

b
a  يعني   < b>  

a
1

b
a  يعني   > b<  

W 

3 

4 

 نشاط 1

 نشاط 2

 نشاط 3
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  يمثّل الرسم التّالي مستقيما مدرّجا 

  
  - 3و - 2و +3و +2 على التوالي فاصلاēا تيالٌ B 'و A'وB و A النقاط وعينّ  سمالرٌ انقل  )أ )1

 فاصلتاها التيD وC  قطتينوعينّ النٌ 
13
4

16و +
5

+  
13قارن  )ب

4
16و +

5
+   

  .O للنقطة سبةبالنّ  Dو C مناظرتي D'و C' عينّ النقطتين )أ )2
13؟ قارن  D'و C'ما هما فاصلتا  )ب               

4
16و −

5
−  

13و 0 :صاعدياّ الأعدادرتّب ت )3
4

16و +
5

13و +
4

16و −
5

−  

   
  

7) أ قارن  )1
15

12و - 
15

13 )ب      ، - 
15

11و  -  
4

27)ج     ،  -
21

17و -  
14

-  
1ا الأعداد التالية رتّب تصاعديّ ) أ )2

2
4و+ 

5
3و+ 

4
  +  

1استنتج ترتيبا تصاعدياّ للأعداد ) ب
2

4و -
5

3و -
4

-   
    

−و 2ا الأعداد رتّب تصاعديّ  )1 3
4

7و 
10

3و 
2

11و -
5

    
 .تي فاصلاēا على التوالي الأعداد السابقةالٌ  A , B , C , D , Eارسم على مستقيم مدرجّ النقاط  )2

 
 نعتبر المستقيم المدرجّ التالي

  
  Pو Nو Mقاط حدّد فاصلات النٌ  )1
5 واليتي فاصلاēا على التٌ الٌ  Dو Cو BوAقاط أرسم النٌ  )2

2
1و 

3
2و 

3
7و −

6
−  

a فاصلتها عدد كسري نسبي  Kأرسم نقطة )أ )3
b

10       حيث  11
3 3

a
b

< <  
cفاصلتها عدد كسري نسبي   Lأرسم نقطة) ب

d
52        حيث 

3
c
d

− < < −
  

a ليكن
b

cو  
d

   ينيكسر  عددين 

c
d

 >a
b

c   يعني     
d

 < -a
b

-     

  b و  a يعيّةحيحة الطبمهما كانت الأعداد الصٌ 

bحيثd و cو ≠ dو 0 ≠ − فإنّ  0 ≤ ≤c
d

a
b

0  

 نشاط 4
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2Kא 

  : نعتبر المستقيم المدرجّ التّالي

−الّتي فاصلاēا على التّوالي  Dو Cو Bو Aعينّ النّقاط  )1 3
5

12و 
5

−و  3
2

5و 
2

  
5:     قارن) أ )2

2
12و  

5
        ،− 3

2
−و  3

5
    ،    − 3

5
5و 

2
  

3أحسب    ) ب 5 3 3 5 12     ;     ( )     ;     
5 2 2 5 2 5

− − − − − −. 
 
  

  
  
  
 

  
  : قارن باستعمال الفرق

 32
31

31و 
30

            ،− 19
20

−و  15
16

           ، −12
13

−و  11
12

 
  
a
b

cو 
d

aحيث  ان كسرياّن نسبيّاندعد  c
b d

≥  
a+3) قارن  أ )1

b
c-2و  

d
2 )،    ب  

5
− + a

b
3و  

4
-c

d
       

    
a
b

cو 
d

eو 
f

11أعداد كسريةّ نسبيّة حيث  
12

a c
b d

− = 5و   −
4

e c
f d

− =  

a:  قارن )أ
b

cو 
d

c   ثمّ        
d

eو 
f

.  

aرتّب ) ب
b

cو 
d

eو  
f

. 

  
 
  

 نشاط 4

 
a
b

cو  
d

   عددان كسرياّن نسبيّان 

      0a c
b d

− c يعني    ≤
d

≥a
b

         ،       < 0c
d

 -a
b

c  يعني   
d

<a
b
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IVKK 
  : نعتبر المستقيم المدرجّ التّالي

  
  .واليعلى التٌ  Dو Cو Bو A لنّقاطفاصلات ا dو cو bو aنرمز بـ  )1

 .dو cو bو aحدّد    
cو  ACقارن .  ACأحسب البعد ) أ )2 a−.  

dو BDثمّ قارن  BDأحسب  )ب b−.  
cو  BC:  قارن) ج b−    ،AD  وd a−.  

  
  

  
  
  

  

  
 

   NRو JNو RJ واحسب الأبعاد Nو Jو Rحدّد فاصلات النقاط 
  )تائج على المستقيم المدرجّنتحقّق من النٌ ( 

 
 
  .OI=1cm حيث Iو Oعينّ نقطتين  )أ-1

) المستقيم المدرجّ من Pو Nو Mو Bو A النّقاط عينّ   ) ب )OI االّتيēعلى التوالي فاصلا     
14و  2,5

5
−و  1-و    3

2
   5,5-و  

 APو  MNو  MBو  MPو  ABأحسب ) أ-2
-AB)  أحسب) ب AP) - (-MB + MN - MP)    ;   MB- MN + MP   ;      ;AB AP−  

ICبحيث  OI)(من المستقيم المدرجّ  Cعينّ نقطة  )3 =   ؟Cما هي فاصلة النّقطة  .3
  )أعط كلّ الإمكانيّات( 
ADبحيث  OI)(من المستقيم المدرجّ  Dطة عينّ النّق )4 = ODو 3 = 0   ؟ Dما هي فاصلة .,5

 نشاط

 
 .OI=1و أصل التدريج O حيث Iو O مستقيما مدرّجا بنقطتين Δ ليكن

  m      ان نسبيّانفاصلتاهما على التّوالي عددان كسريّ   Δمن نقطتين Nو Mإذا كانت

nيساوي MNالبعد  فإنّ  n و m−.  

MN n m= −  

W 

1 

2 
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aإذا كان
d

bو 
d

a فإنّ  نسبيّين كسريّين عددين 
d

b
d

a b
d

+ = +  

 عمليّة الجمع في مجموعة الأعداد الكسريةّ النسبيّة •    عمليّة هي  

a أي إذا كان. تبديليّة* 
b

cو 
d

a     : عددين كسريين نسبيّين فإنّ  
b

+c
d

=c
d

+a
b

  

كانت وهي أيضا تجميعيّة، أي*  a إذا
b

cو  
d

eو 
f

 : أعدادا كسريةّ نسبيّة فإنّ  

( ) ( )a c e a c e a c e
b d f b d f b d f

+ + = + + = + +  

a مهما يكن العدد الكسريّ النسبيّ  •
b

0 : فإنّ   0a a a
b b b

+ = + =  

a مهما يكن العدد الكسريّ النسبيّ  •
b

c وحيدا نسبيّا عددا كسرياّ فإنّ  
d

a : يحقّق 
b

c
d

+ = 0 

c
d

a يسمّى مقابل العدد 
b

a : ونرمز له بـ 
b

−   
  طرح عدد كسريّ نسبيّ يعني إضافة مقابله •
a إذا كان •

b
cو 

d
  عددين كسريّين فإنّ  

  
a
b

c
d

a
b

c
d

a
b

c
d

a
b

c
d

− = + −

− − = +

( )

( )
       

a يسمّى العدد •
b

c
d

a الفرق بين العدد −
b

cوالعدد 
d

. 

 



  
74 

  
  
  
  
  
  
  
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
  
  

 
 
 

• a
b

cو 
d

   نسبيّان كسرياّن عددان 

≥ 0c
d

-a
b

c يعني    
d

≥a
b

        ،      < 0c
d

-a
b

c  يعني   
d

<a
b

  
  

 وإذا كانت OI=1و التدريج أصل O حيث Iو O بنقطتينمدرّجا مستقيما Δ إذا كان •

M وN نقطتينΔ  فاصلتاهما على التوالي عددان كسرياّن نسبيّان m و n ّفإن 

n m−=MN.  
 



 
75 

 
 

 

اد
عد
الأ

ة 
وع
جم
 م
ي
 ف
ح
طر
وال

ع 
جم
ال

اد
عد
الأ

ة 
وع
جم
 م
ي
 ف
ح
طر
وال

ع 
جم
ال

  
يّة
سر
ك
ال

يّة
سر
ك
ال


يّة
سب
الن

يّة
سب
الن


 

  أو خطأاجب بصحيح 
)1و 1,5 )1 2 )

2
−  هما عددان متقابلان،+

 هو عدد صحيح نسبيّ،  (5,3-)+(9,7-) )2
  هو عدد صحيح نسبيّ،  (1,2-)-3,2 )3
  طرح عدد كسريّ نسبيّ هو دائما إضافة مقابله، )4
5( 2 7 5 5( )

7 2 2 7
− + = − − ،  

10والي نقطتين من مستقيم مدرجّ فاصلتاهما على التٌ  Nو Mإذا كانت  )6
7

3و 
7
 MNفان البعد  −

  .1يساوي 
   

  .حدّد بالنسبة لكلّ واد الإجابة أو الإجابات الصحيحة من بين الثّلاث إجابات المقترحة
5
2

 10
4

 10
8

 =3
4

7
4

+ 
11
8

 23
15

+ 47
15

 =4
5

7
3

+ 
144
45

 48
15

 4
12

 =11
3

7
15

− 
75
7

 10 5
7

+ 9
7

 11 2
7

− =  
 أنقل الجدول التّالي واتمم تعميره             
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

a
b

 c
d

 
e
f

 a c
b d

+c e
d f

−a c e
b d f

+ −

12
5

-3
5

 1
5

-   

2,73
4

- 5
3

    
14
3

2
7

- 5
2

-   

5-12,5−4
15

-   

1 

2 

3 
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5) أحسب أ 5 3 7
4 2 8 8

− + − 7) ؛   ب   −
15

11
2

9
4

8
9

− + −) ؛  ج   − − + −2
5

11
7

4
5

13
35

  
1) د  1

2
1
3

1
4

1
5

1
6

− + − + 13)  ؛   ه   −
17

5
11

12
5

4
15

6
11

21
17

− + − − + 

  
  د كسريةّ نسبيّةأعدا cو bو aحذف الأقواس ثمّ اختصر العبارات التّالية حيث أ
A) أ a b c b c a= − − + − + −( ) ( B)،   ب ( a b c b a= − − − − + − −( ) ( ) ( )1

2
7
3

3
4

  
c) ج a c b a c− − − + − − −( ) ( ) ( )2 −) ،  د 3 − + − − − + − + − −( ) ( ) ( )a b a b c a b7

2
4
3

1  
  

  ليكون الحساب صحيحا  −أو  +ضع مكان النّقاط إحدى العلامات 
10 15 1 4... ...
3 6 2 3

=  ،5 10 8 47... ...
7 3 21 21
− =    ،7 11 5 7... ...

4 6 3 4
= −     ،0,5...2...2,5 1− = −  

  
−)قارن أ )1 14

15
−و  13

14
7−) ب   ، −و ,75 29

4
−) ج ،   26

3
−و  58

7
13)، د

4
  −3,2و −

5−؛     0رتّب تصاعدياّ الأعداد التّالية  )2 12؛   ,2
5

2؛     −؛    ,3 27
5

9؛   
4

.  
  

  ثمّ قارĔما  Bو Aأحسب في كلّ حالة العددين 
A) أ = −6

5
7
4

Bو   = − +3
4

2
3

A)ب    ،      = + −1
2

1
3

Bو  7 = − −2
3

5
6

7
2

  
  
Aحيث  Bو Aأحسب العددين  )1 = − + −2 5 11

2
3
5

Bو , = − − − − −( ) ( )1 11
4

2
5

2 9
8

3
5

  
  Bو Aقارن  )2
  

 Eو Dو  Cو Bو Aتأمّل المستقيم المدرجّ التّالي وحدّد فاصلات النّقاط 

  
 .ABو CDو BDو EBو IAاحسب الأبعاد )1
OIمن المستقيم المدرجّ Mعينّ نقطة  )2 AMبحيث ) ( = 2 أذكر كلّ (ما هي فاصلتها  .,4

 ؟) الحالات
OIمن المستقيم المدرجّ Pعينّ النّقطة  )3 IPبحيث  )( = APو 2 =   ما هي فاصلتها ؟ .3

4 

6 

9 

5 

10 

7 

8 
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12−رتّب تصاعدياّ الأعداد  )1

5
3و 

2
2−و  4و ,8

5
7و -

5
  

  : نعتبر المستقيم المدرجّ التّالي )2

  
12− التوالي على فاصلاēا الّتي Rو Qو Pو Nو M النقاط ينّ ع

5
3و 

2
2−و  4و ,8

5
7و -

5
  

  .NRو PQو PRو MNأحسب الأبعاد  )3
  
1(x وy  عددان كسرياّن نسبيّان حيثx y− = − 1

4
zو   x− = 1

2
  

xاحسب  y− وx z−  
)أحسب  )أ-2 ) ( )z x x y− + −  
z ثمّ احسب  yو zقارن ) ب    y−   
3)أ قارن  )3

4
+ −x y  1و+ −z x    2) ب

5
+ x  1و+ − +y z x.  

  
 أنقل الجدول التّالي وأجب بصحيح أو خطأ

  
  
  
  

  

 
  
  
  
 

 

  2,55- 3,1- 2,4- 2,15 أكبر من
-2          
2,2          
-2,5          
-3         

 .لكلّ سؤال حدّد الإجابة أو الإجابات الصحيحة  بةالأجو 
  أ ب ت ج

-13,5 13,5 -12,5  ما هو العدد الّذي يواصل هذه السلسلة منطقيّا ؟ 9
4,5 ; 0 ; -4,5 ; -9  ; …

 ما هو؟ .ينقص هذه السلسلة عددا 2- 0 2 22
-33 ; -26 ; -19 ; -12 ; -5 ; 9  ; 16

 ما هو؟:يل في السلسلة التاليةهناك عدد دخ 0,4 2,4 1,6- 6,4
10,4 ; 6,4 ; 2,4 ; 0,4 ; -1,6 ; -5,6

-5 -3 -1 5 -1+ (-1) + (-1) + (-1) + (-1) = 
10 -10 0 -5 -2,5+ (-2,5)- (-2,5)- 2,5 

11 

12 

14 

13 



 



 
79 

 

 

ي
 ف
مة
س
لق
وا

ب 
ضر
ال

ي
 ف
مة
س
لق
وا

ب 
ضر
ال

 
عة
مو
ج
م

عة
مو
ج
م

 
اد
عد
الأ

اد
عد
الأ

 
ية
سب
الن

ة 
ري
س
ك
ال

ية
سب
الن

ة 
ري
س
ك
ال

  


אאאא
אאאאאאאא  

 
 
  

3 )أ:   أحسب
11

25
4

8 )ب      ×
3

2
9

5
7

× 5)ج      ×
7

4
3

1
2

× −( 14)د     ( 1
5

3
2

5
4

× + −( )  

) )ه 2) ( 7)− × ) )و     − 9) ( 13)− × +    
    

 ؟ نصف ثلث التسعين )؟  ج خمس المائة) ؟   ب ربع العشرين) أ:    كم يساوي
 
  .تقدر نسبة الزكاة على المال بربع العشر من النصاب 

  : الزكاة الواجبة على كلّ مبلغ من المبالغ التّاليةما هي قيمة 
    .د 9584       ؛  د     17450       ؛       د 5000

  
  
IKא 

  

) الحاسبة بالآلة أحسب )أ-1 , ) ,− ×1 25 − ثمّ قارن النتيجة المتحصّل عليها بالعدد 15 15
8

  

1− أعط كتابة كسريةّ مختزلة إلى أقصى حدّ لكلّ عدد من العددين )ب 1و ,25 5,  

) استنتج أنّ ) ج ) ( )− × = − = − ×
×

5
4

3
2

15
8

5 3
4 2

  

2− أعط كتابة كسريةّ مختزلة إلى أقصى حدّ لكلّ عدد من الأعداد) أ-2 1و ,6 4−و ,75 55,  

1 أحسب بالآلة الحاسبة) ب  75 2 6, ( , )× −    

7 استنتج أنّ ) ج
4

13
5

91
20

× − = − ×
×

( )   =  7 (-13)
4 5

  
  

    
  
  

 
 
 

W  

 نشاط 1

 

a إذا كان
b

cو 
d

a   عددين كسريين فإن 
b

c
d

a c
b d

× = ×
×

 

W  

1 

2 

3 
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  :  أحسب الجذاءات التّالية1) 
))أ , ) ,− ×2 75 3 11)ب   ، 25 45 7 2, ( , )× )  )،   ج − , ) ( )− × −2 5 ))،   د 4 , ) ( , )− × −8 5 3 25  

)  )أ:  أحسب2)  15) 2− − ثمّ × ×15
7

2
))ب  ؛3 ) ( )− × −7

3
8

5
−)؛ ج  × −9

2
11( 15)؛  د ( 23

4
× −( )  

  
 أنقل الجدول التّالي وأكمل بـ

+  أو بـ 
−    

a   إذا كان
b +

∈ cو  
d +

∈     ّفإن   ....a c
b d

× ∈  

a إذا كان
b −

∈ cو  
d +

∈      ّفإن ....a c
b d

× ∈ 

a إذا كان
b +

∈ cو  
d −

∈      ّفإن ....a c
b d

× ∈ 

a إذا كان
b −

∈ cو  
d −

∈      ّفإن ....a c
b d

× ∈ 

  
  

  : ذاء من الجذاءات التّاليةججد علامة كلّ 
2
9

5
4

−؛   × ×8
5

3
7

)  ؛   ) ( )− × −5
9

11
3

1  ؛  
8

15
13

× −( ) ؛  ( )− ×3 5
14

)  ؛   ) ( )− × −17
21

5  

    
a
b

cو 
d

eو عددان كسرياّن موجبان 
f

mو 
n

  .عددان كسرياّن سالبان 

انقل وأملأ الفراغات بـ 
+ أو−  : a

b
e
f

× ) ....∋ ؛ ....∋ )− ×2
5

m
n

m....∋؛  
n

e
f

؛  ×

∈....c
d

m
n

× −( )....∋؛    ( )− ×7
8

e
f

)....∋؛     ) ( )− × −3 m
n

  

a النسبيّين الكسريّين العددين مقامي وحّد )1
b

cو 
d

  

cأنّ  برهن )2
d

=a
b

a يعني  d b c× = ×  

  
 
 

   
 
 

W 

 نشاط 2

W 

1 

2 

 نشاط 3

 

aإذا كان 
b

cو 
d

c  :نسبيّين فإنّ  كسريّين عددين 
d

=a
b

a  يعني    d b c× = ×    
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

 
 
  
a
b

    عدد صحيح طبيعيّ مخالف للصفر nو كسريّ  عدد 

a=  0بينّ أنّ 1) 
b

0aيعني   =  

a بينّ أنّ  )2
b

a n
b n

= ×
×

  

   
a
b

  b ويقسم a عدد صحيح طبيعيّ يقسم nو عدد كسريّ موجب 

: أنّ  بينّ 
:

a a n
b b n

=  

  
a
b

cو 
d

cعددان كسرياّن نسبيّان حيث  ≠ 0  

c بينّ أنّ   
d

=a
b

a يعني 
c

b
d

=  
   

4009275 نعتبر العددين
2314756

847754و  
489451

  

   دون حساب هذا الجذاءحدّد رقم آحاد جذاء الطرفين )أ )1

  حدّد رقم آحاد جذاء الوسطين دون حساب هذا الجذاء )ب
4009275 هل العددان )ج

2314756
847754و  

489451
  ؟ متساويان 

   أحسب باستعمال الآلة الحاسبة )2

4009275 )أ    
2314756

847754 )ب  ، 
489451

  ذلك ؟ماذا تلاحظ ؟ كيف تفسّر   

51044217 أحسب باستعمال الآلة الحاسبة) أ )3
64389876

48357083و  
61000183

  

  هل أنّ هذين العددين متساويين ؟) ب
a عدد صحيح نسبيّ وb أحسب  .عدد صحيح طبيعيّ مخالف للصفر:  

0 × a  1   ؛× a ؛  ( )− ×1 b  0   ؛ × a
b

×1 ؛    a
b

)  ؛    )− ×1 a
b

. 

  
 
 
 
  

W 

1 

2 

3 

4 

 نشاط 4

a إذا كان
b

  : عددا كسرياّ نسبيّا فإنّ  

0 =a
b

× 0=0 × a
b

a     ؛     
b

a
b

× =1=1× a
b

a    ؛     
b

a
b

× − = −( )1  =( )− ×1 a
b
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IIKאא 
  + هي نفس خاصيّاēا في  خاصيّات عمليّة الضرب في المجموعة 

aإذا كان 
b

cو  
d

eو  
f

 :أعداد كسريةّ نسبيّة فإنّ  
a
b

c
d

c
d

a
b

a c
b d

× = × = ×
×

  
a
b

c
d

e
f

a
b

c
d

e
f

a
b

c
d

e
f

× × = × × = × ×( ) ( )  

a
b

c
d

e
f

a
b

c
d

a
b

e
f

× + = × + ×( )  
a
b

c
d

e
f

a
b

c
d

a
b

e
f

× − = × − ×( )  

 
  

   .التّالية دون حسابهأعط علامة كلّ جذاء من الجذاءات  )1
))أ ) ( )− × − ×2 5 14 ؛ 12 ( 5) ( 1) ( 7)× − × − × ) ؛ − , ) , ( ) , ( ) ( , )− × × − × × − × −32 8 5 4 6 9 5 1 6 35    

) )ب ) , ( ) ( )− × × − × −5
9

3 5 15 4
7

)  ؛   , ) ( ) ( ) ( )− × × − × − × −15 1
4

2
3

11
9

5  

 : ما هي علامة )2
  جذاء خمسة أعداد كسريةّ سالبة ؟)أ

  جذاء عشرة كسريةّ أعداد سالبة ؟  )ب
  ا سالبا ؟ جذاء سبعة عشر عددا كسريّ )ج
  جذاء مائة وعشرون عددا كسرياّ سالبا ؟) د

                          كيف يمكن تحديد علامة جذاء أعداد كسريةّ نسبيّة قبل حساب هذا الجذاء ؟ )3
    

  
  
  :أحسب  )1

) )أ ) ( ) ( )− × − × −5 2 2 ؛    7 5 8 5 3, ( , ) ( )× − × )    ؛   − ) ( ) ( , )− × − × × −4 2 7 0 5  

5)ب
4

3
7

1
2

× × 2   ؛      −
7

5
3

3
5

× −( −    ؛   ( × +5
9

1
2

3
4

( )   ؛   ( ) ( )7
5

3
2

4
3

2
3

− + × −.  

2( a وb أحسب بدلالة. عددان صحيحان مخالفان للصفر a وb  العبارات التّالية :  

   4
9 3 2

( )a a+       2
5

1
2

× −( )a
b

         a
b

× − +( )7 5
4

3
8

  

لحساب جذاء أعداد كسريةّ نسبيّة 
 .نحدّد أوّلا علامة  هذا الجذاء

W 
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

IIIK 
  أنقل واتمم بما يناسب

1( 5 4× 6   ؛   ...= 4× ×...   ؛   ...= = −8 4 ؛  2 1× ×... ؛  ...= =5 9؛ 1 1×    ؛  ....=

2(  5
2

15
16

× −   ؛   ...= × =9
7

18
35

×...   ؛   ...
−

= −3
5

21
10

−   ؛   × =6 30
7

...   

  
1 أحسب

9
−  ؛   ×9 ×

−
13 1

13
( 27    ؛   (

11
11
27

)    ؛   × ) ( )− ×
−

6
17

17
6

  

  
  
   

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

 

 
   

  
  .ب كلّ عدد من الأعداد التّالية واكتبه على صورة عدد كسريّ مقامه موجبحدّد مقلو  )1

5     ؛    - 3    ،   5
8

6−    ؛      
7

1  ؛    
17−

 .  

  .أكتب كلّ عدد من الأعداد التّالية على صورة عدد كسريّ مقامه موجب )2
1
5
2−

1     ؛       
6

17
1     ؛      −

7
5

−  ؛     −

−

1
6
13

      

6 حقّق أنّ العددين )أ 0و ,25 0هما عددان مقلوبان وكذلك ,16 1و  -,8 25,-  

) أحسب ذهنيّا) ب , ) ( , ) ( , ) ,0 16 1 25 0 8 6 25× − × − ×  
  

 نشاط 1

 نشاط 2

  

a ليكن 
b

 . عددا كسرياّ نسبيّا مخالفا للصفر  
  

a لدينا *
b

b
a

× = a نقول أنّ العددين .  1
b

bو  
a

  .عددان مقلوبان 

bالعدد* 
a

aالعدد مقلوب يسمّى 
b

1:بـ له  ونرمز 

( )a
b

 . 

aالعدد *
b

b العدد مقلوب يسمّى 
a

1له بـمز ونر  

( )b
a

.  

  * b
a

=1

( )a
b

a  و   
b

  =1
b
a

.  

 .1 يساوي عددان مقلوبان هما عددان جذاءهما *

W 
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  أنقل الجدول التالي وأتممه
1,125-0,5-8-2-0,011000,05 0,25 10 20 0,1 4 العدد

  4     مقلوبه
     2-  

  
aحدّد العدد )1

b
  في كلّ حالة من الحالات التّالية 

   5 1
9
a
b

× )7  ؛    = ) 1
6

a
b

× − 5  ؛     = 1
11

b
a

× 1      ؛    = 8a
b

= −.  

    في كلّ حالة ثمّ حدّد مقلوبه x العدد أحسب )2

   x = −1
2

2
5

x     ؛      = × −6
5

3 15
4

( x      ؛      ( = − + −( )( )9
4

2
5

7
3

1
2

3
4

 

  
IVK 

  أنقل واتمم الجدول التّالي) أ
2
5

− ...  ... ... ... ... × 
...  35

33
− 1 

7
12
− 21

6
 35

3
 7

3
 

 
35 أحسب) ب 3

3 7
×

       
;        21 3

6 7
×       ;     7 3

12 7
− ×        ;   31

7
×

    
      

     لنا) ج
35
35 7
3

=       ;      
21

3 6
72
3

=      ;     
7

1 12
74
3

−

− =  

    أتمم
35

33 ...7
3

−

=     ;     2 ...
75
3

− =     ;      1 ...7
3

=
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  : أحسب
5
6
2
9

   ؛   
−2
3
7
4

  ؛   
7
8
5
9−

  ؛   
− 6

7
1
3

5   ؛  
2

13
   ؛   −

−

−

11
4
2

 ؛  
1
3
7

1 ؛  
3
7

 .  

  
  عبرّ بعدد كسريّ عن كلّ عبارة من العبارات التّالية  

  أخماس الثمنينأربعة ) نصف الثلثين، د) بعي الخمسة أسداس،  جسُ ) ب ثلاثة أرباع الثلثين، ) أ
  

  قال أحدهم 
  ياليـفنصف العـمر تمحـقه اللـ ذا عـاش الفـتى ستيـن عامـا     إ

  ف يذهب ليس يدري      لغـفـلتـه يميـنا مع شـمـالونصف النص
  ف آمـال وحـرص      وشـغل بالـمكـاسب والعـيالوثلـث النص

    ....وباقي العمر 
 .دهثمّ حدّ " باقي العمر" عبرّ بعدد كسريّ عن

  
  سالب صحيحعدد  bموجب و صحيحعدد  aنعتبر الأعداد التّالية حيث

5( )
7

a    ؛   
( )−

−

a
2
3

a    ؛    
b

5−      ؛     
2b

b    ؛   

( )− 11
17

   ؛  
4
9
5

×b

a
  

 .حدّد علامة كلّ عدد من هذه الأعداد وقيمته المطلقة 

 
a كان إذا

b
cو  

d
cو كسريّينين عدد 

d
aقسمة العددللصفر فإنّ خارج  مخالفا 

b
على  

cالعدد
d

 :هو جذاء الأوّل ومقلوب الثاّني ونرمز له بـ  
( )

( )

a
b
c
d

a أو  
b
c
d

:  

* a
b
c
d

a
b

d
c

: = × =
( )

( )

a
b
c
d
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   :أحسب 
1 5

3
3 7

4

+

−
   ؛     

− −

−

5
2

3
4

1
5

11
2

   ؛     
3 1

4
7

12
1 1

3
7
2

+ −

− + −
      ؛     

4
9

6
7

1
2

1
4

3
2

1

× −

− +

( )
   

  
  :  دينارا وامرأة حاملا وأوصى بما يلي 45500توفي رجل وترك 

  .ان للأم وثلاثة أخماس للمولود إن كان ولداخمس
  .أربعة أسباع للأم وثلاثة أسباع للمولود إن كان بنتا 
  ما هو نصيب الأم ونصيب المولود )1

  لو كان المولود ولدا ؟) أ
  لو كان المولود بنتا ؟) ب

  .إلاّ أنّ امرأته أنجبت توأما ولدا وبنتا )2
  الوصيّة ؟كيف يمكن تقسيم هذا المبلغ مع احترام 

  

لمحمّد   « Les mathématiques par les problèmes» هذه الوضعيّة مقتبسة من كتاب : ملاحظة
  29 عكار صفحة

    
    
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
 
  
  
  

5 
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a إذا كان
b

cو 
d

aّ◌ فإن عددين كسريّين 
b

c
d

a c
b d

× = ×
×

  
  

      خاصيّات عمليّة الضرب في المجموعة
  :فهي  .+في خاصيّاته نفس هي  المجموعة خاصيّات عمليّة الضرب في

a  يعني:  تبديليّة* 
b

c
d

c
d

a
b

a c
b d

× = × = ×
×

  

a   يعني : تجميعيّة *
b

c
d

e
f

a
b

c
d

e
f

a
b

c
d

e
f

× × = × × = × ×( ) ( )  

a   يعني :توزيعيّة على الجمع  *
b

c
d

e
f

a
b

c
d

a
b

e
f

× + = × + ×( )  

a   يعني:   توزيعيّة على الطرح *
b

c
d

e
f

a
b

c
d

a
b

e
f

× − = × − ×( )  

a حيث
b

cو 
d

eو 
f

    أعداد كسريةّ نسبيّة 

a مهما كان العدد الكسريّ النسبيّ * 
b

   : فإنّ  

0 =a
b

× 0=0 × a
b

a  ؛  
b

a
b

× =1=1× a
b

a  ؛   
b

a
b

× − = −( )1  =( )− ×1 a
b

  
  

  مقلوب عدد كسريّ مخالف للصفر
a ليكن*  

b
a لدينا .عددا كسرياّ نسبيّا مخالفا للصفر 

b
b
a

× = 1  

a نقول أنّ العددين *
b

bو  
a

  .أو أحدهما مقلوب للآخر عددان مقلوبان  

b العدد *
a

aيسمّى مقلوب العدد 
b

1:ونرمز له بـ 

( )a
b

aكما أنّ العدد 
b

مقلوب  يسمّى 

b العدد
a

1ز له بـونرم 

( )a
b

  

     b
a

=1

( )a
b

a   و    
b

  =1

( )b
a

  

 1 عددان مقلوبان هما عددان جذاءهما يساوي *

 
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  مخالف للصفر قسمة عدد كسري على آخر

a إذا كان
b

cو 
d

cعددين كسريّين و
d

a مخالفا للصفر فإنّ خارج قسمة العدد 
b

 العدد على 

c
d

 :هو جذاء الأوّل ومقلوب الثاني ونرمز له بـ  
( )

( )

a
b
c
d

a أو  
b
c
d

:  

  *a
b
c
d

a
b

d
c

: = × =
( )

( )

a
b
c
d
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

 
  

2إذا ضربنا طوله في طيلأيّ عدد كسريّ تضرب مساحة مستفي  )1
5

3وعرضه في 
4

  ؟ 

1 في أيّ عدد كسريّ يضرب حجم متوازي مستطيلات إذا ضربنا أبعاده في )2
2

5و 
7

5و 
2

  ؟ 

  
  أحسب   

− ×4
13

5
11

)؛   ) ( )1 2
7

4
5

7
8

− × − ) ؛ + ) ( )1
2

2
3

1
4

5
7

2
5

− + × − ) ؛ + ) ( )− + − × − −3 6
5

1
10

1
5

5
7

2
3

  
  

  
5  احسب) أ

27
9
5

×  

1 عدد كسري مجموع ثلث ثلثه وثلث ثلثي ثلثه يساوي) ب
3

  ما هو هذا العدد ؟ .
  

   أحسب

( ) ( ) ( ) ...( ) ( )1 1
2

1 1
3

1 1
4

1 1
99

1 1
100

− × − × − × − × −  

  
  

  أحسب

1 )أ
2
3

( )
5−   ؛   

4
8
9

   ؛    :
( )−5

2
7

    ؛    
( )− 7

15
2

17

   ؛   
5
4

2
5

3
7

2
5

+

− +
1  ؛   2

1 3

5 2
3

+
−

−

       

 )ب
1 1

2
1
3

1
4

1 2
3

3
4

3
5

+ − −

+ − +
   ؛    

( ) ( )

( ) ( )

− − + × −

− × −

3
16

7
12

1
4

5
4

3
5

3 2
3

4
7

1
                            

  
3 أحسب العدد )1 1

7 1
15

+
+

  

  فيما تذكّرك هذه النتيجة . عط قيمة تقريبيّة برقمين بعد الفاصل لهذا العددأ )2

1 

3 

4 

5 

6 

2 
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A   العددين نعتبر = × × × × ×1
2

3
4

5
6

7
8

9
10

11
12

B   و    = × × × × ×2
3

4
5

6
7

8
9

10
11

12
13

 

A أحسب B×  
  
a
b

c و  
d

2− للعدد كتابتان 
3

3bحيث  ≠ 3dو − ≠ 3b و  − d+ ≠ −  

a   بينّ أنّ 
b

−
+

= −2
3

2
3

c   و   
d

−
+

= −2
3

2
3

a   و    c
b d

+ −
+ +

= −2
3

2
3

  

 
a وb وc وd أعداد صحيحة نسبيّة مخالفة للصّفر حيث b d+ وb d− مخالفان للصّفر 

aو d b c× = ×      

a )بينّ أنّ   أ
b

c
d

a )ب   ،   =
b

a c
b d

= +
+

a )ج  ،    
b

a c
b d

= −
−

 

  
   محمّدولدين توأمين أحمد و عائشة و ين فاطمة و بنت:  لرجل أربعة أبناء

  :  وزعّ عليهم بمناسبة أحد الأعياد مبلغا ماليّا كما يلي
م التوأمان أحمد ومحمد أعطى ثلث المبلغ لفاطمة وأعطى لعائشة ثلاثة أخماس المبلغ المتبقّي واقتس

  .بالتساويالباقي  
   ذي يعبرّ عن مناب أحد التوأمينما هو العدد الكسريّ من بين الأعداد التّالية الّ  )1

A =
− −( )1 1

3
3
5

2
B   ؛    = − × ×( )2

3
3
5

2
3

C   ؛   2 = − − × ×( )1 1
3

3
5

2
3

1
2

  ؟  

   .دينارا 90مناب كلّ واحد علما أنّ المبلغ الجمليّ الّذي وقع توزيعه هو  أحسب )2

7 

8 

10 

9 





  
92 

אאאאאQ 
 
 
 
 

 
 

  .اعط كتابة لمحيطه على صورة قوة. cm 3ث متقايس الأضلاع يساوي طول ضلعه مثلّ ) 1
   cm 8ع طول ضلعه يساوي مربّ ) 2

  .2 لمحيطه وكتابة لمساحته على صورة قوة للعدداعط كتابة 
 

على صورة قوة  أعط كتابة لمساحته الجانبية وكتابة لحجمه   cm 16يساويعب مكّ  حرفطول 
  .4للعدد 

  
  .المقترحات المقدمة أسفلهما هو الجواب الصحيح من بين 

   219؛   110؛    120؛   210: هو   220نصف  
  
  أحسب ) 1

  . 102-112؛    42-52؛    32-42؛    22-32؛    12-22؛    12-02
  .1452-1462: ما تخمينك بالنسبة للعدد ) 2

  .تحقق من صحة تخمينك باستعمال الآلة الحاسبة
  

aحيث :  bو aفكك إلى جذاء عوامل أوّلية العددين ) أ-1 = bو 648 = 675  
a(أ .م.ق: استنتج تفكيكا  لـ )ب b,  (أ .م.وم)a b,.(  

 :حقق أن ) 2
aالعدد) أ

2
 .مربعان كاملان b×3والعدد  

a) ب b×  =أ  .م.م)a b, ( ×أ .م.ق)a b,   (  
  
  

التخمين هو استنتاج منطقي 
لنتيجة أو قاعدة أو خاصيّة دون 

 ..البرهنة عليها 

  

1 

2 

3 

4 

5 

نسمّي مربعّا كاملا لكلّ 
عدد يُكتب في صيغة مربّع 

 لعدد كسري
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I K   

  
a)-4(×)-4(×)- 4( أحسب bو = = − × −( , ) ( , )1 5 1 5

cو  = − × − × − × − × −( ) ( ) ( ) ( ) ( )2
3

2
3

2
3

2
3

2
3

  
  ) - 4(هو جذاء لثلاثة اعداد مساوية للعدد  aالعدد

)34 نعبر عن ذلك بالكتابة التالية  )−a =  
)كذلك نكتب  , ) ( , )− × −15 15  =  2(-1,5)b =   

cو = − × − × − × − × − = −( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
2
3

2
3

2
3

2
3

2
3

52
3

  
  
  
  
  
  
  
  
  

  

)34 أحسب 27؛        −( 5( , 53؛          −(
2

( 45؛          (
4

( )−    

)271؛           151  )501؛          −( 02547؛         −(
78965

( )−. 

    

37أحسب  
52( )−

43؛      
25

31
2

× −( 45   ؛     (
310

( )− 

  
  

  عددا كسريا نسبيا  xليكن
2x  يقرأ"x  أو " قوة إثنان"x  مربع  

3x  يقرأ"x  أو " قوة ثلاثة"x مكعب" 

W 

1 

2 

W  

 نشاط 1

 
ترمز  nxفإنّ الكتابة 1عددا صحيحا طبيعيّا أكبر من  nعددا كسرياّ نسبيّا و xإذا كان   

  xللعددأعداد مساوية  nلجذاء 

x  (...nxأعداد مساوية لـ nجذاء (       x x x x= × × × ×   
xتسمّى قوّة للعدد nx الكتابة        
 يسمّى دليل هذه القوّة  nالعدد

  1x x= *         
0عددا مخالفا لصفر فإنّ  xإذا كان * 1x =      

  

אאאאא
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  حساب قوى باستعمال الآلة الحاسبة
  72أحسب) أ)1
  :باستعمال الآلة الحاسبة اتبع المراحل الأربعة التالية ) ب

 الرابعةالمرحلة  الثالثةالمرحلة  الثانيةالمرحلة  الأولىالمرحلة 
 =ر اضغط على الزّ  7أدخل العدد yx أو xyرالزّ  غط علىاض 2  أدخل العدد

 

  . قارن العدد المسجل بشاشة الحاسبة ونتيجة السؤال أ )ج
 

  .  أحسب باستعمال الآلة الحاسبة) 2
)؛      512 )− )؛   629   )             -537( 2؛     792؛     3149(
11

3 5( , 65؛       −(
172

194  ؛   15( , 212  ؛   (
95( )−

   
  

 
 

 2xأو  EEفي بعض الآلات الحاسبة نجد الزرّ :  ملاحظة
  

  
  :ماهو رقم آحاد كل عدد من الأعداد التالية ) أ)1
   65؛   64؛   63؛   62؛    6
 ؟ 21576ما يكون رقم آحاد العدد) ب

  

  :ماهو رقم آحاد كل عدد من الأعداد التالية ) أ)2
  46؛     45؛     44؛    43؛    42؛   4
    ؟ 4312ورقم آحاد العدد  475ما يكون رقم آحاد العدد ) ب

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

 

لحساب مربعّ عدد بواسطة الحاسبة 
 2xيمكن استعمال الزرّ 

W 

 نشاط 2
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  . 7592أحسب باستعمال الآلة الحاسبة ) أ)3
  :باستعمال الآلة الحاسبة اتبع المراحل الثّلاثة التالية ) ب

 الثالثةالمرحلة  المرحلة الثانية الأولىالمرحلة 
 = ضغط على الزرا 2x ضغط على الزرا  759 أدخل العدد

   

  .قارن العدد المسجل بشاشة الحاسبة ونتيجة السؤال أ
  

 
  المربعات الكاملة

  .كلّ عدد من الأعداد التّالية في صورة مربعّ لعدد كسريّ أكتب  
49؛  100؛    25

81
121؛    

64
  ؛                                         

6 0؛    ,25   2500  ؛  400؛    ,25
  .كاملا  كل عدد من الأعداد السّابقة يسمى مربعّا

  
  

 

  ما هي المربعّات الكاملة من بين الأعداد التّالية ) 1
4؛    49؛   40؛    16؛     15؛    9

25
     

  1إعط خمس مربعات كاملة أقلّ من ) 2
  .100أذكر كل الأعداد الصحيحة الطبيعية الّتي مربعّها أقلّ من ) 3
  

  .ع كاملالية هو مربّ مجموع من المجاميع التّ  كلّ   ق أنّ حقّ 
31 32+  ،  31 32 33+ +   ، 31 32 33 34+ + +     ،  31 32 33 34 35+ + + +  

  
 
 
  
  

  

نسمّى مربعّا كاملا كلّ عدد تمكن  
 كتابته على صورة مربعّ لعدد كسري

 3 نشاط

W 

1 

2 
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  .كل مجموع من المجاميع التاليةأحسب  ) 1
  ماذا تلاحظ ؟. 1+3+5+7+9+11؛  1+3+5+7+9؛  1+3+5+7؛  1+3+5؛  3+1
  سبة للمجموعين التاليين ؟ ماهو تخمينك بالنّ ) 2

      1+3+5+...+1997+1999؛       5+3+1+....99+97
  
  
1( 1 3 4 22+ = =  

1 3 5 9 32+ + = =  
1 3 5 7 16 42+ + + = 1؛  = 3 5 7 9 25 52+ + + + = 1؛  = 3 5 7 9 11 36 62+ + + + + = =  

  .   بتأمل المجاميع السّابقة يمكن ملاحظة أĔا مربعّات كاملة 
    :يمكننا كتابة المجاميع السّابقة كالتّالي ) 2

1 3 4 2
23 1

2
2+ = = = +( )  

1 3 5 9 3
25 1

2
2+ + = = = +( )  

1 3 5 7 16 4
27 1

2
2+ + + = = = +( )  

1....... =أنقل وأتمم   3 5 7 9 25 52+ + + + = 1= .......؛   = 3 5 7 9 11 36 62+ + + + + = =  
 =..........21+19+17+15+13+11+9+7+5+3+1.  

  :منطقيا واعتمادا على ما سبق يمكننا تخمين ما يلي  
2

299+11+3+5+...+97+99= 50 2500
2

  = = 
 

  
  ما هو تخمينك بالنسبة للمجموع

         ؟ 5+3+1+...+1999+1997 
 

  :المراحل الثلاثة التالية باستعمال الآلة الحاسبة اتبع   الجذر التربيعي لمربع كامل                

  

 

 الثالثةالمرحلة المرحلة الثانيةالأولىالمرحلة
 =ضغط على الزر اضغط على الزرا1444 أدخل العدد

 

א 

 نشاط 4
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  ماذا تلاحظ ؟. ل عليهع العدد المتحصّ أحسب مربّ 
238   :نقول أن  =1444

      38هو العدد  1444الجذر التربيعي للعدد  أو أنّ  1444هو الجذر التربيعي للعدد  38العدد 
1444الية لذلك بالكتابة التّ  ونرمز 38=  

25   .)5يساوي   25الجذر التربيعي لـ : نقرأ ( =5
169                         132 =169يعني    =13

42 25 6 5, 26يعني =, 5 42 25( , ) ,=  
  
  

  :التربيعي لكل عدد من الأعداد التالية ماهو الجذر ) أ
   10000  ؛ 400؛     81؛    64؛    49؛    36؛    16؛    9؛    4؛    1
81: احسب ) ب

16
9؛      

64
400؛     

81
169؛     

49
 .  

  :حدد باستعمال الآلة الحاسبة ) ج
  3200521؛       204304؛       9025؛       6241؛     1024

 12 54؛            ,25 109؛          ,76 2025,   
  

  123454321؛    1234321؛   12321؛   121 :أحسب ) أ
؛     12345654321:  ما يكون الجذر التربيعي لكل عدد من الأعداد التّالية  )ب

  ؟ 12345678987654321؛    123456787654321؛    1234567654321
  
  

    
Aأحسب في كل حالة من الحالات التالية العدد ) 1 B×   .وحقق أنه مربع كامل 1+

A )أ        
B

=
=
RST

11
105

A) ب        
B

=
=
RST

111
1005

A) ج       
B

=
=
RST

1111
10005

  

  111111555556ماهو الجذر التربيعي للعدد ) 2

مربعا كاملا  فإن الجذر aإذا كان عدد 
الّذي يكون  التربيعي له هو العدد الموجب

  aونرمز له بـ  aمربعه مساويا للعدد 

W 

1 

2 

 
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A)أ-1 B× + = × + =1 11 105 1 1156  

  باستعمال الحاسبة
  

  34نقرأ على الشاشة  
  1156=342إذن 
A) ب B× + = × + = =1 111 1005 1 111556 2334( )  
A )ج B× + = × + = =1 1111 10005 1 11115556 23334( )  
عدد  وذلك لأنّ  111111555556لا يمكن استعمال الحاسبة للبحث عن الجذر التربيعي للعدد  )2

ولكن بالإستئناس بما سبق يمكن استنتاج الجذر التربيعي لهذا العدد وهو  أرقامه يفوق العشرة
)أي أن   343333 )2333334 111111555556=  

  
   البةالقوى السّ 

   52اعط الكتابة العشرية لمقلوب العدد ) أ-1
  :باستعمال الآلة الحاسبة اتبع المراحل الأربعة التالية ) ب    

 الراّبعةالمرحلة  الثالثةالمرحلة  الثانيةالمرحلة  الأولىالمرحلة 
على الزر -2 اضغط على الزر yx أو xyرغط على الزّ اض 5 أدخل العدد  = اضغط

  
  قارن العدد المسّجل بالشاشة ونتيجة السؤِّال أ 

    
  
  

  
  
  

الثانية الأولى المرحلة  الثالثةالمرحلة  المرحلة

 =اضغط على الزر   اضغط على الزر 1156العدد أدخل

 نشاط 5

א 

فإن  اطبيعي اعدد صحيح nعددا كسرياّ نسبيّا مخالف للصّفر و aإذا كان
  naترمز لمقلوب العدد   na−الكتابة 

− =na na
−؛          1 =1 1

a
a
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−− )أ: أحسب   24( −−؛      310−؛       15−؛       ( 32( )  

))  ب , )−20 )؛       5 )
−32

5
)؛       )−

−24
3

  
  

II K א  

  INهي امتداد لخاصيات القوى في Qخاصيات القوى في الجموعة
  

  عددين صحيحين نسبيين  فإن nو mوعددين كسريين نسبيين مخالفين لصفر  bو a إذا كان
na ma n ma× = mna؛             + n ma( ) = ؛      ×

na
ma

n ma= −  

na b na nb( )× = )؛       × )
na

b

na
nb

  ؛   =

  
  
  

  أكتب في صيغة قوة لعدد كسري نسبي 
35

2

85
2

( ) ( )− × 373−؛        − 5( , 113؛   (
73

( )
( )
−
−

؛ 
128

58

( )

( )

−

−
   

4510−( 710-     ؛    (

410
5310

210

×
−−

×
  

 
 

  يناسب   أنقل واكمل بما
67 25 7 25 117 25( . ) .....

( . ) ( . )− × − = − 812  ؛ 
12

512.... =  
−

−
L
N
MM

O
Q
PP =

−
−

7
5
9

215
9

(
....

) ( 79؛       (
9

119( )
....( )

( )−
−

= −  

  
 

W 

1 

2 

W 
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  10 قوى العدد
  : اليم تعمير الجدول التّ تمأانقل و 

العدد على 
  صورة
 10 قوّة لـ

1210
  

410
 

310 110010−110−210  
−910

 

الكتابة 
العشرية للعدد

 10000000  100  1   0.0010.00001
 

    
  

  :أعط الكتابة العشرية لكل عدد من الأعداد التالية 
2 35 210, 789؛     × 410× 0؛      − 0362 710, 1؛       × 78 510, × 97؛     − 645 1210, ×  

     
  أحسب ) أ 

110 1
9
210؛         − 1

9
310؛       − 1

9
410؛    − 1

9
1010؛     − 1

9
−  .  

  اختزل إلى أقصى حد
210 1
33

310؛       − 1
444

410؛       − 1
5555

510؛     − 1
66666

710؛     − 1
8888888

−  
  

2نريد مقارنة العددين  )1 35 105, 948و × 102×  
2 ق أنّ حقّ ) أ 35 10 2350 2105, × = 0وأن  × 948 510, × =948 102×  
2قارن إذن العددين ) ب  35 105, 948و × 102×  
2: تمم بما يناسب أنقل وأ) أ -2 83 410 2830 10, .......× − = 2920؛     × 710 410× − = × −......  
2قارن العددين  ) ب 83 10 4, × 2920و  − 710× −  

  
  :الية ب تصاعديا الأعداد التّ رتّ 

5 2 310, 3؛    × 685 10 2, × 31؛   5199؛       − 10 3× 3؛    − 25 10 2, × −   
  
  

 نشاط 1

W 
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2 

3 

4 
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  لعدد عشري الكتابة العلمية

0 حقّق أنّ ) 1 00243 0 0243 110 0 243 210 2 43 310 243 510, , , ,= × − = × − = × − = × −  
aكلّ هذه الكتابات هي كتابات على صورة  n×10  0للعدد العشري 00243,  

  :للشرطين التّاليين  aفي أيّ كتابة منها يستجيب العدد 
  له رقم واحد قبل الفاصل  •
  ؟ 0وهذا الرقم لا يساوي  •

0هذه الكتابة تسمى الكتابة العلميّة للعدد العشري  00243,  
  باستعمال الآلة الحاسبة أحسب) 2
0) ؛ ب 9000000×40000) أ  000002 0 00006, 0)ج؛ ×, 000056 68457932,   ماذا تلاحظ ؟ :

  
    

  
  
 

  :للأعداد التّالية أعط الكتابات العلميّة 
65487 165؛    ,456 42 105,   .؛  سبعة عشر مليارا  ؛  مائة وخمسة وثلاثون مليونا  ×

  
 :نعتبر الأعداد التّالية 

0 235 10 7, × 7؛  − 49512 10 11, × 1؛  − 75 104, 60,75؛   × 9؛  ×10 03 106, 4؛ × 23 211, ×  
  أي هذه الأعداد مكتوب كتابة علميّة ؟) أ

  ابقةة لكلّ عدد من الأعداد السّ اعط قيمة تقديريّ ) ب
  

  اكتب النّتيجة على صورة كتابة علميّة احسب و
0 532 235 10 3, + × 0؛      − 235 10 10 4 104 6 2, × × + ×− −؛     − −+ + +2 1 0 210 10 10 ؛   10

270 210 2 5 510
7 5 710 510

× × × −

× ×
,

,
  

  

 نشاط 2

W 

1 

2 

3 

 

aالكتابة العلميّة لعدد عشري هي كتابته على صورة  n×10  حيثn  وعدد صحيحa 
 .0 عدد عشري ذو رقم واحد قبل الفاصل وهذا الرقّم مخالف للرّقم
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أعط كتابة علمية لهذه . ساعات 6يوما و 365تنجز الكرة الأرضية دورة كاملة حول الشّمس في 
  .المدة بالثواني

  
أعط كتابة علميّة لكتلتها بالكيلوغرام ثمّ أعط . مليار المليار طن 5980تقدّر كتلة الكرة الأرضيّة بـ 

  .قيمة تقديرية لهذه الكتلة
  

  جبر عدد 
  

  م تعمير الجدول التّاليانقل وأتم
  

  جبره 
 بالعشرات

  جبره
 بالمئات 

جبره برقم بعد الفاصل
جبره برقمين بعد 

 الفاصل
 العدد

260 300 263 8, 263 82, 263 8179, 

……..… ……..… ……..… ……..… 2546 871, 

……..… ……..… ……..… ……..… 754 3728, 

……..… ……..… ……..… ……..… 164,191 

 
  

  
  

 

4 

5 

 نشاط 3
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و xإذا كان   * ترمز  nxفإنّ الكتابة 1عددا صحيحا طبيعيّا أكبر من  nعددا كسرياّ نسبيّا
  xللعددأعداد مساوية  nلجذاء 

x  (...nxأعداد مساوية لـ nجذاء (       x x x x= × × × ×   
xتسمّى قوّة للعدد nx الكتابة        
  يسمّى دليل هذه القوّة  nالعدد

1x x=           
0عددا مخالفا لصفر فإنّ  xإذا كان  1x =      
  

الموجب الّذي يكون مربعّه  aإذا كان عدد  * مربعّا كاملا فإنّ الجذر التربيعي له هو العدد
  aونرمز له بـ   aمساويا للعدد 

  
مخالف للصفر و aإذا كان *    na−عددا صحيحا طبيعيّا فإنّ الكتابة   nعددا كسرياّ نسبيّا

−      naترمز لمقلوب العدد =na na
−؛        1 =1 1

a
a

  

  
عددين  صحيحين نسبيّين  nو mعددين كسريين نسبيّين مخالفين لصفر و bو aإذا كان   * 

  : فإنّ 
na ma n ma× = mna؛         + n ma( ) = ؛      ×

na
ma

n ma= −  

na b na nb( )× = )؛        × )
na

b

na
nb

= 

  

عشريّ هي كتابته على صورة *  aالكتابة العلميّة لعدد n×10 حيثn عدد صحيح نسبي وa 
  0عدد عشريّ ذو رقم واحد قبل الفاصل وهذا الرقم مخالف للرّقم 

 
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 
      

   3الية على صورة قوّة لعدد صحيح طبيعي دليلها مجموع من المجاميع التّ  أكتب  كلّ 
2؛      22+22 2 23 3 3+ 24؛      + 24 24 24+ + +.  

  

  ةالية على صورة قوّ مجموع من المجاميع التّ  أكتب كلّ ) 1
4 324؛     +22 2 2+ 3؛      + 424 2 2 2+ + 3؛    + 42 54 2 2 2 2+ + + +  

  :ما هو تخمينك بالنسبة لـ ) 2
3 7524 ...2 2 2+ + + 2؛     + 3 n4 ...2 2 2+ +    3عدد صحيح طبيعي أكبر من  nحيث   +

  

)3    احسب  )43؛     (11)2؛    −(5 2؛     −( 4(( 3) 3)× )3؛    −−             (121)2؛    −(7
  

35    احسب 
4

( 22؛    −( 1( , )43؛     ( )
5

23؛      − 5
43

2
( , ) ( )− × −  

   
  .عدد صحيح طبيعيّ  nصحيح نسبيّ و aحيث  na أكتب على صورة

7 5 11(( 2) 2) ( 2)× ×− − 6؛       − 12 5(( 7) 7) 49× ×− 2؛   − 4(( 3) 3)× 83؛   −− 82× −( ؛     (
1414 ( 5)10 × 11؛      − 99 )؛    ×3 )35 416 × 17؛      − 17176 32× ؛     ×

73( ( 64)4) − × −  
       

  

  أحسب بأيسر طريقة
5 5( 132) 5A = − × 54؛      × ( 20)( 5)2B = × × 42؛     −− ( 12,25) 54C = × − ؛    ×

7 70( 2) ( 5)2013D = × ×− −  
  

  عدد صحيح نسبي  nعدد كسري نسبي و aحيث  na أكتب على صورة
72 52 112( ) ( ) ( )− × −− × 67  ؛      − 127

107
( ) ( )

( )
− × −−

−−
−؛     × −−1410 145(   ؛     (

1125
9( 5)−

516؛  
)11؛   −34 21)

117

    ؛       −
611( )

5
622

−
−

−  ( ) ( )
142

3

72
3

− × −
  ؛      −

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 
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−115

4
235

4

( )

( )
1710    ؛       172

173

   ؛     ×
734

5
64
125

( ) ( )−
L
N
MM
O
Q
PP × ؛      −

56
7

52
3

( )

( )

−
      

  

  عددان كسريان نسبيان مخالفان للصفر yو xاختصر إلى أقصى حدّ العبارات التالية حيث 

3 4 5 7

2 3 3 2
x y

x y
× −

×

( ؛          (
6

4 3 4

628 7

( )−LNM
O
QP ×

×

x y

y x
        ،4 7 3 23 ( 5 ) 2 3x y x y− −× − × ؛      ×

( ) 33 2 2 2 7( 4 ) 2x y y x
−−− × × ×  

  

a وb عددان كسريان حيثab2 A أحسب.  =2 a b
ab

= 3 3 6
Bو  2 a b

ab
=

2 3
5 2 12

3
5 2

( )

( )
    

  

  9أو    6أو   5أو   4أو   1أو   0أثبت أن رقم آحاد عدد صحيح مربعّ كامل هو 
  

  .10003استنتج رقم آحاد .  43ما هو رقم آحاد 
  

  55225؛      1210؛    85؛     1369؛  361؛   144أحسب  
25
81

625؛        
169

132؛         870؛      ,25 25,   
  

211أحسب  21111؛  +5 2111111؛   +45 211111111؛   +445 4445+  
2111111111111ما تخمينك بالنّسبة لـ     ؟ +444445

  

23أحسب  233؛ +2 2333؛  +22 23333؛   +222   ؛  +2222
23333333ما تخمينك بالنسبة لـ    ؟ +2222222

  

5ر عدد سكان الكرة الأرضية بـيقدّ  . ساكن لتران من الماء يوميا يستهلك كلّ . مليار نسمة ,8
ة لهذا عط قيمة تقديريّ ستهلاك اليومي لكافة السكان ثم أب عن الاتابة علمية وبالمتر المكعّ  بكعبرّ 
 . ستهلاكالا

  

8 

10 

11 

12 

14 

9 

13 

15 
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  أعط الكتابة العلميّة وقيمة تقديريةّ  لكلّ عدد من الأعداد التّالية 
9452 12؛       ,457 457 1710, 0؛      × 000954 10 15, × 70؛    52456؛     − 048( , )  

  

4إذا كان  2لتر من دم الإنسان تحتوي على ,5 025 1013, من الكويرات الحمر فما هو عدد  ×
  .الكويرات المحتواة في لتر واحد

  

Mمجرة "تبعد المجرة المسماة    . مليون سنة ضوئية 50عن الأرض بـ " 87.
×السنة الضوئية هي المسافة التي يقطعها الضوء في سنة بسرعة ) 1 510 km s/3  

  )ساعات 6يوما و 365باعتبار السنة (. نة الضوئيةأعط قيمة تقديرية بالكيلومتر للسّ     
 . بكتابة علمية وبحساب الكيلومتر عن بعد هذه المجرة عن الأرضعبرّ ) 2
Mمجرة "تقدر كتلة ) 3 كتلة   أحسب هذه الكتلة علما أنّ . بملياري مرة كتلة الشمس" 87.

2بـمس تقدر الشّ  1013× kg.  
  

   عشري لعدد علميّة كتابة تمثّل الّتي هي ما التّالية الكتابات بين من حدّد )أ
 
 

  
  

  
  : التّالية الأعداد من لكلّ العشريةّ الكتابة جد )ب

8,3 × 105  ،   -4,5 × 103  ،    -9,81 × 10-5   ،     4,513 × 108    ،     4,513 × 10-4  
   التالي الجدول أتمم : التّالية الأعداد من لكلّ  العلميّة الكتابة جد )ج

540 000 000 000      ،-650 000 000      ،0,000 000 006   ،   -0,000 002 64 
  

 

 أحسب ثمّ أعط الكتابة العشريةّ 
A = 3 × 10-4 × 7 × 106 × 1,25      ،9 –14    B  7,5 ( 10) 2 10= × − × ×     ،  

C = 153 × 10-4 + 32 × 10-3 – 16 × 10-5            ،
2 -5

10 2
3×10 ×1,2×10D =

10 ×10
      

  
  

 

-6,023 × 10-27 457 × 10-9 )أ   
0,981 × 10-3      6,67 × 1018 )ب   
4,012 × 10-9      -63,657 × 1017 )ج   

10,31 × 1012 )د   

18 

19 

17 

20 

16 
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אאאאא 
  

  
  أيّ في . ابن خلدون عبد الرحمان مةوفات العلا على سنة 600 بمرور 2006تونس سنة  احتفلت

  ؟ سنة  74نه عاش أولد هذا العلامة إذا علمت  سنة
  

  مرة النقاط بما يناسب  في كلّ  أكمل
1 3 2 3 ......     ;        ;   2   ;   7 ... 4 
5 5 ... 5 5
+ = = =- ´ =

 
  
x  و y 2نسبيان بحيث  كسريان عددان 3x y=  

  العبارات التالية معللا جوابك  قارن     
12x  )أ        

2
13y  و  +

2
52    )ب          +

9
x-  53  و

9
y-  

2   )د         -27y و  -x 18   )ج         1x
5 3
3  و   - 1y

5 3
- 

  
تقدّر هذه  .من مدينة غارالدّماء للوصول إلى مدينة باجة 9h30mnدراّج على السّاعة  انطلق

ة متى وصل إلى مدين .دقيقة 15للراّحة لمدّة  ف الدراّج بمدينة جندوبةتوقّ◌ّ  . 84kmالمسافة بـ 
    ؟ 32km/hسرعته باجة إذا كان معدّل 

  
 

.Iאאאאא 
  تي ميزان متوازيتينالمقابلة كفّ  الصورة تمثل

  التوازنهذا  عن   xبدلالة  عبر .1
 هل يختل التوازن ؟ ,  غراما 2xمن كل كفة  أنقصنا .2

  ةعن ذلك بمساوا عبرّ 
 , غراما  150ة كفّ   بعد ذلك من كلّ  أنقصنا .3

  W 

1 

2 

3 

4 

 WW 

  نشاط 1
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 ؟   يختل التوازن هل
  أخرى ةعن ذلك بمساوا عبرّ 

  ؟  xقيمة  هيما  .4
  مترا  61 بعدي مستطيل نصف محيطه  لىإعرف تال نريد

  المستطيل هذا لعرض a ـب نرمز مترا 11ـبو يزيد طوله عن عرضه  
  عن نصف محيط المستطيل aعبر بدلالة  )1
  » مترا 61نصف محيط المستطيل يساوي  «عبر بمساواة على المعطى التالي  )2
  مترا ؟    100مترا ؟   30مترا؟   15هل يمكن أن يكون العرض  )3
  ما هما بعدا المستطيل ؟   ) 4
  تحقّق من مطابقة هذين البعدين مع المعطيات  )5
  

عدد كسري  xو    BC=4x+12و  AC=7x-19و  =2x+1 ABحيث ABCنعتبر المثلث 
6حيث  32x .  

7xإذا كانت  ABCطبيعة المثلث ما هي    )أ)  1 19 2x 1- =   ؟+
7xبين أنّ  )ب     19 2x 1- = 5xيعني    + 20=  
  استنتج إذا أبعاد المثلث في هذه الحالة  )ج    

  Cمتقايس الضلعين قمته الرئيسية   ABCليكون المثلث  xابحث عن العدد   )أ) 2
  ؟ ]BC[و  ]AB[كن أن يتقايس الضلعان هل يم )ب
 ؟114cmما هي أبعاد هذا المثلث إذا علمت أنّ محيطه يساوي) 3
  

  في الأنشطة السابقة تعرضنا لكتابات من نوع  
 7x 19 4x 12   ;   7x-19=2x+1  ;   13x=130- = + ;   2l=50   ;  2l+11=61 

عددان كسريان   bو a حيث b al=أو     ax=bمن نوع  إلى صيغة  تؤولها وهي كتابات كلّ 
  . مخالف للصفر  a معلومان و

  . ى معادلة من الدرجة الأولى ذات مجهول واحدكل كتابة من هذه الكتابات تسمّ 

  نشاط 2

  نشاط 3
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حلّ هذه المعادلة يتمثل في البحث عن العدد 
  ax=bالذي يحقق المساواة   xالمجهول 

x+1 المساواةحولّ ) أ 4x 1
2
= من مساواة إلى  -

   ax=bنوع 
x+1المعادلة  Qحلّ في ) ب 4x 1

2
= -   

t-1نعتبر المعادلة  2t 33t+1+
4 2

+=   
   . at=bحوّل كتابة هذه المعادلة إلى كتابة من نوع ) أ

 .هذه المعادلة  Qفي  حلّ ) ب
  نعتبر متوازي الأضلاع المقابل 

  ابحث عن أقيسة  أضلاعه وزواياه    
  
  

  على استقامة واحدة  B و Oو   Aفي الشكل التالي لدينا 
و   MON 2AOM=  و  BON 3MON=   

ابحث عن   BON =MON=AOM  
  

     AOMالزاوية  لقيس xنرمز بـ 
نترجم المعطيات كما يلي     MON=2AOM  يعنيMON=2x   

و                             BON=3MON   يعنيBON=3(2x)=6x   
على استقامة واحدة فإنّ B وOو   Aبما أنّ   AOM+MON+BON=180°  

  x+2x+6x=180يعني                                        
  9x=180يعني                                        
=180xيعني                                         20

9
=   

BONو  MON=40°و  AOM=20° وايا هي كالتاليإذا فإن أقيسة الز  120=   
يمكننا التثبت من مطابقة ما توصلنا إليه مع المعطيات   

 
MON=40°=2AON

BON=120°=3MON
  

  :   ax=bفي المعادلة 
   x المجهول يسمى  
ax يسمى الطرف الأول للمعادلة  

   b  يسمى الطرف الثاني للمعادلة

1 

2 

3 

1   

א 
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  .  40و   30حوض على شكل متوازي مستطيلات قاعدته مستطيل بعداه بالصنتمتر 
  لترا من الماء   18ضعنا فيه و 

  ما هو ارتفاع الماء في هذا الحوض ؟
  

    hنرمز إلى ارتفاع الماء  بـ 
  : حجم الماء هو 

3

V=48 30 h

V 1440h cm

´ ´

=
  

   318000cmلترا أي  18وبما أنّ حجم الماء هو 
1440hإذا لدينا  18000=  

18000hالماء في الحوض يساوي وبالتالي فإن ارتفاع  12.5cm
1440

= =  
 
 

  .دينارا  20دنانير و  10دنانير و  5دينارا متكونة من أوراق نقدية من فئة  270في جيبي 
  دنانير  5دنانير هو ثلاثة أضعاف عدد الأوراق من فئة  10عدد الأوراق من فئة 

  ما هو عدد الأوراق من كل فئة ؟
  

  الأوراق النقدية من فئة العشرين دينارا   لعدد  xنرمز بـ 
xدنانير هو إذا  5عدد الأوراق من فئة  x)3و عدد الأوراق من فئة العشرة دنانير هو   +3 3)+   

20xإذا لدينا   5(x 3) 10 3(x 3) 270+ + + ´ + =  
55x:    زال نتوصل إلى المعادلة التاليةبعد النشر والاخت 105 270+ =  

55xيعني                270 105 165= - xيعني   = 3=  
 5أوراق من فئة   6دنانير و  10ورقة من فئة  18دينارا و  20أوراق من فئة  3وبالتالي فبجيبي 

  .  دنانير
  عطياتعلينا الآن التأكد من مطابقة ما توصلنا إليه مع الم

  دينارا 60دينارا تعُطي مبلغا يساوي  20أوراق من فئة  3
  دينارا 180يساويدنانير تعُطي مبلغا  10من فئة  ورقة18

א 

3    

א 

2   
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  دينارا  30دنانير تعُطي مبلغا يساوي  5أوراق من فئة  6
  60+180+30=270وبذلك فإن المبلغ الجملي هو 

 
 
   :لحل التمرين السابق توخينا عدّة مراحل  وهي 
ة  كتابة الوضعيّ    -التأكد من مطابقة الحل مع المعطيات    -اختيار المجهول     -ل المعادلة   ح

  .في صيغة معادلة
  .ب هذه المراحل رتّ  

 
II.אאאא 

 
  المعادلات التالية   Qحل في

2x)  -أ 3)(x 1) 0+ - t(3t   - ب   = 5) 0+ 1  - ج      = 5 1(3x )( x ) 0
2 4 3

+ - =  

2x -د x 0- 2x)   - ت          = 5)(x 1)(1 2x) 0- - - 23x -ك     = 5x 0+ =  

 
A  لتكن العبارة (3x 2)(3x 2) 6x 4= - - + -  

Aبين ان  1) (3x 2)(2x 3)= - -    
Aالمعادلة   Q حل في2)  0=   
  
  :فكك العبارات التالية إلى جذاء عوامل) أ  

A 8x 2 (x 1)(4x 1)= - + - -  ; B t(t 1) 2t 2= + + + ;    
2C y 3y (y 2)(y 3)= - - - -  

  A=0 ;  B=0 ;    C=0  المعادلات التالية Qحلّ في  ) ب  
   

4طرحناه من بسط و مقام العدد الكسري إذا ذي ما هو العدد ال
5

5ل على نتحصّ  
4

  ؟ 
 
 
 

2 

 3  نشاط

W

 

4   نشاط

  نشاط 1
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III.אאאא 
  

1FE 
تلاميذ على كل أريكة يبقى  5أجلسنا دخل جمع من التلاميذ إلى قاعة عرض مجهزة بأرائك لو 

تلاميذ منهم مكانا  3تلاميذ على كل أريكة، لا يجد  4مكانا شاغرا ولو أجلسنا  đ12ذه القاعة 
  . للجلوس

  ؟ ما هو عدد التلاميذ 
  

    xنرمز لعدد الأرائك بـ 
عدد التلاميذ  مكانا شاغرا، إذا فإنّ  12تلاميذ على كل أريكة ، يبقى đذه القاعة  5لو أجلسنا 

5xهو  12-   
تلاميذ بدون مقاعد إذا فإن عدد التلاميذ هو  3تلاميذ على كل أريكة يبقى  4لو أجلسنا 

4x 3+  
5xو بما ان عدد التلاميذ هو نفسه في الحالتين إذا لدينا  12 4x 3- = xيعني + 15=   

5أريكة و عدد التلاميذ  15و بالتالي فبهذه  القاعة  15 12´ 4أو    - 15 3´   تلميذا  63أي  +
 
 

  سنة  12سنة و حفيد عمره 40سنة له ابن عمره  62رجل عمره 
مريكما مساويا سنة سوف يصبح مجموع ع 75قبل أن يبلغ سني  «: قال الرجل لابنه و حفيده 

    »  لعمري
  هل هو محق فيما قال؟

  
  
  

  .دينار 100دنانير قيمتها الجملية  10دنانير و  5ورقة نقدية من فئتي   12
  ؟ ما هو عدد الأوراق من كل فئة 

 
 

2 

א 

3 
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  للاشتراك في الإنترنت تقدّم شخص إلى شركتين 
  عرضت عليه الأولى خدماēا كالتالي 

  نانيرد 6معلوم الاشتراك الشهري  -
تفوتر الساعة بحساب , ساعات إبحار على الأنترنات مجانا ثم  وبعد انقضاء الخمس ساعات  5 -

 .دينارين لكل ساعة 
  :عرضت عليه الثانية خدماēا كالتالي 

 دينارا  18معلوم الإشتراك الشهري  -
 )دون تحديد سقف لساعات الإبحار(يمكن له الإبحار كما يشاء   -
  ساعات؟ 7ب إذا كان معدل ساعات الإبحار شهريا هوما هي الشركة الأنس - 1
  ساعات؟ 15ھوما هي الشركة الأنسب إذا كان معدل ساعات الإبحار شهريا  - 2
ما هو عدد ساعات الإبحار على الإنترنت التي تكون فيها معاليم الإشتراك متساوية عند  - 3

  ؟ هاتين الشركتين
 

5FE 
30 الفاصلة بين مدينتين ذهابا وإيابا بمعدل سرعة اج المسافةقطع درّ  /km h و  في الذهاب

20 /km h في الإياب.  
  "ذهابا وإيابا"ما هو معدل سرعة هذا الدراّج 

  
    .نهع الذي نبحث " ذهابا و إيابا"عدل السرعة لم vلمسافة الفاصلة بين المدينتين و بـ ل  dنرمز بـ 

    2dالمسافة الجملية المقطوعة ذهابا وإيابا هي  -
dهو باج في الذهاالوقت الذي قضاه هذا الدرّ 

30
  

dهوالوقت الذي قضاه في الإياب و  
20

  
2d من ناحية هو" ذهابا وإيابا"الوقت الذي قضاه  إذا -

v
  

d من ناحية أخرى فهو مجموع الوقت المقضي في الذهاب و الإياب أي و d
30 20

+    

א 

4 
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2dإذا   - 3d 5d
60 60 60

+ 5d  يعني = 2d
60 v

=   
5d  وبالتالي فلدينا 60

2d v
5 يعني = 60

2 v
  يعني =

5vأي)جذاء الوسطين يساوي جذاء الطرفين( 120= v    يعني   24km / h=   
vيعني 24km / h= vهو "ذهابا وإيابا"اج معدل سرعة هذا الدرّ  اإذ    24km / h=    

25kmهو كما يتبادر لذهن البعض و ليس ( / h(  
 

         6 
لاحظ الجدول التالي ثمّ ضع في كلّ خانة العدد المناسب إذا علمت أنهّ بداية من الخانة الثالثة 

   .كلّ عدد هو مجموع العددين الموجودين بالخانتين السابقتين) من اليسار إلى اليمين (
   

 

   

7 
  

  .طول أحدهما ضعف طول الآخر كُلّف فريق من عمّال البناء ببناء حائطين لهما نفس الإرتفاع و  
  اشتغل هؤلاء العمّال بنفس الطريقة و على نفس الوتيرة  
  .في اليوم الأوّل اشتغل كلّ العمّال فأنجزوا جزءا من الحائط الكبير 
اء الحائط الكبير فأكمله والنصف الآخر من العمّال أنجز في اليوم الثاني نصف عدد العمّال أتمّ بن 

  .بناء جزء من الحائط الصغير
  .غل عاملان فقط فأتماّ بناء الحائط الصغيرتفي اليوم الثالث والأخير اش 
  ؟   ما هو العدد الجملي للعمّال 

 

8 
  .لرجل عدد من البيضات

  .بيضة  أكل في اليوم الأول نصف عددها ونصف
  أكل في اليوم الثاني نصف ما تبقى ونصف بيضة، 

  .ثم أكل في اليوم الثالث نصف ما تبقى ونصف بيضة ولم يبق له بعد ذلك أيةّ بيضة
  ؟ ما هو عدد البيضات

-44 ...  ...  ...  ...  ...  ...  1  
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 
  

  : المعادلات التالية Qحلّ في  
x2x) أ      1 3

5
+ − 1) ،  ب = x 1 2x

2 3 7
−+ t) ،  ج  = 1 t 1 12

5 3 5
+ −− =    

2y) د        7 y 2 y 1y 3
3 2 5
− − +− = − −  

  
5ابحث عن كتابة كسرية للعدد 

7
   132يكون مجموع بسطها و مقامها  

 
راكبا و بعضها  56لتنظيم رحلة لتلاميذها اكترت مدرسة إعدادية حافلات بعضها كبير يتسع لـ  -

  .عدد الحافلات الأخرى 4عدد الحافلات الكبيرة يفوق بـ .راكبا 44سع إلا لـ لا يت
وأنّ كل  624ما هو عدد الحافلات من كل صنف إذا علمت أن عدد المشاركين في الرحلة  -

  المقاعد مشغولة؟
  

  .اشترى شخص جهاز تلفزة و دفع ثمنه على ثلاثة أقساط
  ثلث الثمن: قيمة القسط الأول 

  خمسي المبلغ المتبقي: لثاني قيمة القسط ا
  دينارا 132:القسط الثالث والأخير  -

  ما هو ثمن جهاز التلفزة ؟
  

 .مخزن حبوب مقسم إلى جزأين
كيف يمكن . طنا من الحبوب يتحتم تخزينها 52بقي   طنا  76طنا  وجزء به   58جزء به  -

  ين لكي تصبح كمية الحبوب فيها متساوية ؟ أتوزيعها على الجز 
 
-  DIOPHANTE 1استغرقت طفولته. هو عالم رياضيات

6
1بـ تزوج بعد طفولته  .من عمره  

12
  

  عمره من 

1 

2 

3 

4 

5 

6 
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1وعاش بعد زواجه خمس سنوات 
7

  .من عمره دون أطفال 
بعد وفاة  DIOPHANTE توفي .أنجب طفلا  شاء القدر أن يعيش نصف ما عاشه أبوه ثم -
         . سنوات 4بن بـ الإ
  ؟ DIOPHANTE كم سنة عاش   -
  
 

  : احسب الصورة المقابلة وتأمل 
  حجم السائل بالإسطوانة الصغرى) أ

  ارتفاع السائل đذه الاسطوانة ) ب

  
  سنة 208مجموع أعمار تلاميذ قسم بمدرسة ابتدائية يساوي   -

  إلاّ ثلاثة ) بالسنوات( س العمر كلّ تلاميذ هذا القسم لهم نف
  اثنان يزيد عمر كلّ منهما بسنة عن سنّ زملائهم والآخر يقلّ سنّه بسنة عن سنّ زملاءه 

  ما هو عدد تلاميذ هذا القسم ؟
  ما هو سنّ كلّ واحد منهم ؟

 
 دينار و عدد المشتركين فيها 50معلوم الإشتراك السنوي في إحدى المجلاّت العلمية يقدّر بـ  -

700.  
عن كلّ تخفيض بـدينار  20بعد دراسة إحصائية لاحظ صاحب المجلّة أنّ عدد المشتركين يزيد بـ   -

  .في معلوم الإشتراك
  )ار التخفيض بالدينار هو عدد صحيحمقد(ما هو مقدار التخفيض الّذي يضمن نفس الدّخل ؟  

 
 
  

7 

8 

9 
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   60kmالتي تبعد عنها  Bة إلى مدين Aانطلق دراّج على الساعة الثامنة صباحا من مدينة   -
  . 24km/hبسرعة يقدّر معدّلها بـ   -
قبل  وصوله انفلقت احدى العجلات فأكمل المسافة المتبقية سيرا على الأقدام بسرعة يقدّر   -

 .11h20mn فكان وصوله على الساعة 4km/hمعدّلها بـ 
  ما هي المسافة التي قطعها سيرا على الأقدام ؟  

كلّ خانة علما أنهّ انطلاقا من اليسار إلى اليمين مجموع الأرقام بكل ثلاثة   ضع الرقم المناسب في
 20خانات متتالية يساوي 

  
...  ...  7  ...  ...  ...  ...  ...  ...  ...  9  ...  

  
  

وبعضها يملك دراجتين عائلة بعض هذه العائلات يملك دراّجة واحدة  1250 قرية تقطن في
ا هو العدد الجملي للدراجات đذه القرية علما أنّ عدد م. البعض الآخر يملك ثلاث دراجاتو 

  العائلات التي تملك ثلاث دراجات يساوي عدد العائلات التي تملك دراجة واحدة ؟
 
وانطلقت أخرى في  80km/hبمعدّل سرعة يساوي  Bإلى مدينة  Aانطلقت حافلة من مدينة    -

نقطة تتقابل الحافلتان علما أن المسافة متى و في أيّ   64km/hنفس الوقت بمعدّل سرعة يساوي 
 18kmالفاصلة بين المدينتين هي 

 

10 

11 

12 

13 
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4 

5 

א 
 
 

هل هذه .  110km/hعلى طريق تمّ تحديد السرعة القصوى đا بـ  30m/sتسير سيّارة بمعدّل سرعة 
 ؟ السيّارة مخالفة

 
 يقدّم الرسم المقابل تمثيلا بيانيّا لسعر نوع من الفواكه بالدينار

  .حسب وزنه بالكيلوغرام 
   ؟      kg   3 ؟  kg 0  5,ما هو ثمن   - أ

                                         .ثمن ما اشتراه من هذه الفاكهةد  5,250دفع مواطن  - ب
     

  كم اشترى هذا المواطن، بالكيلوغرام، من هذه الفاكهة ؟
 

  .m100و  m125قطعة ارض مستطيلة الشكل بعداها 
1بالسلم  أرسم تصميما لهذه القطعة

2500
.  

 
  )  l/s 15(تستخرج مضخّة مياه خمسة عشر لترا في الثانية 

  كم تستخرج من متر مكعّب في الساعة ؟                     
 
  : إحدى المدارس الإعداديةّب

  .تلميذ بالسنة السابعة أساسي نصفهم إناث 500
  .إناث منهم  %40تلميذ بالسنة الثامنة أساسي 300
  .إناث منهم  6  %0تلميذ بالسنة التاسعة أساسي 200

     .؟ علّل إجابتك 49 %؟ أم   75 %؟ أم    50 % نسبة الإناث đذه الإعدادية هل هي 
  
  

  

1m3=1000l 

  W 

1 

2 

3 
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.Iאא 

يمثّل الجدولان التّاليان الأثمان الأصلية والتخفيضات التي اعتمدها تاجران بإحدى الفضاءات 
  .عة لأربعة أصناف من البضائالتجاريّ 

  
 التاجر الثاني التاجر الأول

  4 الثمن الأصلي بالدينار
  

6 10 16 
 20 1015 8 الثمن الأصلي بالدينار

  1,53  0,7602قيمة التخفيض بالدينار0,4800,7201,2001,920قيمة التخفيض بالدينار

  
 انقل وأتمم تعمير الجدولين التاليين )1

 التاجر الثاني اجر الأولالت

 20 15 10 8 الثمن الأصلي بالدينار 16 10 6 4 الثمن الأصلي بالدينار

 3 1,5 2 0,760 قيمة التخفيض بالدينار 1,2001,920 0,4800,720 قيمة التخفيض بالدينار

نسبة التخفيض في صيغة
 عدد كسري

3
25

نسبة التخفيض في صيغة     
 د كسريعد

   3
20

 

 %15    النسبة المأوية للتخفيض    %12 النسبةالمأوية للتخفيض

  التاجرين اعتمد نسبة تخفيض ثابتة ؟ أيّ  
0,480نلاحظ أنّ              0,720 1, 200 1,920 3 12 =  =  =

4 6 10 16 25 100
= =   

و  0,720 و  0,480التخفيضات نّ التخفيض متناسب مع الثمن و أ نّ نقول بالنسبة لهذا التّاجر أ
                                                                                           16و  10و  6و   4مع الأثمان  ةمتناسب 1,920و   1,200

3العدد  
25
  .نسبة المأويةّ للتخفيضتسمّى ال %12يسمّى عامل التناسب و  

  
  
  
  
  
  
  

  نشاط 1

W
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  .60kmتبعد عنها  أخرىخرجت سيّارتان من مدينة في اتجّاه مدينة 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 الوضعية الثانية الوضعية الأولى
التي  dأسفله المسافة )  I(يمثل الرسم 

 )بالكيلومتر(قطعتها السيارة الأولى
 بالدقيقة tحسب مدة سيرها  

  
  التالي وأتممه  انقل الجدول) 1

  tمدة السير
 بالدقائق

10203040

المسافة 
 dةالمقطوع

 بالكيلومتر

15   

d
t

 3
2

=15
10

   

  ؟ متناسبان  tو   d هل أنّ المتغيرين )2

التالي المسافة التي قطعتها  )II( يمثل الجدول
 بالكيلومتر حسب مدّة سيرها السيّارة الثاّنية

 .بالدّقيقة 
  tمدة السير

 بالدقائق

10 20 30  40 

 d20 30 50 60 ةالمسافة المقطوع

  انقل الجدول التّالي وأتممه )1
   tمدة السير
 بالدقائق

10 20 3040

 d ةالمسافة المقطوع
 بالكيلومتر

20 30 5060

d
t

          
  ؟ متناسبان  tو  d هل أنّ المتغيرين )2
أنقل المعينّ التّالي وعينّ عليه الأربع نقاط   )2

  :التّالية
 M(10 ,20) N(20,30) ; P(30,50) ; Q(40,50)  

  هل هذه النقاط على استقامة واحدة ؟
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 بالنسبة للسيّارة الأولى نلاحظ ما يلي
d بتغيرّ مدّة السّير ولكن النسبة المسافة المقطوعة تتغيرّ  -*

t
3ومساوية لـ (بقيت ثابتة  

2
( 

  .أصل المعيـن  Oيمرّ من النقطة  مستقيمهو   ـددIعـالرسم البياني  -*
  في هاته الحالة نقول أنّ 

3و أنّ  نمتناسبا tو  dالمتغيرّين  -1
2

  .التناسبهو عامل  
  .40و  30و  20و  10متناسبة طردا على التوالي مع الأعداد  60و  45و  30 و 15الأعداد  -2 

. يعني   15
10

30
20

45
30

60
40

3
2

= = = =    
 الجدول  -3
 
 
  
   جدول تناسب طرديو ه
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

102030  40

15304560

 
 
   : لنتذكّر

    .أعداد كسريةّ مخالفة للصفر x,…,d’, c’,b’,a’,y,…,d, c, b ,aحيث تالي نعتبر الجدول ال
x … d’c’ b’ a’ 
y …dc b a 

إذا كان لدينا 
' ' ' '

y a b c d
x a b c d

= = = = = …  
  : فإنّ ذلك يعني أنّ       

 الجدول جدول تناسب طردي1.
  ’d’,c’, b’, a…متناسبة طردا مع الأعداد   d , c , b , a…الأعداد        2.
   متناسبان طردا  xو  yناالمتغيرّ        3.
   أصل المعينّ  O النقطة يمرّ من مستقيمهو  O ,I, J) (في معينّ  xبدلالة  yالرسم البياني لـ        4.
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  ب وما هي عوامل التناسب لهذه الأخيرة ؟جداول التناس  من بين الجداول التّالية ما هي

  
 
 
   

  ؟ أيّ الرسوم البيانية التّالية تمثل وضعيّة تناسب )1
  .د عامل التناسببالنسبة لكلّ حالة تناسب حدّ  )2

  

 : نعتبر النقاط التالية ( O, I ,J) المقترن بمعينّ   في المستوي
D(7 ;2,8)     ;     C(3 ;1,2)        ;     B(0,5 ;0,2 )      ;    A(-1 ;-0 ,4)             

  .ارسم هذا المستقيم .Oأثبت أنّ هذه النقاط تنتمي إلى مستقيم يمرّ من النقطة 
  
  .لمساحتهS لمحيطه و بـ P ونرمز بـ Rنعتبر قرصا دائرياّ شعاعه  
   : أنقل وأتمم الجدول التّالي- أ

 10  7  23,5 1 بالمتر R الشعاع 

   14π      بالمتر P المحيط 
     12.5π     عالمربّ  بالمتر Sالمساحة 

  ؟ ؟ إن كانا كذلك ما هو عامل التناسب متناسبين طردا  Rو   Pهل أنّ المتغيرين - ب
  ؟ ؟ إن كانا كذلك ما هو عامل التناسب متناسبين طردا  Rو   Sهل أنّ المتغيرين  -ج

 الجدول الثالث الجدول الثاني الجدول الأول
322012802115318127.5 4.5 3
241596077.562.512.5751517.510.57

 الرسم البياني
 4عدد

الرسم البياني 
 3عدد

 الرسم البياني
 2عدد

الرسم البياني 
 1عدد

 
  

 

W 

1 

3 

4 
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  طردي تناسب ليكون الجدول التّالي جدول a أبحث عن العدد )1

   
  

  

  .3و  7متناسبين طردا مع   b+10 و 14bليكون العددان  bأبحث عن العدد  )أ) 2

متناسبة طردا مع c+2   و  b+10و  14b إذا علمت أنّ الأعداد cو   bابحث عن العددين )ّ ب
 4 و 3و   7الأعداد

  
      3و   2العددين  طردا مع متناسبين  a+3و   aالعددين    يعنيالجدول السابق جدول تناسب  

a+3  يعني
3

  =a
2

 

 و في هذه الحالة يصبح الجدول  =a 6 يعني    2a+6=3aيعني 
  3و عامل التناسب هو       

b+10 يعني   3و  7متناسبين طردا مع   b+10 و  14bالعددان  )أ)2
3  

 = 14b
7

  
   b+10

3  =  14b
7

2b = b+10 يعني      
3

= 6bيعني     b+10    5  يعنيb = 10     يعني b = 2                   
    4و   3 و   7متناسبة طردا مع الأعداد c+2  و  b + 10 و 14b  الأعداد) ب
cيعني   + 2

4
  =b+10

3  
=  14b

7
b+10  يعني  

3  
  = 14b

7
cو    + 2

4
   =b+10

    b = 2يعني      3

cو  + 2
4

   =b+10
3      

cها في المساواة  بقيمت bإذا عوضنا  + 2
4

  =b+10
12يصبح لدينا     3

3
  = c+2 

 4
 c + 16 = 2يعني   

                                                                                       = c 14يعني 
إذا كان  4 و   3  و    7متناسبة طردا مع الأعداد c+2   و  b  +10 و 14b  الأعدادتكون  بالتّالي
b = 2  14  و c =                                                                                                

   c+2  =16و  b+ 10=12و  14b =28وفي هذه الحالة فإنّ 
28  4  و  3 و     7متناسبة طردا مع الأعداد 16و   12 و   28والأعداد    12 16 4

7 3 4
 = = = 
 

  

 
  
  

2 3  
aa+3 

2 3 
6 9 

א 


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انقل و اتمم تعمير جداول التناسب الطردي 

  التّالية    
  

  
  

   
  
  

  انقل هذا الجدول و أتممه . وغراميبينّ الجدول التالي سعر بضاعة بالدينار حسب وزĔا بالكيل
  
  
  

   100kmلترا من البنزين لكل  8تستهلك سيارة 
 لترا من البنزين؟ 26ما هي المسافة التي تقطعها بـ 

  ؟  420kmما هي كمية البنزين اللازمة لقطع 
 

  .متناسب مع الكتلة المعلّقة بهيتمطّط  نابض بشكل 
 .الثالثةالنابض في الوضعيّة تأمّل الصور التّالية و حدّد طول 

 
 

52…2,5-21…0,252 

…65 3,21467,5 …

    5,52 3,5 الوزن بالكيلوغرام
 12.500 3,750   8,750 السعر بالدينار

في كل جدول من جداول التناسب الطردي السابقة إذا كانت ثلاثة أعداد منه 
 تّناسبييسمّى هذا العدد الراّبع ال .معلومة فيمكن احتساب الرابع

 

  الرابع التناسبي   نشاط

1 

2 

3 

W 

3
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  .يتمدّد عمود حديدي بشكل متناسب مع درجة الحرارة التي يتعرض لها 4
فما هو  C°100 في درجة حرارة 76,55cmو طوله  C°20في درجة حرارة  76,40cm إذا كان طوله

  ؟C°200 طوله في درجة حرارة
  

אא 
  

 ؟،    7,5kg  ؟،  4,5kg  ؟،  0,5kgفما هو ثمن  د10,150من التفاح هو  3,5kgإذا كان ثمن   
10,5kg ؟  

  
أعداد كسرية نسبيّة مخالفة   kو  d و  cو  b و   aقابل حيث نعتبر جدول التناسب الم 

bللصفر و  -d≠ وb d≠    
  أثبت أن كلّ جدول من الجداول التّالية

  ل تناسبهو أيضا جدو 
 
 
  
  
  

    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  

bd 
ac 

bdb+dbdb-dbdkb
aca+caca-cacka

  نشاط 1

  نشاط 2

 
                            :فإنّ  dو  bمع العددين  متناسبين cو  a ذا كان العددانإ
       d +bو  d و   bمتناسبة مع الأعداد   c + aو   cو  aالأعداد  *
         d -bو  dو   bمتناسبة مع الأعداد  c  -  aو   cو  aالأعداد  *
مهما كان العدد     kbو dو   b متناسبة مع الأعداد  k aو    cو  aالأعداد  *

 .kالكسريّ النّسبيّ المخالف للصفر 
a           أي            

b
c
d

aيعني    =
b

c
d

a c
b d

= = +
+

  
a
b

c
d

aيعني    =
b

c
d

a c
b d

= = −
−

 

                          a
b

c
d

aيعني   =
b

c
d

ka
kb

= =  
  

 

II
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 قابلانقل واتمم تعمير جدول التّناسب الم        

  
  
  
  
  

  .قنطارا 27من إحدى بذور   1,5kgينتج
  انقل الجدول المقابل وأتممه

  
  
  

3جد كتابة كسرية للعدد
7

  68يكون الفارق بين مقامها و بسطها  
  

  .4و  5و  7و  15أعمار أب وأبناءه الثلاثة متناسبة طردا مع الأعداد 
  ما هو عمر كل واحد منهم إذا علمت أنّ مجموع أعمار الأولاد يفوق عمر الأب بثلاث سنوات

 
xحيث    yو     xعن عددينابحث 

y
= 7

4
     11x-13y = 9         و   

 
 

3جد كتابة كسريةّ للعدد 
11

 112يكون مجموع بسطها ومقامها   

  
  : الطريقة الأولى 

aبحيث  bو  aالمطلوب هو إيجاد عددين 
b
 = 3

11
  = 112a+bو   

a
b
 = 3

11
aيعني     b

3 11
=   

a b
3 11

aيعني    = b a b
3 11 3 11

= = +
+

aفإنّ   a+b= 112  وبما أنّ  . b a b
3 11 3 11

112
14

8= = +
+

= =    
aوبالتّالي 

3
8=   

a b c   a b c+ + 2 3 5a b c− −   1 3
2 4

a b c− +

x y z x y z− +     2
3
x y−   

13,59,5 6 1,5البذور بالكيلوغرام

  135 2781 قنطارالإنتاج بال

1 

W 

2 

3 

4 

1   

א 

5 
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aأي  = bو   24
11

bأي  =8 = 88   
24
88
3هي إذن كتابة أخرى للعدد 

11
  112مجموع بسطها ومقامها  

  
 : الطريقة الثانية  

3بحيث  xالمطلوب هو إيجاد عدد 
11

3
11

= ×
×
x
x

  x11 +x3=112و   

112=x11 +x3    112يعني=x14   يعنيx = 8   ّ3و بالتّالي فإن
11

3 8
11 8

24
88

= ×
×

=  

  
  .دينارا 84وزعّ عليهم يوم العيد مبلغا قدره .سنة 14سنة و  11سنوات و  5أبناء أعمارهم  3لرجل 

  .وكان نصيب كلّ ولد متناسبا طردا مع عمره
  ما هو مناب كلّ واحد ؟

  
  لمنابات الأطفال الثلاثة cو  bو  aنرمز بـ 

aمتناسبة مع الأعمار فذلك يعني بما أنّ المنابات  b c
5 11 14

= =. 

aإذا  b c+ +
+ +

= =
5 11 14

84
30

14
5

  =a b c
5 11 14

= =  
14إذا يصبح لدينا 

5
  =a

5
aيعني     . =د14

14و      
11 5
b 5يعني    = 11 14 154b = × 154   إذا   = 30,800

5
b =د =    

14و  
 5

     =c
14

196 =د   39,200يعني    5c=  196يعني    
5

 =    c  
     a + b + c=  14+30,800+ 39,200=  84)   أ: يمكننا التحقّّ◌ق من صحّة الإجابة كما يلي

  14و  11و  5 متناسبة طردا مع الأعمار 39,200و  30,800و  14المبالغ ) ب

39,200  أي
14

   = 30,800
11

    =14
5

  
 
 

 

א 

2  

  

2
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.IIIאא 
  

AM   حيث  Mالنقطة  (AB]ارسم على نصف المستقيم .ABCارسم مثلثا  3AB=   
ANحيث  Nالنقطة  (AC]ارسم على نصف المستقيم   3AC=    
3AM=تحقّق أنّ  ) 1

AB
AN
AC

MN
BC

= =  
Pأثبت أنّ .ABCلمحيط المثلث   P‘و بـ AMNلمحيط المثلث    Pنرمز بـ ) 2

P'
= 3  

وعامل  محيطه و ABCالمثلثو محيطه متناسبة مع أضلاع    AMNنستنتج أنّ أضلاع المثلث 
  3التناسب يساوي 

1وعامل التناسب يساوي    AMN متناسبة مع أضلاع المثلث   ABCكما أنّ أضلاع المثلث   
3

  
  :نقول في هذه الحالة أنّ 

تكبير  ھوAMN أو المثلث ( 3و عامل التشابه هو ABCمتشابه مع المثلث  AMNالمثلث * -1 
  ) 3عامل التكبيرهو وABC للمثلث

1و عامل التشابه هو AMNمتشابه مع المثلث  ABCالمثلث * - 2
3

هو تصغير  ABC المثلث(أو 
1عامل التّصغير هو وAMN للمثلث 

3
(  

 متشاđان ABCو  AMNالمثلثان * - 3
 
 Nابن النقطةو   Aبالنسبة للنقطةB نقطة مناظرة ال M ابن النقطة.Aقائما في  ABC أرسم مثلّثا  
   Cبالنسبة للنقطة B مناظرة النقطة 
MN حقّق أنّ  )1

AC
= 2 ما هو عامل .ABC متشابه مع المثلث  MBN استنتج أنّ المثلث. 

  التشابه؟
على  ’Sو  ’P ونرمز بـ    MBNالمثلثعلى الترتيب لمحيط و مساحة    Sو    P نرمز بـ  )2

 .’Sبدلالة   S  و أحسب    ’Pبدلالة    Pأحسب      ABC تيب لمحيط و مساحة المثلثالتر 
 
 
 
  

  نشاط 1

  نشاط 2
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  ما هو عامل التشابه .أثبت أĔّما متشاđان. MNPو ABC  متقايسين نعتبر مثلثين
  
 .6و   5و  4أبعاده بالصنتمتر  ABCأبن مثلّثا   )1 
  .6له و قيس أصغر أضلاعه مشاđا  C‘B‘A‘أبن مثلّثا -أ)2
  .أحسب محيطيهما- ب
 10cm2بـ  ABC تقدّر مساحة المثلث  ) 3
 ؟ C‘B‘A‘ما هي مساحة المثلث  
3 عاملهABC للمثلّث  تصغيرا MNPليكن  )4

4
.  

  . MNPأحسب محيط المثلّث  -أ 
  ما هي  مساحته ؟ -ب 
  ما هي أبعاده ؟ -ج

 

  

نقول عن مضلعين أĔّما متشاđان إذا كانت أضلاع الواحد متناسبة على : بصفةعامة
   الترتيب مع أضلاع الآخر

MN  يعني  ABCمع المثلّث  شابهمت MNPالمثلّث *
AB

MP
AC

NP
BC

= = 

ABيعني   IJKLمع الربّاعيّ  شابهمت ABCDالربّاعيّ *
IJ

BC
JK

CD
KL

DA
LI

= = =  
  امل التشابه أكبر من واحد نقول أنّ الشكل الأول هو تكبير للشكل الثانيإذا كان ع*
  إذا كان عامل التشابه أصغر من  واحد نقول أنّ الشكل الأوّل هو تصغير للشكل الثاّني*
  

1 

2 

W 
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  تأمّل الرسوم التّالية وحدّد الأشكال المتشاđة وعوامل تشاđها             
  
  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

3 



 
133 

 

 

ب
س
تنا
ال

ب
س
تنا
ال

  

  
  
  
  
  
  
  
  

    
  
  
  
  
  
  
  
  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  
  
  
  
  
  

 
  
   

 
       

 :نعتبر الجدول التالي   بصفة عامة   
…… d’ c’ b’ a’  x  
……. d  C  b  a  y  

إذا كان لدينا  .أعداد كسريةّ مخالفة للصفر x,…,d’, c’,b’,a’,y,…,d, c, b ,aحيث 

' ' ' '
y a b c d
x a b c d

= = = = = …  
  : فإنّ ذلك يعني أنّ       

 الجدول جدول تناسب طردي )1
  ’d’,c’, b’, a…متناسبة طردا مع الأعداد   d , c , b , a…الأعداد  )2
 ن طردا متناسبا  xو  yالمتغيرّين )3

 . أصل المعينّ  O النقطة يمرّ من مستقيمهو  O ,I, J) (في معينّ  xبدلالة  yالرسم البياني لـ 
                            :فإنّ  dو  bمتناسبين مع العددين   cو  aكان العددان إذا   
       d +bو  d و   bمتناسبة مع الأعداد   c + aو   cو  aالأعداد  *
         d -bو  dو   bمتناسبة مع الأعداد  c -  aو   cو  aالأعداد  *
مهما كان العدد الكسريّ     kbو dو   bمتناسبة مع الأعداد   k aو    cو  aالأعداد  *

 .kالنّسبيّ المخالف للصفر 
a                 أي            

b
c
d

aيعني    =
b

c
d

a c
b d

= = +
+

  
a
b

c
d

aيعني    =
b

c
d

a c
b d

= = −
−

 

                                a
b

c
d

aيعني   =
b

c
d

ka
kb

= =  
 نقول عن مضلعين اĔّما متشاđان إذا كانت أضلاع الواحد متناسبة على الترتيب مع أضلاع الآخر

MN  يعني  ABCمع المثلّث  شابهمت MNPالمثلّث *
AB

MP
AC

NP
BC

= = 

ABيعني   IJKLمع الربّاعيّ  شابهمت ABCDالربّاعيّ *
IJ

BC
JK

CD
KL

DA
LI

= = =  
  إذا كان عامل التشابه أكبر من واحد نقول أنّ الشكل الأول هو تكبير للشكل الثاني*
 إذا كان عامل التشابه أصغر من  واحد نقول أنّ الشكل الأوّل هو تصغير للشكل الثاّني*

 
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 
  

  حوٌل ما يلي إلي دقائق

3  )-أ
4
h   )1) -ب)      ثلاثة أرباع الساعة

2
 h )1,25) -ج)       نصف ساعةh          د - (h 3,7  

  
1هي المسافة الفاصلة بين مدينتين حسب السلم  cm 9إذا كانت 

500 000.
فما هي بالكيلومتر  

  المسافة الفعلية بينهما ؟  
  

 ؟ (m/s) فما هي معدّل سرعتها بالمتر في الثانية km/h  36إذا كان معدل سرعة دراجة نارية هي

           
دقائق أما أحمد فقد قطع  3في m 250دقيقة و قطع محمد مسافة   20في  km  1.6قطع علي مسافة 

  .دقائق5في  m 450مسافة 
  أيهم أسرع ؟

 
  400ستهلك العائلة الواحدة معدل تمتر مكعب في الثانيةو  2توفر محطة توزيع مياه صالحة للشرب 

  .ساعة 24كللترا 
  تستفيد هذه المحطة ؟ أنكن كم من عائلة يم

 
حسب سيرها  في طريق   km  100  في) باللتر( البنزين سيارة من الجدول التالي معدل استهلاك بينّ ي

  .رة  أو داخل المدن او في الطريق السيّ أعادية 

 داخل المدن  ارةطريق سيّ  طريق عادية 

معدل الاستهلاك
  Km  100باللتر في 

8 10 12 

1 

2 

3 

4 

5 

6 
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  لترا من البنزين 16المسافة التي يمكن قطعها ب  ما هي) 1
  داخل المدن -ج    ،طريق سيارة      في -ب     ،عادية      قفي طري-أ 
انطلقت هذه السيارة على الساعة الثامنة والربع صباحا من تونس باتجاه إحدى مدن الجنوب ) 2 

  فقطعت ثلث المسافة في الطريق السيارة 
  .داخل المدن   Km 30قطعت الجزء المتبقي من المسافة والمقدر ب  عادية وفي طريق  منها 60 %و 
  ؟ ما هي المسافة بين المدينتين -أ 
 ما هي كمية البنزين المستهلكة في هذه السفرة  ؟ - ب

الساعة الثانية  المقصودة علىما هو معدل سرعة هذه السيارة إذا علمت أĔا وصلت المدينة  -ج
  والنصف بعد الزوال ؟

  
معطفا ثمنه الأصلي  واشترى; 4%و تمتّع بتخفيض نسبته  د36الأصلي اشترى رجل قميصا ثمنه 

    9%و تمتّع بتخفيض نسبته  د180
  ما هو المبلغ الجملي لهذه المشتريات ؟-1 
  ؟ ما هي نسبة التخفيض التي تمتّع đا بشرائه للقميص والمعطف معا-    2
    

 " %20 : تخفيض بـ"فكتب الأول متجار التخفيض في أسعار بضاعتهبمناسبة أحد المعارض قرر ثلاثة 
مكتوب عليها كلّها من نفس النوع و   فبضاعته وأما الثالث" تخفيض بربع الثمن الأصلي" : والثاني

  ".د35و الثمن الجديد  د45الثمن القديم "
  ؟ من هو التاجر الذي يوفّر أكبر نسبة تخفيض

  
    km/h  107.103مس بسرعةنعلم أنّ الأرض تدور حول الش

  .عبرّ بكتابة علمية عن سرعة دوراĔا بالمتر في الثانية-1

7 

8 

9 
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ساعات فما هي المسافة التي  6يوما و  365إذا كانت الأرض تتم دورة كاملة حول الشمس في -2
  تقطعها في هذه الدورة؟ 

  .أعط قيمة تقديرية بالآلاف لهذه المسافة
  

   km/s 300.000  تبلغ سرعة الضوء
  عبر بكتابة علميّة عن سرعته بالكيلومتر في الساعة -1
وحدة قيس تساوي المسافة التي يقطعها الضوء في سنة  هي )année lumière(السنة الضوئية  - 2
  ). ساعات 6يوما و  365(
  .ما هي قيمة السنة الضوئية بالكيلومتر؟ أعط قيمة تقديرية بالملايين لذلك 

   Km  1,5.108بـض و الشمس تقدر المسافة بين الأر -3
  ما هو الوقت الذي يقضّيه شعاع ضوئي بين الشمس و الأرض؟

  
  التناسب الطردي وما هي عوامل التناسب لهذه الأخيرة ؟جداول   من بين الجداول التالية ما هي

  
  

  
  

  انقل واتمم جداول التناسب الطردي التّالية
  
  
  
 
  
  وبحساب لتر واحد في الثانية تملأ الأوعية الثلاثة التالية بنفس الطريقة 

  .وتمثّل الرسوم البيانية ارتفاع الماء đذه الأوعية حسب المدّة

 الجدول الثالث الجدول الثاني الجدول الأول

4,5 -315-7,577,562,512,575-157.5-110,5-7
-1,51-52,521 15 3 18127.5 -4,53

 الجدول الثالث الجدول الثاني الجدول الأول

 2,2556-28510 6,250,5 1 
-5,8 -8  4 -3  364-2,75

10 

11 

12 

13 
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  .حدّد التمثيل البياني الموافق لكل وعاء-
  

  .د  لتأسيس شركة140.000د  و  110.000د  و  50.000ساهم ثلاثة أشخاص بالمبالغ التالية 
د اقتسمها الشركاء بشكل متناسب مع مبالغ  48.000هذه الشركة  وبعد سنة كانت مرابيح
  .مساهماēم في رأس المال

  ما هو مناب كلّ شريك ؟ 
  

aحيث    b و     aابحث عن عددين
b

= 3
4

     9a+7b  =5         و   
  

  التناسب ؟من بين الرسوم التالية ما هي التي تمثّل وضعيّة تناسب طردي و ما هي عوامل 
  

1عددالرسم البياني  2الرسم البياني عدد 3الرسم البياني عدد4الرسم البياني عدد

 
     m2750  و m2 840   2و  m650   و m2960  هي مساحات أربع قطع أرض صالحة للبناء  

  د24.000تكلّفت ēيئة هذه الأراضي 
  متناسبة مع مساحتها؟ ما هي تكلفة ēيئة كلّ واحدة منها علما أĔّا

15 

16 

17 

14 



  
138 

  
  .د 40يشتغل عاملان بنفس الحضيرة ويتقاضيان معا أجرا يوميّا قدره 

يوما فنالا مقابل ذلك مبلغا جمليّا  23يوما والثاني لمدّة  27في أحد الأشهر كان الأوّل قد اشتغل لمدّة 
  .د 984قدره 

  ما هو الأجر اليومي لكلّ واحد منهما ؟
    
                                . 10cmول أضلاعه طويقيس أ المقابل ABC متشابه مع المثلث MNPأرسم مثلثا ) 1
  0.5عامله  ABCللمثلثأرسم تصغيرا  -أ) 2
  قارن محيطيهما و مساحتيهما -ب  
   1.5عامله  ABCأرسم تكبيرا للمثلث  -أ) 3
    قارن محيطيهما ومساحتيهما -ب  
  

  عشرة دجاجة  تاكم من بيضة تبيض اثن.ات في ثلاثة أيامتبيض دجاجتان أربع بيض
  ؟ يوم عشرفي اثني 

  
من الإبحار انضم يوما 40 بعد .  يوما 90 جنديا ولها ما يكفيها من المؤونة لمدة 800 تحمل باخرة

  . جندي 200 إليها
  ؟ بعد كم يوم تنفذ المؤونة

  
  .حد في ساعةوا أمتار وارتفاعه متر 6يبني ثلاثة عمال حائطا طوله 

مترا  12في كم من ساعة يبني خمسة عمال يشتغلون بنفس الطريقة وبنفس الوتيرة حائطا طوله ) 1
  ؟  وارتفاعه متر واحد

 واحد تم بناءه من طرف أربعة عمال في ساعة ونصف ؟ ما هو طول حائط ارتفاعه متر) 2
  
 
  

20 

18 

19 

21 

22 
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אא 
 Iא  
 
  

   :يلي درجات الحرارة المسجلة بإحدى المدن خلال شهر جويلية  مافي 
  
   
  
  

هذه السلسلة الإحصائية وعدد أيام شهر جويلية قيم  درجات الحرارة المسجّلة  تسمّى 
   .تكرارها الجمليى يسمّ)  31(

 
 دول التالي الجحوصل هذه السلسلة الإحصائية في  )1

 
 39 38 37 35 35 34 33 32درجات الحرارة 

                  عدد الأيام 
  

  .بمخطّط العصيات  مثل السلسلة الإحصائية  )أ) 2
  ارة đذه المدينة في شهر جويلية ؟هو معدل درجات الحر  ما) ب
  درجة ؟ 36ما هو عدد الأيام التي سجلت đا درجات حرارة تفوق ) أ) 3
  درجة ؟ 36ما هو عدد الأيام التي سجلت đا درجات حرارة أقل من ) ب 
 
 
 
 
 
  

32 38 37 33 34 34 35 37 38 35 
37 34 35 37 35 38 39 37 35 35 
34 35 37 39 37 32 37 38 36 35 

32                   

إذا كانت دراسة إحصائية في 
صورة أعداد نقول أن السلسلة 

  ذات ميزة كميّةالمتحصّل عليها 

  W 

1 
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أسرة للتعرّف على عدد الأطفال  150ل مخطّط العصيّات التّالي نتائج دراسة إحصائية شملت يمثّ  
  بكلّ منها 

  
  

  
  
  
  
  
  
  
  
  .أنقل مخطط العصيات) 1

  أنقل الجدول التالي وأكمله باعتماد هذا المخطّط) 2
  

  5 4 3 2 1 0  عدد الأطفال 

 23         7  عدد الأسر 

       التواتر بالنسبة المائوية 
  
 ما هو معدل الأطفال بكل أسرة ؟) 3
 أطفال ؟ 3ما هي نسبة الأسر التي لها أقلّ من ) 4
 الأسر التي لها أكثر من طفلين ؟ ما هي نسبة) 5
 
 
 
 

2 
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تلميذا بإحدى المدارس الإعدادية حسب نوع الرياضة التي  650ل المخطّط الدائري التالي توزعّ يمثّ 
 .يمارسوĔا

 
 
 
 
 
 
 
 
 

  
  .أنقل الجدول التالي و أكمله باعتماد المخطّط السّابق ) أ

 ألعاب القوى   كرة السلة كرة القدم   كرة اليد   نوع الرياضة 
التلاميذ            عدد

 ماهي الرياضة الّتي يمارسها أكبر عدد من  التلاميذ ؟) ب
  

   .الهدايا التذكارية حسب الصنفبيع يمثّل الجدول التالي مداخيل شهر جويلية لمغازة مختصّة في 

 بضاعة متنوعة ساعات يدوية تحف ملابس  بطاقات بريدية  الصنف

  360  160  440  360  240  المبيعات بالدينار

            النسبة المائوية
  

 أنقل الجدول ثمّ أكمله   ) أ
 ما هو الصنف الذي سجّل أكبر مدخول مالي ؟   ) ب
 دينار ؟  200دينار ؟ أقل من  300ماهي الأصناف التي سجّلت مدخولا يفوق   ) ت
 .ول السابق بمخطّط القطاع الدائريمثّل الجد  ) ث

 

 : الانتخابات التاليةنتائج  يبرز) صم10قطره ( نصف دائري امخطّط ابن 
 . 10%سمير و 15%،فيصل 20%، مريم 25%من الأصوات ، فاطمة على  30% صالح تحصّل على

3 

4 

5 
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. 1אאאא    
 

أحذية حول عدد الحرفاء حسب  يقدّم التمثيل التالي نتائج إحصائية قام đا صاحب مغازة بيع
 .أقيسة الأحذية التي ابتاعوها منه خلال أسبوع

 
 
 
 
 
 
  
  
 
  
  
  

 . يمات التي تربط بين رؤوس العصياتأرسم قطع المستق) 1
  "مضلع التكرارات"عليه  يسمّى الخط الذي تحصلت

 ؟ 32ما هي النسبة المئوية للحرفاء الذين ابتاعوا أحذية قيسها ) أ) 2
  .دول التالي ثم أتممهانقل الج) ب

 
 
 
  

1النسبة 
4

نكتبها بصفة عامة و " 30تواتر مبيعات الحذاء الذي قيسه "تسمّى  30الموافقة للقيس  
 ؟ ما هذه النسبة المائوية. في صيغة نسبة مائوية

  .أرسم مخططا العصيّات الموافق للتواتر ثم أرسم مضلّع التواتر  ) ج

     30  الأحذية قيس 
     1

4
  نسبة الحرفاء  

  WW 

  نشاط
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يمثل الجدول التالي توزعّ مشاركي نادي تنس 
 : حسب أعمارهم

مثل السلسلة الإحصائية بمخطّط ) ا
 العصيات وأرسم مضلّع التواتر 

 معدّل أعمار مشاركي هذا الناديأحسب ) ب
  

تلميذ من مدرسة إعداديةّ، تحصلنا على الجدول غير التام  375نقاط، أجريت لـ  4في اختبار، على 
  :التّالي

 أتممه أنقل الجدول و) 1
مثّل السلسلة بمخطّط العصيّات وأرسم مضلّع ) 2

 .التّواتر
  أحسب معدّل الأعداد المتحصّل عليها) 3

 لالعدد المتحصّ  
  عليه

0 1 2 3 4 

1530 3015 التكرار

 ةسببالنّ   واترتّ ال 
 يةئو الما

  2820 

  
2Kא 

  
  .عائلة تمٌ استجواđا 15يمثّل الجدول التّالي عدد الهواتف الخلويةّ لدى 

  5  4  3  2  1  0  عدد الهواتف

  1  2  1  2  6  3عدد العائلات 

  
  .أحسب معدٌل عدد الهواتف الخلوية بالعائلة الواحدة ) 1
  :يمكن إعادة تنظيم هذه النتائج بالطريقة التالية) 2

نتحصّل على . عائلة وبصورة فردية أي بالنسبة إلى كلّ  )أو تنازليّا (بة تصاعدياّ نكتب النتائج مرتّ 
 ما يلي

5  4  4  3  2  2  1  1   1  1  1  1  0  0  0 

17 16 15 14 13  العمر 12
4 5 4  التكرار 3 2 7

1 

2 

W 

  نشاط 1
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  .7ر قيمة الميزة التي تقسم السلسلة إلى جزأين  لهما نفس التكرار المؤطّ  1العدد  يمثّل 

  .Meط الميزة ونرمز له بـ ى هذه القيمة موسّ تسمّ 
ة إحصائية منقطعة هو قيمة للميزة تجزّء السلسلة إلى جزأين لهما نفس لموسّط سلس

  التّكرار 
 
  .تلميذا في فرض الرياضيات 14يمثل الجدول التالي الأعداد التي تحصل عليها   

 15 14 13 12 11 10 9 8 7  العدد

  2  1  2  2  1  1 2 1 2  عدد التلاميذ

.                                                                      ل هذه المجموعة من التلاميذأحسب معدّ ) 1
  .ط هذه الميزةنريد إيجاد موسّ ) 2

؟                                    Meهل يمكن تحديد الموسّط .قم بتنظيم هذه السلسلة كما في النشاط السابق
11وبالتّالي   12و   11لـ هذه الحالة يصطلح أن يؤخذ المعدّل الحسابي في 12Me= 11,5

2
+ =    

يساوي عدد التلاميذ المتحصلين  11,5ونلاحظ أنّ عدد التلاميذ المتحصلين على معدل أصغر من 
  11,5على معدل أكبر من 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  
14Nلنا التكرار الجملي  أي ( 7و هو عدد زوجي و القيمة الّتي ترتيبها تصاعدياّ  =

2
N ( 11هي 

 1+أي ( 8القيمة الّتي ترتيبها و 
2
N ( إذا موسّط السلسلة الإحصائيّة هو المعدّل الحسابي  12هي

12Me =  =11,5+11أي  12و  11للقيمتين 
2

 

2   نشاط

 
نرتّب , Nلإيجاد موسط سلسلة إحصائيّة ذات ميزة كمية منقطعة تكرارها الجملي  -

 :قيمها تصاعدياّ أو تنازليّا ويكون الموسّط هو

N+1القيمة التي ترتيبها  •
  .عددا فردياّ Nإذا كان  2

Nالمعدّل الحسابي للقيمتين اللتين ترتيبهما 
2

1N و 
2

 .عددا زوجيّا Nإذا كان  +
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 .يمثّل مخطّط العصيّات التّالي توزعٌ مشاركي نادي سباحة حسب أعمارهم 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  
 

  المشاركين đذا النادي؟ما هو عدد ) 1
 .انقل الجدول التالي ثمٌ أتممه) 2

  

              العمر بالسنة

              التكرار

              التواتر بالنسبة المائوية

 
  ما هو معدّل أعمار مشاركي هذا النادي؟ .ة الإحصائية ؟لالسلسما هو موسّط هذه ) 3
  .ة الإحصائيةلالتواترات لهذه السلسأرسم مضلع ) 4

 
  

1 

W 
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  .تلميذ من مدرسة إعداديةّ بالصّنتمتر 80ل سلسلة الأعداد التّالية طول القامة لـ تمثّ 
140 167 164 152 158 168 148 165 159 170 

164 152 150 148 163 145 168 156 169 141 

149 166 152 160 158 157 151 159 147 165 

173 157 146 155 140 163 171 166 154 156 

151 163 160 157 163 159 142 162 165 166 

153 150 147 145 160 151 154 144 156 149 

170 143 162 153 148 154 147 162 158 166 

165 156 145 155 150 158 148 164 142 151 

 .أنقل الجدول التّالي ثمّ أكمله) 1
 ... 149 148 147 146 145 144 143 142 141 140  طول القامة بالصّنتمتر

                        عدد التلاميذ 
 .أنقل الجدول التّالي ثمّ أكمله )2

  طول القامة 
 140من 

إلى ما 
 145دون 

 145من 
إلى ما 

 150دون 

 150من 
إلى ما 

 155دون 

 155من 
إلى ما 

 160دون 

 160من 
إلى ما 

 165دون 

 165من 
إلى ما 

 170دون 

 170من 
إلى ما 

 175دون 
           13 7 عدد التلاميذ 

 

نلاحظ أنهّ تم توزيع قيم هذه الميزة إلى سبعة مجموعات بحيث يكون الفرق بين الأطوال في كلّ 
  ). طّولالس فالفئات لها ن( 5منها يساوي 

.                                                                                       فئةتسمّى كلّ مجموعة منها 
.                                                                   مسترسلةميزة قيمها مجمّعة في فئات تسمّى ميزة 

.                                  جدول سلسلة إحصائيّة ذات ميزة كميّة مسترسلةالجدول المتحصّل عليه يسمّى 
.                                       أذكر من خلال الجدول السابق ثلاث فئات و التكرار الموافق لكلّ منها )3

ما دون  إلى 140من "لتمثيل الجدول السابق بمخطّط، رسم الأستاذ معيّنا وقام بتمثيل الفئة الأولى 
 .كما هو مبينّ بالرسم التّالي". تلاميذ 7" الموافق للتّكرار " 145

  نشاط
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  .أنقل المخّطط السّابق على كراّسك ثمّ ارسم المستطيلات الموافقة لبقية الفئات) 4
  . مخطّط المستطيلات: يسمى المخّطط المتحصّل عليه 

 
تمثّل سلسلة إحصائيّة مسترسلة بمخّطط يسمى مخطّط المستطيلات 

 
 

4Kא 
                                                                                                                    

  .بمدرسة إعداديةّ حسب أقدميّتهم في التدريس أستاذ  60يمثل الجدول التالي توزعّ 
  

يّةمالأقد( الفئات
في التدريس 
  )بالسنوات

إلى  5من 
 10أقلّ من

إلى  10من 
 15أقلّ من

إلى  15من 
 20أقلّ من

إلى  20من 
 25أقلّ من

إلى  25من 
 30أقلّ من

  إلى 30من 
  35أقلّ من

عدد (التكرار
  2  10  12  16  14  6  )الأساتذة

 

حدّد مجموعة هذه السلسلة الإحصائيّة وميزēا                                                                  )1
         .                                             ارسم مخطّط المستطيلات الممثّل لهذه السلسلة الإحصائية) 2
 .                           نريد رسم مضلّع التكرارات لهذه السلسلة) 3

نشاط
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 أنقل الجدول التّالي ثمّ أكمله) أ )2

 إلى أقلّ  5من   الفئات
 10من

  35منإلى أقلّ  30من         

  2         6  التكرار

 مركز الفئة
10 5 7,5

2
+ =

  
        30 35 32,5

2
+ =  

  

مركز الفئة هو المعدّل الحسابي لطرفيها 
)نعتبر المعينّ التّالي حيث عيّنا النقطة ) ب )6;5,7B إلى أقلّ من 5من "فاصلتها هي مركز الفئة
)وكذلك عيّنا النقطة . وهو التكرار الموافق للفئة" 6"وترتيبتها " 10 )2;5,32G ) فاصلتها هي مركز

  ).التكرار الموافق للفئة 2وترتيبتها " 35إلى أقلّ من  30من "الفئة 
  
  

  
  
  
  

 
  

.                       الّتي تربط مراكز بقيّة الفئات بتكراراēا Fو   Eو  Dو  Cأنقله على كراسك ثمّ عينّ النقاط 
.                                         [FG]و  [EF]و  [DE]و  [CD]و  [BC]ارسم قطع المستقيمات ) ج

                    H(37,5 ;0)بالنقطة   G(32,5 ;2)و كذلك النقطة   A(2,5 ;0)بالنقطة  B(7,5 ;6)لنقطة ربطنا ا
هي مركز الفئة من  H النقطةوكذلك  0 تكرارهاو  5إلى أقلّ من  0هي مركز الفئة من  Aحيث 

.                                                           الّتي نضيفهما للسلسلة 0و تكرارها  40إلى أقلّ من  35
.                                                مضلّع التكرارات: يسمى   ABCDEFGH المضلّع المتحصّل عليه 

لذلك  ABCDEFGHتحقّق أنّ مجموع مساحة المستطيلات يساوي مساحة المضلّع  :  ملاحظة
يقع ربط النقطتين الأولى و الأخيرة على التّوالي بنقطتين من محور الفواصل فاصلتاهما تبعد كلّ منها 

  .عن فاصلة النقطة الموافقة لها بطول الفئة
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قام مدير مدرسة إعداديةّ بسبر للآراء لمعرفة المدّة التي يقضّيها كل تلميذ لقطع المسافة الفاصلة بين 
  :منزله والمدرسة فتحصّل على النتائج المقدّمة بالجدول التالي

  المدة بالدقيقة
إلى أقلّ  0من 

  10من 
إلى أقلّ  10من 

  20من 
إلى  20من 

  30أقلّ من 
إلى  30من 

  40أقلّ من 

   5  مركز الفئة
  
  

  

  120  175  55 100  عدد التلاميذ

 
.                                                                       أنقل الجدول على كراسك ثمّ أكمله  ) أ

التي يقضّيها التلاميذ بين ) بالدّقيقة(معدّل المدّة الزمنية احسب باعتبار مراكز الفئات ) ب
 .المنزل والمدرسة

 
 

            
قامت إحدى الجمعيّات بدراسة إحصائية تخصّ مجموعة من الطلّبة حول المبلغ المالي الّذي ينفقه 

 : فجمّعت المعلومات ونظّمتها في الجدول التالي. يوميّا كل واحد منهم
  

  بالدّينارالمبلغ 
 إلى 2من 

  3أقلّ من
 إلى 3من 

  4أقلّ من
 إلى 4من 

  5أقلّ من 
 إلى 5من 

  6أقلّ من 
 إلى 6من 

  7أقلّ من 
            مركز الفئة 

  7  15  24 55 32  عدد الطلبة 
            التّواتر

 
.                                                  مثّل هذه السلسلة بمخطّط المستطيلات وارسم مضلّع التكرارات) 1
؟                                                                    ما هو المبلغ الّذي تنفقه أكبر نسبة من الطلّبة) 2
  ؟            هو معدّل الإنفاق اليومي لهؤلاء الطلّبة ما) 3
  

  نشاط

1 
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  .تلميذ في مسابقة رمي الكرة الحديدية32ٌيمثّل مخطّط المستطيلات التّالي توزعّ نتائج  
  
  
  
  
  
  
  

  
  

  

هي النتيجة التي تحصّل عليها أصغر  هي النتيجة التي تحصّل عليها أكبر عدد من التلاميذ ؟ ما ما) 1
عدد من التلاميذ؟                                                                                                      

  أنقل الجدول التالي ثمّ أكمله) 2

 المسافة بالمتر
  إلى 5من 

  7أقلّ من
  إلى 7من 

  9أقلّ من
  إلى 9من 

  11أقلّ من 
  إلى 11من 

  13أقلّ من 
          عدد التلاميذ

          مركز الفئة 
          التواتر

ما هو معدٌل النٌتائج الٌتي تحصٌل عليها التٌلاميذ؟                                                                     ) 3
.                                                                                    مثٌل هذه السلسلة بمضلٌع التواتر) 4

  

     
  :تتوزعّ أجور موظفّي شركة على النحو التّالي

  
   
  
  

 800إلى أقلّ  700من  700إلى أقلّ 600من  600إلى أقل500ّمن 500إلى أقل400ّمن الأجور بالدّينار

  25  60  45  30 عدد الموظفّين

2 

3 
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.                                                                    اذكر ميزēالهذه السلسلة و  التكرار الجمليحدّد  )1
.                                                                              جد معدّل أجور موظفّي هذه الشركة ) 2
      .                                                                             ارسم مضلّع التواتر لهذه السلسلة) 3
 ."دينارا 700إلى أقلّ من  500من "ما هي النسبة المائوية للموظفين الذين أجورهم ) 4

  

  :اليط المستطيلات التّ لنا على مخطّ ديك رومي وتحصّ  2500وقع وزن 
      

  
  

  
  
  
  
  

  
  
 

                                      فئة وزن لكلّ بالنسبة ) ة المائويةّبالنسب( التواترو  الديكةضع جدولا يظهر عدد  )1
التواتر                                                                                              ع لّ أرسم مض )2
 يكةالدّ وزن  عدّلهو مما  )3

  
  

IIאא 
  

.                                                      قريصات زرقاء 3قريصات حمراء و  3يحتوي كيس على ) 1
داخل الكيس ثمٌ  سجٌل لونه ثمٌ  أرجعه .قام محمد بسحب قريص من الكيس بطريقة عشوائية 

  :مرةٌ فتحصٌل على النتائج التالية  24ر التجربة كرّ 
نقول عن تجربة أĔٌا عشوائيٌة   أحمر  أحمر  أزرق  أحمر  أزرق  أزرق

لا يمكن أن نجزم بصفة  عندما
قطعيّة نتيجة التٌجربة قبل 

  ظهورها

  أحمر  أزرق  أزرق  أحمر  أزرق  أزرق

  أحمر  أحمر  أحمر  أزرق  أزرق  أحمر

    أحمر  أزرق  أزرق  أحمر  أحمر  أزرق

4 

  نشاط 1
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  :حوصل النتائج التي تحصلٌ عليها محمد في الجدول التالي 
  سحب القريص الأزرق   سحب القريص الأحمر  

      عدد المراٌت
    ة ويّ ائالتواتر بالنٌسبة الم

أنقله على كراٌسك ثم أكمله                                                                                  
من السحب أظهر القريص الأحمر ؟                                         %50هل يمكن أن نقول أن ٌ ) 2
ما هو تواتر ظهور القريص الأزرق ؟                                                                       ) 3
 :مرةٌ فتحصل على النتائج التالية  40كرٌر محمد التجربة ) 4

  

  أحمر  أحمر  أزرق  أحمر  أزرق  أزرق
  أحمر  أزرق  أزرق  أحمر  أزرق  أحمر
  أحمر  أحمر  أحمر  أزرق  أزرق  أزرق
  أزرق  أزرق  أزرق  أحمر  أحمر  أحمر
  أحمر  أحمر  أزرق  أحمر  أحمر  أزرق
  أحمر  أزرق  أزرق  أحمر  أحمر  أزرق
  أحمر  أزرق  أزرق  أحمر
  .انقل الجدول التالي على كراسك ثم اكمله ) أ

  سحب القريص الأزرق   سحب القريص الأحمر  
      عدد المراٌت

الم       ة ئويّ االتواتر بالنٌسبة
  من التجارب ؟ %50هل تمّ سحب القريص الأحمر في أكثر من  ) ب

لو واصلت "قال و 25مرّة لكنّه توقّف عند التجربة رقم  40قام أحد أصدقائه đذه التجربة ) 5
  ."قالقريص الأزر عمليّة السّحب لأصبح تواتر ظهور القريص الأحمر أكبر من تواتر ظهور 

  هل تشاطره الرأي ؟
                                                                                                                  

                                                                                الحاسبة  الآلةسحب أعداد عشوائية بواسطة 

أو  «ALEA» أو «RANDOM» ة بواسطة الزرالحاسبة العلمية أعدادا عشوائيّ  الآلةتوفٌر 
«RAND»...               

  نشاط 2
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 0  عدد عشري محصور بينة واحدة تتحصٌل على مرّ  «RANDOM» عندما نضغط على الزر

                         .الحاسبة الآلةة أو أكثر حسب نوع تشكل من ثلاثة أرقام عشوائيّ وجزءه العشريّ ي  1و 
ة مرّ  30كرٌر تلميذ التجربة . عشوائية بثلاثة أرقام بعد الفاصل أعداداحاسبة تعرض  آلةنعتبر 

:                                                                                      على النتائج التاليةفتحصٌل 
046-760 -847-696 -410-513-989 -957-147 -925-353-202 -932-154 -630-971-193 -
296-772 -621-724 -319-660-509 -104-699 -802-024-619 -214.   

  .كملهأأنقل الجدول التالي على كراسك ثمٌ  )أ) 1
0123456789 الرقم

          اتعدد المرّ 
          المائويةّالتواتر بالنسبة 

                                                                                      .ع التواتراتارسم مضلّ ) ب
  الي مرةٌ ثمٌ حوصل النتائج في الجدول التّ  60الحاسبة  الآلةر التجربة باستعمال كرّ   )أ)2

 

0123456789الرقم

           ات عدد المرّ 
           المائويةّالتواتر بالنسبة 

لة من النتٌائج المتحصٌل عليها عند تكرار هذه ة إحصائيٌة مشكّ لسلس nنسمٌي عينٌة مقاسها 
                                                                                .مرةٌ وفي نفس الظرٌوف nالتجربة 

                                                                                      .ع التواتراتأرسم مضلّ ) ب
   . 0.1 نة ؟ قارن التواترات بالعددماذا تلاحظ كلٌما كبرت العيّ ) 3

                                                                              

ل رقم الوجه العلوي بعد كلٌ رمية ة وسجّ خمسة وعشرون مرّ   6 إلى 1ارم نردا أوجهه مرقٌمة من 
  الي في الجدول التّ  حوصل النتائج  ثمّ 

 6 5 4 3 2 1 النتائج

      التكرار
        المائويةالتواتر بالنسبة 

  .ارسم مضلٌع التواترات  ) أ

  نشاط 3
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في جدول مثل الجدول  ئكجمٌع النتائج التي تحصلُت عليها مع نتائج ثلاثة من زملا  ) ب
  السابق 

 ع التواترات لّ ارسم مض   ) ت
 .0.16ماذا تلاحظ كلما كبرت العيٌنة ؟  قارن التواترات بالعدد   ) ث

 

شاركت مجموعة من التلاميذ في مسابقة خلال برنامج تلفزي تتمثٌل المسابقة في الإجابة عن 
                                                         .ةذي يسحبه المشارك من علبة بطريقة عشوائيّ ؤال الّ السّ 

     .3 ياضةوعددها في الرّ  4اريخ في التّ  وعددها 5ة هو قافة العامّ ثّ نعلم أن عدد الأسئلة في ال
                                       للسٌحب ؟ حب ؟ الأقٌل احتمالاال الأكثر احتمالا للسّ ؤ هو الس ما) أ

                         ؟ مائويةّعط النتيجة في صيغة نسبة أاريخ ؟ ما هو احتمال سحب سؤال في التّ ) ب
 ياضة ؟ة أو الرّ قافة العامّ ما هو احتمال سحب سؤال في الثّ ) ج

  

احتفظ đا  .الريّاضياتة أحمد أقلامهم بالقاعة عند خروجهم من حصّ نسي أيمن وعزيز و 
                                                .ة المواليةة في بداية الحصّ عها عليهم بطريقة عشوائيّ وزّ  ثمّ  أستاذهم

  .أكمله اسك ثمّ نقله على كرّ أ.إمكانيات توزيع الأقلام على التلاميذالي تّ الجدول ال ثّليم
  

 يتسلٌم أحمد  يتسلٌم عزيز  يتسٌلم أيمن وزيعإمكانيات التّ
 قلمه قلمه قلمه إمكانية أولى

 قلم عزيز  قلم أحمد قلمه  إمكانية ثانية 
 قلم أيمن قلم أحمد  قلم عزيز  إمكانية ثالثة

   
   
   

 
 وزيع ؟التّ  إمكانياتما هو عدد   ) أ

  م أيمن قلمه ؟هو احتمال أن يتسلّ  ما  ) ب
  تلميذ قلمه ؟ م كلّ ما هو احتمال أن يتسلّ ) ج
  
  

  نشاط 4

  نشاط 5
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  3و  2و  1الأرقام  باستعمال
.                                              ؟  استعمل شجرة اختيار عدد ذي رقمين مختلفينيوجد من كم ) أ

  ؟عدد ذي رقمينيوجد من كم ) ب
  ؟  رقمين ما هو احتمال الحصول على عدد زوجي متكون من) ج

  

  :الهندسية التٌالية د تلوين الأشكال يير  .والبنيّ الأزرق والأصفر  : ملوّنةلطارق ثلاثة أقلام  
                              

                                                                           
الممكنة للألوان إذا ما اعتبرنا أنهٌ يستطيع  أوجد باستعمال شجرة الاختيار عدد الاختيارات)  أ

                               ؟ استعمال لون واحد على الأقلّ 
  الممكنة للألوان إذا ما اعتبرنا أنهٌ يستعمل ثلاثة ألوان ؟ الاختياراتهي  ما) ب 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2 
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 
  

استجوب أساتذة التربية البدنيّة تلاميذ ثلاثة فصول من الثاّمنة أساسي حول النشاط الريّاضي الّذين 
ات في الوثائق ثمّ حاولوا تنظيم هذه المعطي. الجمعيّة الرياضية المدرسيةيحبّذون ممارسته في إطار 

  .التي لم يتمّ إكمالهاالثلاث التاليّة و 
  

  
  
  
  
  

  )2(الوثيقة 
  
  
  
  
  
  

  )3(الوثيقة 
  
  
  
  
  
  

الوثيقة 
)1(  

  المجموع  ألعاب القوى  كرة السلة  كرة اليد  كرة القدم  
  9    0  2    1أ 8

      3  0  5  2أ  8

    1  2    2  3أ  8

        10    المجموع

1 
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ماذا تمثّل كلّ وثيقة من الوثائق السابقة؟                                                                           ) 1
الذين يحبّذون ممارسة كرة القدم ؟ ما هي الوثيقة التي تدلّ على  1أ 8ما هو عدد التلاميذ من ) 2

  ذلك؟                                           
.                           في وادي كرة اليد؟ أكمل المعطى الناقص đذا الوادي) 1(بالوثيقة  10ماذا يمثّل العدد ) 3
الّذين يحبّذون ممارسة ألعاب القوى في إطار الجمعيّة الرياضية؟                        2أ 8ما هو عدد التلاميذ من  )4
 تدلّ على ذلك؟                    ما هو عدد التلاميذ الذين يفضلون ممارسة ألعاب القوى؟ ما هي الوثيقة الّتي) 5
ما هو العدد الجملي للتلاميذ الّذين اختاروا ممارسة نشاط رياضي؟                                                ) 6
                                                                             .  ثمّ أكمله) 1(أنقل الجدول بالوثيقة ) 7
  .مثّل بمخطّط القطاع الدائري توزع التلاميذ الذين اختاروا ممارسة كرة القدم حسب الفصول) 8

  

   يتوزعّ تلاميذ مدرسة إعدادية على النحو التالي
 العمر      

  سنة 17  سنة 16  سنة 15  سنة14  سنة 13  سنة 12  المستوى

  0  0  4 48 76 22  أساسي 7
  0  40  50 50 10 0  أساسي 8
  20  36  70 6 0 0  أساسي 9

  

  ؟ ما هي المجموعة الإحصائية المدروسة )1
 ؟ ؟ ما هي طبيعتها ما هي الميزة المدروسة )2
 .أنقل الجدول التالي ثمّ أكمله )3
 ؟ الجمليما هو التكرار  )4
معدّل العمر بالنسبة أعط منوال ومدى و  )5

 .إلى هذه السلسلة
 مثّل الجدول السابق بمخطّط العصيات )6
  .ما هو موسط هذه السلسلة )7

   

  ةبالنسبة المائويّ  التواتر التكرار  بالسنةالعمر 
12  22    
13      
14      
15  124    
16     
17 20    
      المجموع

2 
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  التالي توزعّ عدد الحرفاء المرتادين على مغازة كبرى طوال أسبوعيمثّل الجدول 
  الأحد  السبت  الجمعة   الخميس  الأربعاء  الثلاثاء  الإثنان
1920  1230 590 1230 2300  2730 3900  

  ؟ ما هو المعدّل اليومي لعدد الحرفاء )1
 ؟ ما هي النسبة المائوية للحرفاء يوم الأحد )2
 .العصياتمثّل هذه السلسلة بمخطط  )3

  

                                  78،  77،  76،  75، 74،  73،  72،  71: أرقام الهاتف القارّ تبدأ بـأحد رموز المناطق
  : مكالمة هاتفية كما هو مبينّ بالجدول التالي 1200قامت مؤسسة بـ 

  
 
 

  ؟ 73هو عدد المكالمات الهاتفية التي أجريت نحو الرمز  ما )1
 ؟ 78ما هي النسبة المائوية للمكالمات الهاتفية الموجّهة نحو الرمز  )2
 .مثّل هذه السلسلة بمخطّط القطاع الدائري )3

  

بنتا لجمع  17أولاد و  10فيما يلي نتائج التحقيق الّذي قام أستاذ اللغة العربيّة في فصل يتكوّن من 
   .معلومات حول عدد الكتب التي طالعها التلاميذ في ظرف شهر

  
  
  
  
  
  
  
  
  

  78  77  76 75  74  73  72  71  رمز المنطقة

 108 150 160 32 130 360 120 140 عدد المكالمات

 )1الجدول(سبة إلى البنات بالنّ 
    2أكثر من  2 1 0  عدد كتب المطالعة

 )1الجدول(   9   2 0  عدد التلاميذ
            التواتر بالنسبة المائوية

)2الجدول(سبة إلى الأولاد بالنّ 
    2أكثر من  2 1 0  عدد كتب المطالعة

 )2الجدول(   4 5 0  1  عدد التلاميذ
            التواتر بالنسبة المائوية

3 

4 

5 



  
160 

.                                                                         أنقل الجدولين السابقين ثمّ أكملهما) 1
           .                                                           جمّع المعطيات السابقة في جدول واحد) 2
.                                            كتب  3للبنات اللاتي طالعن أقلّ من  aأحسب النسبة المائوية  )أ) 3

.                                        كتب  3للذكور الذين طالعوا أقلّ من  b  المائوية أحسب النسبة) ب
.                                         كتب  3للتلاميذ الذين طالعوا أقلّ من  cأحسب النسبة المائوية ) ج
  ؟ ؟لماذا bو  aتمثّل المعدّل الحسابي لـ  cهل أنّ ) د
  

طلب الأستاذ من أحمد أن يجمع معلومات من زملاءه بالمدرسة حول الزمن الذي يقضيه يوميا كلّ 
  :قدّمها في الجدول التاليم المعطيات التي استقاها منهم و وب فنظّ تلميذ أمام الحاس

 إلى أقلّ 0من  الزمن بالدقيقة
 30من

 إلى أقلّ 30من
 60من

 إلى أقلّ  60 من
  90 من

إلى أقلّ  90من
  120 من

  20  50  100  130  عدد التلاميذ
          التواتر بالنسب المائوية

 
.                                                                                      أنقل الجدول السابق ثمّ أكمله )1
                                                                                 .مثّل هذه السلسلة بمضلع التواترات )2
دقيقة أمام الحاسوب ؟                          90إلى  30ما هي نسبة التّلاميذ من هذه المدرسة الّذين يقضّون من  )3
  ؟   ما هو معدّل الزّمن الذي يقضّيه تلاميذ هذه المدرسة أمام الحاسوب  )4

  
  
  
  
  
  
  
  
  

6 
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  .يمثل مخطّط المستطيلات التالي توزعّ مدد المكالمات الهاتفيّة بموزعّ الخطوط الهاتفيّة
  

  
  
  
  
  

    
  
  
  

  
  

.                                                             ما هي المدّة الزمنيّة لأكبر عدد من المكالمات الهاتفيّة )1
  .أنقل الجدول التالي ثمّ أكمله) 2

  

المدد 
  بالدقيقة

إلى أقلّ 2 من
 4من

إلى أقلّ 4من
 6من

 إلى أقلّ 6من
  8من

 إلى أقلّ  8 من
  10 من

إلى  10 من
  12 من أقلّ 

عدد 
  المكالمات

          

            التواترات
  

.                                                                                مثّل هذه السلسلة بمضلّع التواترات) 3
  .المكالمات الهاتفيّةما هو معدّل مدد ) 4

  

  .  مغازة 80قامت منظّمة الدفاع عن المستهلك بتسجيل سعر البيع لنفس الجهاز الكهرومنزلي في 

 السّعر بالدينار
إلى 300من

 310أقلّ من
إلى 310من

 320أقلّ من
إلى 320من

 330أقلّ من
إلى 330 من

 340 أقلّ من
إلى  340 من

 350 أقلّ من
  10 15 25 20 10  المغازاتعدد 

7 

8 



  
162 

.                                                                         مثّل هذه المعطيات بمخطّط المستطيلات) 1
ما هو عدد المغازات التي đا السّعر أكثر ارتفاعا؟ أقلّ ارتفاعا ؟                                                   ) 2
  .ما هو معدّل الأسعار) 3

     

  شركة حسب أعمارهم  يمثٌل مخطّط المستطيلات التّالي توزعٌ عمٌال

  
   :أكمل الجدول التّالي  )1

العمر 
  بالسنة

 20من 
إلى أقلّ 

 25من 

 25من 
إلى أقلّ 

 30من 

 30من 
إلى أقلّ 

 35من 

 35من 
إلى أقلّ 

 40من 

 40من 
إلى أقلّ 

 45من 

 45من 
إلى أقلّ 

 50من 

 55من 
إلى أقلّ 

 60من 

60من 

إلى أقلّ 
 75من 

عدد 
 العمٌال 

                

  

  ما هو التكرار الجملي لهذه السلسلة ؟) 2
  سبة لعمٌال الشركة ؟ما هو معدٌل الأعمار بالنّ ) 3
  انقل المخطٌط ثمٌ ارسم عليه مضلٌع التكرارات ؟) 4
  
  
  
  

9 
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قامت اللجنة المنظٌمة لمسابقة صيد الأسماك بوزن كمٌية السٌمك الّتي اصطادها كلٌ مشارك ثمٌ قدٌمت 
اليالنتائج في الجدول    :التّ

الوزن 
  بالكيلوغرام

إلى أقلٌ  0من 
 5, 0من 

إلى  0,5من 
 1أقلٌ من

إلى أقلٌ  1من 
 1,5من 

إلى  1,5من 
 2أقلٌ من

إلى أقلٌ  2من 
 2,5من 

  3  1  6  10  20 عدد الصيادين

  ما هو التكرار الجملي لهذه السلسلة ؟) 1
  ما هو معدّل وزن السمك الموافق للمشارك الواحد ؟) 2
  مثّل هذه السلسلة بمخطّط المستطيلات ) 3
  غرام ؟ 1500ما هو عدد المشتركين الذين اصطادوا أكثر من ) 4
 غرام ؟ 1000ما هو عدد المشاركين الذين اصطادوا أقلٌ من ) 5

  

  .بين ثلاثة رجال وامرأتيننريد تكوين لجنة من شخصين من 
كم طريقة تمكّن من تشكيل هذه اللجنة؟                                                                      ) أ 
     ما هو احتمال أن تكون اللجنة مركّبة من رجلين؟                                                        ) ب
ما هو احتمال أن تكون اللجنة مركّبة من امرأتين؟                                                             ) ج
  .امرأةأن تكون اللجنة مكوّنة من رجل و  استنتج احتمال) د

   

  مؤسّسة تربوية على تلاميذها اختيار المشاركة في النوادي الثقافية من بين الأربع نوادي التالية تعرض
  الشعر: 4المسرح                   ن: 3الرقص             ن: 2الموسيقى              ن: 1ن 

ما هو عدد الاختيارات الممكنة بالنسبة إلى التلميذ الواحد إذا ما سمُح له بالمشاركة في ناديين فقط؟ 
  نوادي على أقصى تقدير؟   3في 

  

.                                                                    أصناف من التحليّة 3يعرض مطعم على حرفائه 
أحسب عدد الاختيارات الممكنة إذا ما اعتبرنا أنّ الحريف عليه أن يختار صنفا واحدا فقط؟                      ) 1
احسب عدد الاختيارات الممكنة إذا ما اعتبرنا أنهّ يمكن أن يختار أكثر و  اختياراستعمل شجرة ) 2

  من صنف؟
  

10 

11 

12 

13 



 



 

  
165 

ي
كز
مر
ال
ظر
تنا
ال

ي
كز
مر
 ال
ظر
تنا
ال

  
אא 

 
 

  

    أنقل الرسم على كراسك ثمّ أنجز البناء المطلوب
  :في كلّ حالة من الحالات التالية 

 .Δبالنسبة إلى المستقيم  Aمناظرة النقطة  'Aابن النقطة   )أ 
 
  .Δابن.Δإلى مستقيم نقطتان متناظرتان بالنسبة Bو  A )ب 

   
   
    

  .Δ بالنسبة إلى المستقيم ABCمناظر المثلث  'A'B'Cابن المثلث ) ج
 

  
  ؟ ما هو الشكل الذي له محور تناظر أو أكثر) أ

        
 

  
  
  
 

  

  
 

  
  

  
  

      
  
    
  

  )ه)             (د)                       (ج)               (ب(                 ) أ(
)متناظرتان بالنسبة إلى المستقيم  Vو  Uلتالية  النقطتان في أيّ شكل من الأشكال ا )ب )d ؟  

  

  
  
  

 )ه(           )       د(      )            ج(        )       ب(             )أ(                
  

  

 

  

1 

2 
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   A  وB لمستقيم نقطتان متناظرتان بالنسبة)  (d.  
  

  .أنقل الجدول التالي على كراسك ثمّ أجب بـً صحيحً  أوً خطأً  في الخانة المقابلة

 1. 
B  هي مناظرة النقطةA  بالتناظر المحوري

) محوره )d 
 

)المستقيم   .2 )d  يوازي( )AB  

)المستقيم   .3 )d   عمودي على( )AB  

)المستقيم   .4 )d  يقطع[ ]AB في منتصفها  

5. A وB    من نفس الجهة بالنسبة إلى( )d  
  
  
  
  
  
  
 
  

  مستقيم  )D(مثلّث و  ABCلمقابل في الشكل ا
    .)D(على التوالي بالنسبة إلى  Bو Aمناظراتي النقطتين  ’Bو  ’Aنعتبر  )أ

  .استقامة واحدة ىعل ’Bو  ’Aو   Iبينّ أنّ 
 .)D(إلى  بالنسبة Cمناظرة النقطة  ’Cنعتبر )ب 

  .'A'B'Cحدّد قيس الزاوية 
  
  
 
 

   

  . Δيم  نقطة من المستوي  لا تنتمي إلى المستق Mمستقيما و  Δليكن 
 Δإذا كان المستقيم  Δبالنسبة إلى المستقيم  Mمناظرة للنقطة  'Mتكون النقطة  

هو الموسط العمودي للقطعة   MM' 
 . فهي مناظرة نفسها  Δتنتمي إلى المستقيم  M إذا كانت

3 

4 
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   :ية سفي كلّ حالة من الحالات التال AM+MBو   ABقارن)  أ

    
 

  
  ؟ AM+MB=ABالمساواة   Mقطة ق النّ ابقة تحقّ ات السّ ة من الوضعيّ في أيّ وضعيّ  ) ب

    
  

                                                                                                                          
   .على ورق شفاف ثمّ على كراّسك (F)أنقل الرسم   ) 1 
 .ضع الورق الشفاف على كراسك بحيث ينطبق الرسمان  -
 .Oثبّت شوكة البركار على النقطة  -
 سوف تلاحظ أنّ الخطّين (قم بتدوير الورق الشفاف نصف دورة  -

  .(’F)صّل عليه وارسم الشكل المتح) المتقطعين محمولان على نفس المستقيم
  
  
 

 
 

                        
  

 

5 

W

  

  
  

النقطة  (F) مناظر للشكل  (‘ F) نقول أنّ الشكل إلى   O بالنسبة
  أو

  .O بالتناظر المركزي الذّي مركزه (F) ظر الشكلھو منا(‘ F)  أنّ الشكل

 

 نشاط 1

אא
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  . Cو  Bو  A الموافقة على التوالي للنقاط  ’Cو  ’Bو  ’Aالنقاط  (‘ F)د على الشكل  حدّ  ) 2
  ؟ [’CC]و [’BB]و [’AA]  بالنسبة إلى كلّ من قطع المستقيمات Oماذا تمثّل النقطة ) ب 

نسبة للنقطة  بال Aمناظرة النقطة   ’Aنقول أنّ النقطة   
O    إذا كانتO   منتصف قطعة المستقيم[AA’].  

  
  أنقل الأشكال التالية على كراسك) أ  

  
  .Oأرسم في كلّ حالة من الحالات التالية مناظر الشكل المرسوم بالنسبة إلى النقطة  )ب

  
  
  
  
  
  
  
  

W 
  التناظر بالنسبة للنقطةO اظر مركزي يسمّى تن 
  نسمّي النقطةO مركز التناظر. 
  عندما تكون نقطتانM  وM’  متناظرتين بالنسبة لـO  نقول أنّ كلاّ منهما مناظرة للأخرى بالتناظر

 . المركزي

 نشاط 2

  

  
  

 من المستوي  O نعتبر نقطة
  .Oللنقطة نقطة مخالفة  Mلتكن  •
التي  ’Mهي النقطة  Oبالنسبة لـ  Mمناظرة النقطة  

 .[’MM]منتصف قطعة المستقيم  O تحقق
  مناظرة النقطةO  بالنسبة للنقطةO  هي

  . نفسها
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 . Oبالنسبة إلى  Dو  Cو  Bو  Aلاحظ الرسم التالي و حدّد مناظرات النقاط 
  
 
  
 
 . OAو شعاعها  Oالتي مركزها C   أرسم الدائرة.  Aو  Oأرسم نقطتين ) أ

]نصف المستقيم  )AO  وC  يتقاطعان في نقطة ثانيةA' .  
 .Oمتناظرتان بالنسبة إلى  'Aو  Aبينّ أنّ ) ب
  

  :المدرج التالي أنقل على كراسك المستقيم
   
  
  

  5،  4،  - 3،  3،  2التي فاصلاēا على التوالي  Eو  Dو  Cو  Bو Aعينّ النقاط  )أ 
  Bبالنسبة إلى  Dو  مناظرة النقطة   Oبالنسبة إلى  Bحدّد مناظرة النقطة  )ب 

  .. هي  Iبالنسبة إلى Eمناظرة النقطة  -:أنقل ثمّ أتمم بما يناسب ) ج
   ....متناظرتان بالنسبة إلى  Dو  Oالنقطتان   -                             

  
  :أنقل الرسم التالي 

  ؟ Cو  Bو  Aما هي إحداثيات كلّ من النقاط 
 مناظرات  'Cو  'Bو  'Aعينّ النقاط 

 .Oعلى التوالي بالنسبة إلى  Cو  Bو  Aالنقاط 
  .'Cو  'Bو  'Aما هي إحدثيات  النقاط ) ج
 
 
 

 

1 

2 

3 

4 
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––אאW  
)أرسم مستقيما  )1 )D  و نقطةO لا تنتمي إليه.  
   عينّ نقطتينA  وB  من( )D . 
  أرسم مناظرتيهماA'  وB'  على التوالي بالنسبة إلىO  و المستقيم(A’B’).  
  كة البركار في النقطة خذ ورقة شفافة و ثبّتها بواسطة شوO  ثمّ أنقل عليها المستقيم( )AB   
  أدر الورقة الشفافة حتى تنطبق النقطةA  على النقطةA’  و لاحظ أن( )AB   قد انطبق على

( )A'B'  أي أنّ مناظر المستقيم( )AB   بالنسبة إلىO    هو المستقيم( )A'B'  
  حقّق أنّ المستقيمين( )AB  و( )A'B' متوازيان 
]ما هو مناظر نصف المستقيم ) 2 )AB  بالنسبة إلىO ؟  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

 
  
  
Δأرسم مستقيما ) أ   .Δلاتنتميان إلى    Bو   Aو نقطتين  مختلفتين   

   Bبالنسبة إلى  Δ مناظر "Δو Aبالنسبة إلى   Δمناظر 'Δابن المستقيم) ب
"Δو'Δأثبت أنّ ) ج   .متوازيان  

W 

1 

 نشاط 1

 

 
 

 .نقطة من المستويOلتكن
هو  Oمناظر مستقيم بالنسبة إلى  •

  .مستقيم مواز له
A كانت إذا  • B و  مختلفتان   نقطتان  
ى التوالي بالنسبة مناظرتيهما عل 'Bو'Aو 

مناظر  (’A’B)المستقيم فإنّ  Oإلى 
ولدينا  Oبالنسبة إلى  (AB)المستقيم 

(A’B’)   مواز لـ(AB)  
هو مناظر  (’A’B]نصف المستقيم  •

  Oبالنسبة إلى  (AB]نصف المستقيم 
 

אא 
1
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  أنقل الرسم المقابل على كرا سك                         

  Iبالنسبة إلى  Δمناظر المستقيم ابن     
 

 .مركزه Oو لتكن النقطة  EFGHضلاع الأابن متوازي 
  :أنقل وأتمم  بما يناسب

)مناظر المستقيم  )EF لى بالنسبة إO هو المستقيم..........  
)هو المستقيم  Oبالنسبة إلى ........مناظر المستقيم  )EH  

  
)لاحظ الشكل التالي حيث   )xx'  و( )yy' 

 ان  مستقيمان متوازي
]ما هو مناظر كلّ من    )Ex  و[ )Fy  و[ )EF 

  .Oبالنسبة إلى النقطة 
  
  
  .Oاستقامة واحدة ونقطة  على Cو  Bو  Aأرسم ثلاث نقاط   )أ 
 .Oعلى التوالي بالنسبة إلى  C  و Bو  Aمناظرات  ’Cو  ’Bو  ’Aابن النقاط )ب 
 .على استقامة واحدة  ’Cو  ’Bو ’Aأثبت أنّ   )ج 

  
  
  
  
  
  
  
  

 

3 

4 

 نشاط 2

 

 
 

مناظرات ثلاث نقاط على استقامة
واحدة بتناظر مركزي هي ثلاث نقاط

  .على استقامة واحدة 
.المركزي يحافظ على الإستقامةالتناظر 

 

2 
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  .[AB]منتصف  O النقطة على استقامة واحدة وعينّ  Cو  Bو  Aأرسم ثلاث نقاط  

 . Oبالنسبة  للنقطة  Cمناظرة النقطة  Dنعتبر النقطة 
  .)AB(نتمي إلى المستقيم ت Dبين أن النقطة 

  
  [BC]منتصف  Oو عينّ النقطة  ABCثا أرسم مثلّ 

  Oبالنسبة إلى النقطة  Aمناظرة النقطة  Dابن النقطة 
   Nفي النقطة   (CD)يقطع   (OM)المستقيم .  [AB]نقطة من   Mعينّ 

  .Oبالنسبة إلى النقطة  Mهي مناظرة النقطة  Nبينّ أنّ النقطة 
  

אאJJאאK 
  

  نقطة من المستوي Oلتكن
    .ليست على استقامة واحدة Bو  Aو  Oحيث   Bو  Aعينّ نقطتين )1
A ابن النقطتين) أ  B و ’   .Oعلى التوالي بالنسبة إلى   Bو  Aمناظرتي  ’
)ما هو مناظر كلّ من ) ب  )AB  و( )A'B  بالنسبة إلىO؟  
  .متوازي الأضلاع 'ABA'Bأثبت أنّ الرباعي ) ج 
'A'Bاستنتج أنّ ) د  AB=.  
 Oبالنسبة لـ   ’Cوابن مناظرēا Aو  Oمخالفة لـ  (OA)من المستقيم   Cعين نقطة ) 2

  .    ’A’Cو  ACقارن 
  
  
  
  
  
  
  

  

 نشاط 1

  

  نقطة من المستوي  Oلتكن 
على التوالي   Bو  A ينمناظرتي النقطت’Bو  ’Aو من المستوي  يننقطت Bو  Aإذا كانت 

'A'B  فإنّ  Oبالنسبة إلى  AB=. 
.التناظر المركزي يحافظ على البعد   

 

1 

2 

W 

2
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]أرسم قطعة مستقيم ) أ  ]AB و نقطة O .  
  Oسبة إلى النقطة على التوالي بالن B و A   مناظرتي ’B و ’Aابن النقطتين ) ب 
]أرسم القطعة ) ج  ]A 'B' .  
]نقطة من Mلتكن ) د  ]AB  وM’ ا بالنسبة إلىēمناظر O  . قارن بينAM+MB  وAB  ّثم

  ’A’Bو  ’A’M’+M’Bقارن بين 
]تنتمي إلى  ’ Mاستنتج أنّ  ]A 'B'.  

]نقطة من ’Nلتكن ) ه  ]A 'B'  وN  نقطة من المستوي بحيثN’  ا بالنسبة إلىēمناظرO . 
]تنتمي إلى  Nبينّ أنّ  ]AB  

]استنتج مناظر قطعة المستقيم ) و  ]AB  بالنسبة إلىO. 
 

 
 
 
 
 
  
  
 
 
  

  لاحظ الشكل المقابل 
]ناظر كلّ من ما هو م ]CD  و[ ]HC  و[ ]GH  و[ ]CG  بالنسبة إلىE          ؟

  

  
]أرسم قطعة مستقيم  ]FG  

   F بالنسبة إلى  Gمناظرة  ’Gو النقطة   Gسبة إلى بالن Fمناظرة   ’F  ابن النقطة ) أ
'FG=بينّ أنّ  ) ب GF' 
 
  

 نشاط 2

 .نقطة من المستويOلتكن 
هي قطعة   Oمناظر قطعة مستقيم بالنسبة إلى 

  مستقيم مقايسة لها
 Aمناظرتي نقطتين  'Bو  'Aإذا كانت نقطتان 

  فإنّ Oعلى التوالي  بالنسبة إلى  Bو 
قطعة المستقيم   A'B'  هي مناظرة  القطعة

[ ]AB  بالنسبة إلىO. 

1 

2 

W 
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]منتصفات القطع  ’Cو  ’Bو  ’Aمثلثا و  ABCليكن  ]BC  و[ ]AC  و[ ]AB على التوالي  
  ’Cبالنسبة إلى  ’Bمناظرة   ’’Cو ’Aبالنسبة إلى  ’Bمناظرة  ’’Aبحيث  ’’Cو  "Aابن النقطتين  )أ 
  ؟"AB'BCما هي طبيعة الرباعي  )ب 

]منتصف قطعة المستقيم  Bأثبت أنّ النقطة ) ج ]A"C"    
  
  مستطيل ABCDأنقل الرسم التالي على كراسك  ) أ

 .من المستوي Iو نقطة   AD=3cmو  cm AB=5  بعداه
بالنسبة   ABCDالمستطيلمناظر  EFGH الرباعي ابن ) ب 

 .؟ حدّد محيطه و مساحته هي طبيعته ما .Iالنقطة إلى 
  

منتصف  Iانقل الرسم المقابل على كراّسك حيث ) أ
  .   نقطة من المستوي  Oو  [MN]القطعة 

 Iو  Nو  Mمناظرات  ’Iو  ’Nو  ’Mابن النقاط ) ب
   Oعلى التوالي بالنسبة إلى 

  [’M’N]منتصف القطعة  ’Iبينّ أنّ النقطة ) ج
 
 
 
 

 
 
  
 

]رسمنا قطعة المستقيم  ]AB  اēوجزءا من مناظر  A'B' 
  . كما هو مبينّ بالشكل المقابل  Iبالنسبة إلى النقطة 

أنقل الشكل وابن بالمسطرة والبركار منتصف القطعة   A'B'  
 
 
 

.التناظر المركزي يحافظ على المنتصف

 نشاط 3

3 

4 

1 

W 
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  . Oو عينّ مركزه  ABCDأرسم متوازي أضلاع ) أ) 1 
   Cبالنسبة إلى  Bمناظرة  'Bابن النقطة ) ب  
)المستقيم) 2    )OB'  يقطع( )AD  في النقطةD'  
   Oمتناظرتان بالنسبة إلى  ’Dو  ’Bبينّ أنّ ) أ   
منتصف القطعة  Aاستنتج أنَّ النقطة  )ب    DD'  
 

א 
   

  Oو نقطة  BACأرسم زاوية ) أ
   Oنسبة إلى على التوالي بال Cو Bو  Aمناظرات النقاط   ’Cو  ’Bو  ’Aابن النقاط ) ب
   (’A’C]و  (’A’B] أرسم نصفي المستقيم ) ج
 'B'A'Cهي الزاوية  Oبالنسبة إلى  BACالزاوية  تحقّق بواسطة الورقة الشفافة من أنّ مناظر) د

وتحقّق أنّ   =B'A'C' BAC. 
 

  
  
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 نشاط 3

  مناظر زاوية بالنسبة إلى نقطة من المستوي
 التناظر.                هي زاوية مقايسة لها 

  .المركزي يحافظ على أقيسة الزوايا
  لتكنO إذا كانت .  نقطة من المستويA 

ثلاث نقاط مختلفة من المستوي و  Cو  Bو
A’  وB’  وC’   ا على التواليēمناظرا

 يه BACالزاوية  ةمناظر  فإنّ   Oبالنسبة إلى 
 'B'A'Cالزاوية 

2 

3 
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حيث  ABCثلّث ارسم الم) أ = °ABC 80 و    = °ACB   =4cm BCو 40

]منتصف  Iلتكن النقطة ) ب ]AC . ابن النقطةD  مناظرةB  بالنسبة إلىI . أحسبBAC.  
  .BADو   ABCو  I   :BACد مناظرة كلّ زاوية من الزوايا التالية بالنسبة إلى حدّ ) ج
  . منها أحسب قيس كلّ  
]تنتمي إلى  Mعينّ نقطة ) د )BC  و لا تنتمي إلى[ ]BC  ثمّ أحسبDCM.  

  
XOYتأمّل الرسم المقابل حيث   'X'OYو    
  .  زاويتان متقابلتان بالرأس

  ؟O بالنسبة إلى  XOYالزاوية  ةظر منا يما ه - أ
  ؟ ماذا تستنتج -ب 
إذا كان  -ج XOY X 'OY ' 90+ = ° XOYأحسب   ' 
   

  .أنقل الشكل المقابل على كراسك 
 النقاط ةمناظر  Sو Rو Qو Pابن النقاط 

A  وC  وD  وE   بالنسبة إلى النقطةB.  
  . QPBو  RSAسب قيس الزاويتين أح
 

א 
 دائرتان لهما نفس الشعاع  (’C)و (C)في الشكل المقابل  

  .[’II]منتصف  Oو النقطة 
  أنقل الشكل على كراسك ) 1
   (C)نقطة من   Mلتكن ) 2
   . O بالنسبة إلى Mمناظرة  ’Mابن النقطة ) أ

  .متوازي الأضلاع  ’MIM’Iأثبت أنّ ) ب
 .(’C)تنتمي إلى  ’Mاستنتج أنّ ) ج
 .(’C)نقطة من  'Nلتكن ) 3

3 

1 

W 

2 

 نشاط 3
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 ’C)  (هي دائرة  Oبالنسبة إلى نقطة  Iمركزها  C)  (مناظرة دائرة
 . Oبالنسبة إلى نقطة Iمناظرة  ’Iلها نفس الشعاع  و مركزها  

 .Oبالنسبة إلى Nمناظرة  ’Nبحيث تكون النقطة   Nابن النقطة ) أ   
 .(C)تنتمي إلى  Nأثبت أنّ ) ب  
 
  نقول أنّ الدائرتين(C)  و(C’)  متناظرتان بالنسبة إلىO 
 مناظرة دائرة بالنسبة إلى نقطة من المستوي هي دائرة مقايسة لها. 

 
  

 
  
   

   
  .Iمركزها C) (أرسم دائرة 

  : في كلّ حالة من الحالات التالية Oبالنسبة إلى نقطة  C) (مناظرة  ’C)  (الدائرة أرسم
  
 
 
 
 
  
 
  
  

  . Oأرسم ثلاث دوائر لها نفس المركز ) أ
MNPسم مثلثاأر ) ب   .بحيث يكون كل رأس على دائرة   
  MNPالمناظر للمثلث 'M'N'Pث المثلّ  ،باستعمال المسطرة فقط و،ابن ) ج

  .Oبالنسبة للنقطة 
 
 
  

I  وO    مختلفان وO  
  لا تنتمي للدائرة  

 

I  وO  متطابقان  
  

 

)(C O ∈  
  

 

1 

W 
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 O متماستان في النقطة متقايستان و  (’C)و  C) (لاحظ الرسم المقابل حيث الدائرتان  
  :أنقل ما يلي و أتتم الفراغ بما يناسب  

  ..........هي  Oبالنسبة إلى  Iمناظرة النقطة 
  .....هي   ∆بالنسبة إلى  C) (مناظرة الدائرة  

  .....هي   ∆'بالنسبة إلى   (’C)مناظرة الدائرة 
  ....هي  Oبالنسبة إلى  C) (مناظرة الدائرة 

  

אא 
   

 على كراسك انقل الرسم  المقابل ) أ
  (’ F)و  ’C) (ثمّ ابن  
  Oعلى التوالي بالنسبة إلى   (F)و    ( C)مناظرتي

   (’C)و  ( C)قارن بين مساحتي ) ب
  .  (’F)و  (F)ثمّ قارن مساحتي 

 
 
 
 
  

 
 AC = 5cm و AB = 3cmحيث  Aقائم الزاوية في  ABCأرسم مثلثا 

  .Aعلى التوالي بالنسبة إلى  Cو  Bمناظرتي النقطتين  Eو  Dابن النقطتين 
  .ABEو  ADCو  ADEقارن أضلاع المثلثات 
  ؟ ABCما هي مساحة المثلث 

  .BCDEاستنتج مساحة الرباعي 
  
 متناظرين بالنسبة إلى (’F)و  (F)أنقل الرسم التالي على كراسك و أتممه بحيث يكون الشكلان  ) أ

  Iالنقطة 

متناظران بالنسبة إلى  ) ’E (و ( E )شكلان هندسيان 
  .هما متطابقان إذن لهما نفس المساحةOنقطة 

3 

 نشاط

1 

W 

2 
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 .(’F)و  (F)أحسب مساحة كلّ من الشكلين  ) ب

 
 
  
  

  
 

  .على كراسك  Fأنقل الشكل ) أ
   Oبالنسبة إلى  Bلاحظ أنّ مناظرة النقطة  

  Fالتي تنتمي إلى  Gهي النقطة 
  هل أنّ نفس الملاحظة تنطبق على النقاط الأخرى ) ب
  ؟ Oومناظراēا بالنسبة إلى  
  . Oوابن مناظراēا بالنسبة إلى  F نقاط أخرى علىعينّ ) ج
 ماذا تستنتج ؟ ) د

  
 
 

  .؟ حدّده ما هي التي لها مركز تناظر: من بين الأشكال التالية 

  

 نشاط

  Oمركز تناظر شكل هندسي إذا انطبق هذا الشكل مع مناظره بالنسبة إلى النقطة O تمثّل نقطة   

W 
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  Δإلى بالنسبة Nو  Mمناظرتي النقطتين  ’Nو  ’Mلاحظ الشكل المقابل حيث 
   Oبالنسبة إلى  ’Mو  Mمناظرتي  Pو  Nو 
)ما هو مناظر المستقيم  )1 )MM' بالنسبة إلىO؟  
)بينّ أنّ  )2 )MM'  موازي لـ( )NN'  
  .على استقامة واحدة Pو  ’Nو  Nاستنتج أنّ النقاط  )3
  
 Oبالنسبة إلى  ’Mو  Mمناظرتا  Pو  Nبما أنّ  )1
)فإنّ مناظر المستقيم   )MM'  هو المستقيم( )NP.  
)إذن  Δبالنسبة إلى  Mمناظرة النقطة  ’Mلدينا  )2 )MM'  عمودي علىΔ 
)إذن  Δبالنسبة إلى  Nمناظرة النقطة  ’Nو  )NN'  عمودي علىΔ )بالتالي .  )MM' موازي لـ

( )NN'  
)لدينا مناظر المستقيم  )3 )MM'  بالنسبة إلىO   هو المستقيم( )NP  إذن( )MM'  موازي لـ

( )NP. 
)المستقيم  )MM'  يوازي كلّ من المستقيمين( )NN'  و( )NP  إذن( )NN'  موازي لـ( )NP  و بالتالي
  .على استقامة واحدة Pو  ’Nو  Nالنقاط 

 
 
 

  Aالمارة من وOالدائرة التي مركزها  Cو Aثا قائم الزاوية في مثل OABنعتبر 
)بينّ أنّ المستقيم  )1 )AB  مماس للدائرةC  فيA  
 مناظرات  'Dو  'Bو  'Aو النقاط   Aبالنسبة إلى  Bمناظرة  Dابن النقطة  )2
 A  وB  وD  على التوالي بالنسبة إلىO. 
B'D'منتصف  'Aبينّ أنّ  )3   
)ماهي الوضعية النسبية للمستقيم   )4 )A'B'  و الدائرةC؟ علّل جوابك . 
 
 

1    

א

2   
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)إذن  Aقائم الزاوية في  OABلدينا المثلث ) 1 )AB عمودي على( )OA  

)عن المستقيم  Oوبالتالي بعد النقطة  )AB  هوOA  أي شعاع الدائرةC  
)إذن Cتنتمي إلى Aو النقطة  )AB  هو المماس للدائرةC  في النقطةA. 

  )انظر إلى الرسم(  'Dو 'Bو  'Aو  Dبناء النقاط   )2
]منتصف القطعة  Aيعني  Aبالنسبة إلى  B مناظرة Dلدينا النقطة  )3 ]BD.  

منتصف  ’Aو نعلم أنّ التناظر المركزي يحافظ على المنتصف فإنّ  Oبالنسبة إلى  Aمناظرة لـ  ’Aبما أنّ 
B'D'    

)نلاحظ  أنّ المستقيم ) 4 )A'B'  مماس للدائرةC في النقطةA' . لنعلّل ذلك.  
لدينا  = °BAO إذن  B'A'Oهو  Oو مناظر ها بالنسبة إلى  90 = °B'A'O )إي أنّ  90 )A'B' 

)عمودي على  )OA'.  
 ’Aوبالتالي فإنّ ) Cشعاع الدائرة OA’=OA   )OAإذن  Oمتناظرتان بالنسبة إلى  ’Aو  Aالنقطتان 

  Cتنتمي إلى الدائرة 
)إذن المستقيم   )A'B'  مماس للدائرةC في النقطةA'. 
  

אאW 
 

 لاحظ الرسم التالي حيث
 (O, I, J) معين في المستوي 
(OI)و OI=OJ=1cm و  (OJ)⊥   

كما    Cو  Bو Aلتكن النقاط  
  .يوضّح الشكل المصاحب

א

 نشاط
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 (O,I,J)حدّد إحداثيات كلّ من النقاط الموجودة في الرسم وفق المعين ) 1
 (OI)بالنسبة إلى  Cو  Bو  Iحدّد مناظرات النقاط ) أ) 2
  رēا و فاصلة مناظ  Cو  Bو  Iماذا تلاحظ بالنسبة إلى فاصلة كلّ نقطة من النقاط ) ب  

و كذلك ترتيبة كلّ نقطة من النقاط المذكورة سابقا و ترتيبة مناظرēا بالنسبة إلى  (OI)بالنسبة إلى 
(OI)   
,1R(3 عينّ النقطتين ) ج )

2
,1S(3و  )

2
ماذا تلاحظ بالنسبة إلى إحداثيتيهما؟  تحقّق أĔّما . −

  (OI)متناظرتان بالنسبة إلى 
 (OJ)بالنسبة إلى  Aو  Jالنقاط  حدّد مناظراتي)   أ)3
  و فاصلة مناظرēا   Bو  Aو  Jماذا تلاحظ بالنسبة إلى فاصلة كلّ نقطة من النقاط ) ب  

و كذلك ترتيبة كلّ نقطة من النقاط المذكورة سابقا و ترتيبة مناظرēا بالنسبة إلى  (OJ)بالنسبة إلى 
(OJ)   
3 عينّ النقطتين ) ج 1P( , )

2 2
− 3و  − 1Q( , )

2 2
ماذا تلاحظ بالنسبة إلى إحداثيتيهما؟تحقّق أĔّما .  −

  (OJ)متناظرتان بالنسبة إلى 
 Oبالنسبة إلى Cو  Aو  Bحدّد مناظرات النقاط ) أ)4
  ناظرēا و فاصلة م  Cو  Aو  Bماذا تلاحظ بالنسبة إلى فاصلة كلّ نقطة من النقاط ) ب  

   Oو كذلك ترتيبة كلّ نقطة من النقاط المذكورة سابقا و ترتيبة مناظرēا بالنسبة إلى  Oبالنسبة إلى 
)5G عينّ النقطتين ) ج 2, )

2
,5H(2و  − )

2
ماذا تلاحظ بالنسبة إلى إحداثتيهما؟ تحقّق أĔّما . −

  .Oمتناظرتان بالنسبة إلى 
عمودي  (OI)حيث   (O, I, J) ثلاثي نقط  لّ ك

 ى يُسمّ  (OJ)على 
  .معينا متعامدا في المستوى

 تُسمّى أصل المعين Oالنقطة  •
    .يُسمّى محور الفواصل  (OI)المستقيم •
  .يُسمّى محور الترتيب (OJ)المستقيم  •
هما محورا  (OJ)و  (OI)المستقيمان  •

 .     الإحداثيات
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 (x,y)ة كسريّ لكلّ زوج من الأعداد ال •

نكتب من المستوي و  Mنسند نقطة وحيدة 
M(x,y)  و نقرأ النقطةM  ذات إحداثيات(x,y) 
  معينا متعامدا في المستوي  (O,I,J)إذا كان 

إحداثيات النقطة  (x,y) إذا كان الزوج الكسري و 
M  ّفإن :  

 ’Mهي النقطة  (OI)مناظرēا بالنسبة إلى 
 (x,-y)داثياēا إح

 ’’Mهي النقطة (OJ)مناظرēا بالنسبة إلى
 (x, y-)إحداثياēا 

 ’’’Mهي النقطة Oمناظرēا بالنسبة إلى النقطة  -
  (x,-y-)إحداثياēا 

 

  
  

OI=OJ معينا متعامدا في المستوي  حيث   (O, I, J) ليكن   
.C (2,4) و B (-3,2) و  A (1,3) و النقاط  

 (OI) حور بالنسبة للم  C و   Bو A مناظرات النقاط   C ’و B’و A’ ابحث عن إحداثيات  ) ا
 كل من النقاط 

(OJ) بالنسبة للمحور   C’ و   B’و A’ مناظرات النقاط   C’’ و  B’’ و  A’’ ابحث عن إحداثيات كل ) ب
 من النقاط 

   Oبالنسبة إلى  Cو  Bو  Aابحث عن إحداثيات مناظرات النقاط  ) ج
    ماذا تستنتج ؟) د 

  

)7Aوالنقطة  OI=OJمعيّنا متعامدا في المستوي حيث  (O, I, J)ليكن  , 2)
3

−.  
  :في كلّ حالة من الحالات التالية Bو  Aماذا تستنتج بالنسبة إلى النقطتين 

)7B )أ , 2)
3

− )7B) ب  ،  − ,2)
3

)7B ) ج  ،    ,2)
3

)7B)  د   ،− 2, )
3

−.  

W 

1 

2 
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معينا متعامدا في المستوي  .   (O, I, J) ليكن    
.متقايس الضلعين  OAB بينّ أن المثلث  .B (2,-3) و   A (2,3) عينّ النقطتين ) أ  

.حدّد إحداثياēا.  O بالنسبة للنقطة   A مناظرة النقطة C نعتبر النقطة ) ب  
. قائم  ABC ث بينّ أنّ المثل  

.يكون مستطيلا  ABCD بحيث الرباعي   D حدّد إحداثيات النقطة ) ج  
   
  

  هما متقابلتانتالهما نفس الفاصلة و ترتيب B و Aالنقطتان ) أ 
   (OI)إذن هما متناظرتان بالنسبة إلى محور الفاصلات  
  [AB]هو الموسط العمودي للقطعة  (OI)أي أنّ  
  .متقايس الضلعين OABيعني أنّ المثلث  OA=OBو بالتالي  
  . C(-2,-3) النقطة) ب 
  إذن هما متناظرتان   C(-2,-3)و  B (2,-3)نلاحظ أنّ   

 (BC)   علىعمودي  (OJ)بالنسبة إلى محور الترتيبات و بالتالي 
                   (OI)  عمودي على(AB)  

  و                   وبما أنّ  
                   (OI) عمودي على(OJ) 

 و بالتالي المثلث (BC) عمودي على (AB)إذن(BC) علىعمودي  (OJ)و (AB)موازي لـ (OJ)لدينا  
ABCفي  قائمB .  
 Oو بما أنّ .مستطيلا يكفي أن يكون متوازي أضلاع ABCDإذا ليكون  ABC=90°بما أنّ ) ج

 Bهي مناظرة النقطة  Dذا النقطة إ.[BD]هي منتصف القطر  Oفإذا النقطة  [AC]منتصف القطر 
  .  D(-2,3)و بالتالي  Oبالنسبة إلى النقطة 

 
 
 
  

3    

א
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   .نقطة من المستوي O لتكن

 M نقطة مختلفة عن O. تكون النقطة M’ مناظرة 

 منتصف O إذا كانت O بالنسبة إلى  M للنقطة
[MM’] 

 مناظرة النقطة O بالنسبة إلى O هي النقطة O نفسها.    
.زي لهامناظر مستقيم بتناظر مركزي هو مستقيم مو 

   .نقطة من المستوي O لتكن

 بالنسبة إلى (AB) مستقيم فإنّ مناظر (AB) إذا كان
Oالمستقيم هو(A’B’) حيث A’ وB’ مناظرتي A وB 

  .O بالنسبة إلى على التوالي

 نصف مستقيم بتناظر مركزي هو نصف مستقيم مناظر

   .نقطة من المستوي O لتكن

 Bو A مناظرتي ’Bو ’Aومستقيم  نصف (AB] كان إذا

إلى بالنسبة  (AB] مناظر إنّ ف O إلى بالنسبة التوالي على

O المستقيم نصف هو [A’B’)   

مناظرة قطعة مستقيم بتناظر مركزي هي قطعة مستقيم
 مقايسة لها

  . نقطة من المستوي Oلتكن 
 Aتي مناظر  ’Bو ’Aوقطعة مستقيم  [AB] تإذا كان

 [AB]مناظرة  فإن Oعلى التوالي بالنسبة إلى النقطة  Bو
A’B’= ABو لدينا[’A’B]عةهي القط Oبالنسبة إلى 

  

  .التناظر المركزي يحافظ على البعد
 للنقطتين التوالي على مناظرتين ’Bو ’A إذا كانت نقطتان

AوB نقطة إلى بالنسبة   Oفإنّ  المستوي من A’B’= 
AB  

  
  

 

  
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  .التناظر المركزي يحافظ على الإستقامة
واحدة بالنسبة إلى  مناظرات ثلاث نقاط على استقامة

  .هي ثلاث نقاط على استقامة واحدة Oنقطة 
  

  التناظر المركزي يحافظ على المنتصف
هو Oة إلى النقطة مناظر منتصف قطعة مستقيم بالنسب

  منتصف مناظر تلك القطعة

  
مناظرة  زاوية بالنسبة إلى نقطة من المستوي هي زاوية 

  .مقايسة لها
  .المركزي يحافظ على أقيسة الزوايا التناظر
  .نقطة من المستوي  Oلتكن

A وB وC ثلاث نقاط مختلفة وA’ وB’ وC’ 
مناظرة  فإنّ  .Oمناظراēا على التوالي بالنسبة إلى نقطة 

BACالزاوية  و 'B'A'Cهي الزاوية   BAC B'A'C'=. 
  

بالنسبة إلى نقطة من المستوي هي دائرة  مناظرة دائرة
  .مقايسة لها

هي دائرة  Oبالنسبة إلى نقطة  Iمركزها  Cمناظرة دائرة 
C’  مركزهاI’ مناظرة النقطة I ولها نفس الشعاع.    

  التناظر المركزي يحافظ على المساحات
متناظران بالنسبة إلى  (’E) و (E)شكلان هندسيان 

التناظر  .هما متقايسان ولهما نفس المساحةOنقطة
  المركزي يحافظ على المساحات
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من المستوي يعني أنّ  F هي مركز تناظر شكلO  نقطة
  .O إلى بالنسبةنفسه F الشكل هو F مناظر

 (OJ) و  (OI) حيث معينا في المستوي (O,I,J)ن كا إذا

  متعامدان

 M النقطة إحداثيات (x,y)  وإذا كان الزوج الكسري

   :فإنّ 

إحداثياēا  ’M النقطة هي (OI) إلى بالنسبة مناظرēا -
(x,-y) 

 إحداثياēا  ’’Mالنقطة هي (OJ)إلى بالنسبة مناظرēا -
(-x, y) 

 النقطة هي المعينّ  أصل O النقطة إلى بالنسبة مناظرēا -

M’’’ اēإحداثيا (-x,-y) 
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 

   AB=8cm حيث   [AB]أرسم قطعة مستقيم ) أ
]ات منتصفات قطع المستقيمK و Jو Iابن النقاط ) ب ]AB و[ ]AI  و[ ]IB   على التوالي 
  .أنقل الجمل التالية على كراسك ثمّ أتمم الفراغات بما يناسب) ج

    Iبالنسبة إلى ....... مناظرة النقطة ...... النقطة 
  ........متناظرتان بالنسبة إلى  Kو Jالنقطتان 

  ........بالنسبة إلى  Iمناظرة النقطة  Bالنقطة 
   Jمتناظرتان بالنسبة إلى ...... و ....النقطتان 

  
 ’Aمثلث و  ABCانقل الشكل التالي على كراسك حيث )أ

]منتصف  Oنقطة من المستوي ثمّ  ابن النقطة  ]AA'  
 .Oبالنسبة إلى  ABCأكمل بناء مناظر المثلث   )ب
  
نقل كل شكل من الشكلين التاليين على كراسك ثمّ ارسم ا

  .)d(ثم بالنسبة إلى المستقيم  Iمناظره بالنسبة إلى النقطة 
 

 
BCAو BC = 4cmحيث  Aقائم الزاوية في   ABCيمثل الشكل التالي مثلثا 60= نقطة من  Oو °

  .المستوي
 ’C  و ’Bو’A النقاط أرسم الشكل على كراسك ثمّ ابن 1) 

 Oعلى التوالي بالنسبة إلى  Cو Bو Aمناظرات  

  

1 

2 

3 

4 



 

  
189 

ي
كز
مر
ال
ظر
تنا
ال

ي
كز
مر
 ال
ظر
تنا
ال

  
 .؟ علّل جوابك 'A'B'Cو 'B'C'Aو 'B'A'Cما هو قيس كلّ من الزاويا 2) 
  .؟ علّل جوابكCB''ما هو البعد 3) 

  
  
  

و AB=3cmو BC=6cmث حي  ABCمثلثاأرسم  )1 = °CBA منتصف  Iثمّ عينّ النقطة  80
[ ]AC.  

 .Iبالنسبة إلى  Bمناظرة النقطة  ’Bابن النقطة  )2
 . ل جوابك؟ علّ  BAB’Cما هي طبيعة الرباعي  )3
 . BAB’C محيط الرباعيو  CB'A أحسب قيس الزاوية )4

 
  EF=3 cmحيث  EFGHارسم مربعا ) أ

]من نصف المستقيم  Oعينّ النقطة ) ب )EF  حيثEO=5 cm 
 Oعلى التوالي بالنسبة إلى Hو Gو Fو Eمناظرات  ’Hو ’Gو ’Fو ’Eابن النقاط ) ج
 ما هو محيطه ؟. مربّع  ’E’F’G’Hبينّ أنّ الرباعي) د

 [AB]الموسّط العمودي لـ  Δالمستقيم وابن  [AB]أرسم قطعة مستقيم ) أ
 [AB]لا تنتمي لـ  Δمن  Kعينّ نقطة ) ب
  Aعلى التّوالي بالنّسبة إلى  Bو Kمناظرتي  ’Bو ’Kابن النّقطتين ) ج
 متقايس الضّلعين ’AK’Bاستنتج أنّ المثلث ) د

  
  Aبالنّسبة إلى  Cو Bمناظرتي  ’Cو’Bثمّ ابن النّقطتين  ABCأرسم  مثلثا ) أ

  (AB)بالنّسبة إلى  ’Cمناظرة النّقطة  ’’Cابن النقطة  )ب
 .B’C’’ =BCبين أنّ ) ج

 
  

AB=حيث  ABCابن مثلثا ) أ 4.5cm AC=و   8cm BC=و  7cm   9 

5 

6 

  
7 

8 
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  Oبالنسبة إلى  Cمناظرة  لـ Bحيث تكون  Oابن النقطة ) ب 
  Oبالنسبة إلى  Aمناظرة  M ابن النقطة) ج 

  ما هو محيطه ؟ . (BC)بالنسبة إلى  المستقيم ABCمناظر المثلث  RBCابن المثلث )  د  
 .لهما نفس المحيط ونفس المساحة BRCو MCBبينّ دون حساب أنّ المثلثين ) ه  

    
  (O, I, J)أرسم معيّنا متعامدا  ) أ

     .G(-5,0)و F(5,0) و E(0,4) و D(3,2) و C(-3,-2) و B(0,-4) و A(3,-2) لتكن النقط) ب
 : اذكر من بين هذه النقاط

 (OI)كلّ نقطتين متناظرتين بالنسبة إلى   –
 (OJ)كلّ نقطتين متناظرتين بالنسبة إلى   –
  Oكلّ نقطتين متناظرتين بالنسبة إلى   –

    
   (O,I,J)أنقل على ورقة مليمتريةّ  المعينّ ) أ 
   Cو Aوالنقطتين  
  Cو Aحدّد إحداثيات كلّ من ) ب
 وحدّد إحداثيات ABCDع أرسم المربّ )  ج
  .Dو Bالنقطتين  

  

  

  معيّنا  (O, I, J)تأمّل الرسم المقابل حيث ) أ
   Gو Fو Eما هي إحداثيات النقاط ) ب
   Gو Fو Eحدّد إحداثيات مناظرات النقاط ) ج

ثمّ  (OJ)ثمّ بالنسبة إلى  (OI)بالنسبة إلى 
  .O بالنسبة إلى

أنقل الرسم على كراسك وقم بتعيين تلك ) د
  .النقاط

 13  .نقطة منها Mو Iمركزها Cأرسم دائرة ) أ

10 

11 

  

12 
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 .مركزها 'Iليكن . M النقطة بالنسبة إلىCمناظرة 'Cابن الدائرة ) ب

التي قطرها  Γأرسم الدائرة  )ج  II' هل أنّ الشكل المتحصّل عليه له مركز تناظر؟ له محور .  
  تناظر؟

  .ناظر لهتأمّل الشكل المقابل وحدّد مركز ت
 

  
  
  
  
  
 
 
  

رسم ثمّ أ أنقل الشكل المقابل على كراسك) أ
     Iمناظره بالنسبة إلى 

  2cmأحسب بـ ) ب
ة بقيمة تقريبيّ (المساحة الجملية للشكل النهائي 

  )لجزء من المائة
  
  
  

  :هل يوجد تناظر محوري أو مركزي يسمح بتحويل 
  ؟                 F3إلى  F1؟     الشكل   F2إلى الشكل   F1الشكل  

 ؟ F4إلى   F2؟           الشكل   F4إلى  F1الشكل    
   'Δو Δأرسم مستقيمين متوازيين  )1

  
14 

  
15 

16 
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]منتصف القطعة  Iثمّ ابن النقطة  'Δمن  B نقطةو  Δمن  Aعينّ نقطة  )أ )2 ]AB  
  Iبالنسبة إلى  'Δمناظر Δبينّ أنّ  )ب

]طعة منتصف الق Jو Bمخالفة لـ 'Δمن  Dونقطة  Aمخالفة لـΔمن  Cعينّ نقطة ) أ )3 ]CD 
  .Jبالنسبة إلى  'Δمناظر Δبينّ أنّ ) ب

 ؟'Δإلى Δكم من تناظر مركزي يمكّن من تحويل  المستقيم )4
  

  متوازيان  δوΔل الشكل المقابل حيث المستقيمان تأمّ 
  .ثمّ  حدد مركز تناظره معللا جوابك

  
  
  
  

  . Cمن  Iقطرا لها ثمّ عينّ نقطة  [AB]و   3cmوشعاعها  Oمركزها  Cارسم دائرة ) أ
 Iعلى التوالي بالنسبة إلى Bو Aمناظرتي النقطتان  ’Bو ’Aابن النقطتين ) ب
  .مركزها ’Oليكن  . A’B’Iالمحيطة بالمثلث ’C ابن الدائرة )ج
  .   ’Cهي  Iبالنسبة إلى  Cبينّ أنّ مناظرة  ) د
  .[’A’B]هي منتصف  ’Oبينّ أنّ النقطة ) ه
يقطع على التوالي  O .Δيمرّ من  Δومستقيما Oمركزه  ABCDضلاع الأارسم متوازي  )أ

)المستقيمات )AB و( )BC و( )CD و( )DA  في النقاطM وN وP وQ.  
]ما هما منتصفي القطعتين ) ب ]MP  و[ ]NQ  ّل جوابك؟ عل.  

   
  هي مواقع ارتدادها  Cو Bو Aحمر مسار الكرة والنقاط يمثّل الشكل التالي طاولة بيار و الخطّ الأ

  .حدّد أحداثياēا )أ
  . على كراسك Cو Bو Aوالنقاط  (O,I,J)أنقل المعينّ  )ب
 :  ما هي إحداثيات النقاط التالية. لنفترض أنّ الكرة لا تتوقّف عن الإرتداد )ج
  

18 

20 

19 

17 
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- D موقع الإرتداد السابع 
- E  15موقع الإرتداد عدد  
- F  38موقع الإرتداد عدد   
- G  158موقع  الإرتداد عدد   

 
 

  
    

 
  

  ابحث عن الأخطاء الأربعة في الشكل التالي علما 
  .مركز تناظره Aوأنّ النقطة 

  
  
  
 
  
  

  
  
  
  
 

  : أوظّف تقنيات المعلومات والإتّصال
  التي يمكن تحميلها من الموقع geoGebraة أنشطة حول التناظر المركزي بواسطة البرمجيّ 

http://www.geogebra.at عبر الأنترنات 
 

21 
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 ABCDارسم الربّاعي  .1
Oعينّ نقطة من المستوي وسميّها  .2

 

 ’Dو ’Cو ’Bو ’A وسميّهم على التوالي Oبالنسبة إلى  Dو Cو  Bو Aأنشأ مناظرات النقاط  .3
 ’A’B’C’Dأنشأ الرباعي  .4

 ؟   Oماذا تلاحظ بالنسبة إلى النقطة. بواسطة الفأرة Aقم بتحريك النقطة 

أظهر طول القطعة   'AA  على الشاشة و قم بتحريك النقطةA. ماذا تلاحظ ؟  
بالنسبة إلى  Oماذا تمثّل النقطة   'AA ؟  

  .........................................يعني  Oبالنسبة إلى  Aمناظرة النقطة  ’Aإذا كانت النقطة :  أكمل
]أظهر طول القطعة  ]AB  على الشاشة وقم بتحريك النقطتينA وB.  ماذا تلاحظ بالنسبة إلى

  ' 'A B؟  
'و ABCيتين أظهر على الشاشة قيس الزاو  ' 'A B C  وقم بتحريك النقاطA وB وC . ماذا

  ؟ تلاحظ
  ...................................................................................التناظر المركزي يحافظ على : أكمل 

)أرسم المستقيم  )AB . أرسم المستقيم المار منA’  و الموازي لـ( )AB .ماذا تلاحظ ؟  
   ............................................................................مناظر مستقيم بتناظر مركزي هو :  أكمل 

؟Oوي مناظرة لنفسها بالنسبة إلى هل توجد نقاط من المست. ABCDخارج الرباعي  Oعينّ النقطة  .5
  ؟ Oهل توجد نقاط من المستوي مناظرة لنفسها بالنسبة إلى . ABCDداخل الرباعي  Oعينّ النقطة  .6 
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אאא
א 

 
     

 لاحظ الشكل المقابل حيث xAu yAv 90= = °  
      .أذكر زاويتين متكاملتين) أ 
  .أذكر زاويتين متتامّتين) ب 

    
  
  
 

 
 

   ؟ متقابلتان بالرأسzAt و xAy في أيّ شكل من الأشكال التالية الزاويتان

 
 

  . (’tt)//(Ax) و [AB] منتصف I لاحظ الشكل المقابل حيث

  .ثمّ أجب بـ صحيح أو خطأ أمام كلّ مقترح 
 
 
 الزاوية مناظرة xAyإلى بالنسبة I هي tBy '    

 الزاوية اظرةمن xAy إلى بالنسبة I هي t 'By '    

 الزاوية مناظرة xAy إلى بالنسبة I هي  t 'By    

 y 'Bt '  =xAy     

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

W  

1 

2 

3 
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) في كلّ حالة من الحالات الثلاث التالية  )xy و ( )zt مستقيمان و ( )uv على لهما قاطع ستقيمم 

   B. و A النقطتين في التوالي
 

uBt و xAv الزاويتان   .داخليا متبادلتان زاويتان هما  
  

 
  

uBtو  uAy الزاويتان   . متماثلتان زاويتان هما  
   

  

uBtو  yAv الزاويتان  نفس من داخليتان زاويتان هما  

  .  الجهة
   

  
 
  
 

) و مثلث ABC لاحظ الشكل المقابل حيث )xy يقطع مستقيم [ ]AB و [ ]AC   

  .Jو I  النقطتين في التوالي على

) المستقيم إلى بالنسبة داخليا متبادلتين زاويتين أذكر  )أ  )xy  

)المستقيم إلى بالنسبة متماثلتين زاويتين أذكر )ب  )AC  

) المستقيم إلى بالنسبة الجهة نفس من داخليتين زاويتين أذكر )ج  )BC  

 
 

W 

W 

אאJאJאאא.
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) كراسك حيثأنقل الرسم المقابل على   )1 )xyو ( )zt مستقيمان  

)و  متوازيان )uv النقطتين في التوالي على لهما قاطع مستقيم A و B.  

] منتصف I النقطة عينّ  )2 ]AB. 

] من نقطة C لتكن )3 )Ax والنقطة D اēإلى بالنسبة مناظر I . 

 .داخليا متبادلتين زاويتين أذكر  )أ 

 ؟ I إلى بالنسبة xAB الزاوية مناظرة هي ما  )ب 

 أنّ  استنتج  )ج  =xAB ABt. 

 أنّ  بينّ   )د  =zBA yAB.      

 
 إذا قطع مستقيم مستقيمين متوازيين فإنّ كلّ 

   .زاويتين متبادلتين داخليا متقايستان

 ولدينا داخليا متبادلتان tBvو xAu الزاويتان
 =xAu tBv  

 لديناو داخليا متبادلتان zBvوyAu الزاويتان

 =yAu zBv  

  

  
 

   .ABC مثلثا أرسم )أ

) ابن المستقيم) ب )xy من  المارA لـ الموازي و ( )BC .  

  ؟ ABC أذكر زاويتين متبادلتين داخليا إحداهما) ج 

  ؟ ACB أذكر زاويتين متبادلتين داخليا إحداهما) د  

  :أنقل على كراسك ثمّ  أكمل مايلي) ه 
   + + = + + =ABC BAC ACB  ... BAC  ...  ... 

 
   

 

°180 مجموع أقيسة زوايا مثلث تساوي

 نشاط 1

 نشاط 2

אאאאJא  
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  .Bو  A الزاويتين أحسب.منحرف شبهABCD ) أ            

   .المقابل الشكل لاحظ )ب

  منحرف شبه ROSE باعيالرّ  حيث

.متوازيان (RE) و (JS) المستقيمانو    

  . IRE ثالمثلّ  زوايا أقيسة أحسب  
  

      
(xy) حيث المقابل كلالشّ  تأمّل (x'y')   

  .a أحسب ثمّ 
  

  
Ôˆ حيث COQ ثنعتبر المثلّ  2 C= و  × Q 3 C= ×  

  .مجموع أقيسة زوايا هذا المثلث Cأكتب بدلالة )  أ   
  . Qو  Oو  C أحسب  )ب  

CO و أنّ  علما ثالمثلّ  هذا أرسم )ج   5cm=.  

  
  . محدّب رباعي ABCD المقابل الشكل في

  .أنقل على كراسك ما يلي ثمّ أكمل بما يناسب
  
     

 

 

       

ADC ADB ...

CBA ... DBA

BAD ADC DCB CBA BAD ADB ... DCB ... DBA

= +

= +

+ + + = + + + + +

  

   BAD ADB DBA ... DCB ...= + + + + +          
                                     = +... ...         

  360= °  
  

                        

   °360 يساوي محدّب رباعي أقيسة مجموع

 W 

1 

2 

3 

4 
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]من  C نقطة عينّ  و °40 قيسها xAy  زاوية أرسم )أ )1 )Ax  

] المستقيم نصف أرسم )ب )Cz بحيث  ACz xAy= و [ )Cz و [ )Ay الجهة نفس من ليسا 

) إلى بالنسبة )Ax.  

)نّ أ تحقق  ) ج )Ay و ( )Cx متوازيان. 

xAy باعتبار 1) أعد نفس مراحل السؤال )2 70=   ماذا تلاحظ ؟. °
  

  
   لهما قاطعا Δ و مستقيمين ’D و D كنلي

  .متوازيان ’Dو D ا فإنّ إذا تقايست زاويتان متبادلتان داخليّ 

  
 

BC حيث ABC ثامثلّ  أرسم )أ          5cm= و ABC 70= ACB و ° 50= °  

ACD حيث ACD ثالمثلّ  ABC أرسم خارج) ب 60= CAD و ° 50= °  

) المستقيمين أنّ  بينّ  )ج )AD  و( )BC أيضا وأنّ  متوازيان (AB)  و (CD) متوازيان.  
  

  
  

  
 

  

  
  
  
  

W 

1 

) حيث المقابل الشكل لاحظ 2 )zz '   

) و )tt     .نمتوازيا '

) نّ أ بينّ  )Ax و ( )Byمتوازيان. 

 1  نشاط

  
 אא אאא אאאאא  
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) مستقيمين أرسم  ) أ )xy و( )ztمستقيم و متوازيين ( )uv واليالتّ  على لهما قاطعا   

  .Bو  A النقطتين في

  .متماثلتين ثمّ بينّ أĔّما متقايستان د زاويتينحدّ ) ب 

  .داخليتين من نفس الجهة ثمّ بينّ أĔّما متكاملتان د زاويتينحدّ ) ج 
إذا قطع مستقيم مستقيمين متوازيين فإنّ كلّ زاويتين

  .متقايستان متماثلتين

(xy)  و(zt) والمستقيم  متوازيان مانمستقي  (uv) 

 إذن B و A النقطتين في التوالي على لهما قاطع

متماثلتان ولدينا tBA و vAy الزاويتان
 =vAy tBA  

  

 
  

  
إذا قطع مستقيم مستقيمين متوازيين فإنّ كلّ زاويتين 

  .فس الجهة متكاملتانداخليتين من ن

(xy)  و(zt) مستقيمان متوازيان  والمستقيم  (uv)

إذن B و A النقطتين في التوالي على لهما قاطع
الجهة نفس من داخليتان tBAو  uAyالزاويتان

 لديناو  + = °uAy tBA 180  

 

  

  
  
  
  

  

2 نشاط



  
202 

  
 

  . متوازيان 'D و D الشكل المقابل حيث المستقيمان تأمّل

   .الضلعين متقايس ABCالمثلث أنّ  بينّ 
 

 
] قاعدتاه EFGH ابن شبه منحرف )أ   ]EH و [ ]FG بحيث  = °EHG  و 150 = °EFG 30  

  .FGH و FEH أحسب )ب 

 ؟EFGH المنحرف شبه طبيعة هي ما )ج
 
 

  متوازيان مستقيمان ∆‘و  ∆الي حيث تأمّل الشكل التّ     
  .ثمّ حدّد أقيسة الزوايا التي đا نقاط استفهام دون استعمال المنقلة    

 

) في الشكل المقابل لدينا )xx' و ( )yy'مستقيمان   

)و )zz' حيث لهما قاطعا   =zAx zBy.  

 أنّ  بينّ  )1 =zBy x'Az'.  

) المستقيمين أنّ  استنتج )2 )xx' و ( )yy' متوازيان.  

 

) في الشكل المقابل لدينا )xx'  و( )yy'مستقيمان   

)و )zz' قاطعا لهما حيث  + = °xAz' zBy 180. 

) المستقيمين بينّ أنّ  )xx'  و( )yy' متوازيان.  
  
  
  

 
 
 
 
 

   لهما قاطعا Δ و مستقيمين ’D و D ليكن

  متوازيان ’Dو D نّ فإ Δ إلى بالنسبة متماثلتان زاويتان إذا تقايستـ 
  
  إذا كانت زاويتان داخليتان من نفس الجهةـ 

   متوازيان ’Dو D فإنّ  متكاملتانΔ إلى بالنسبة 

W 

1 

2 

 3 نشاط

 نشاط

 3 

4
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   .على استقامة واحدة Kو  Jو Cو B كل المقابل حيثتأمّل الشّ  

) بينّ أنّ المستقيمين )AC و ( )IK متوازيان.  
  

  .المقابل الشكل لاحظ

) للمستقيمين  النسبية الوضعية هي ما )xy و ( )zt ؟    

 
 مثلثان CDEوABC كل المقابل حيثتأمّل الشّ 

  .استقامة واحدة على B و C و E الأضلاع و متقايسا

   (CD) و (AB) مينما هي الوضعية النسبية لكلّ من المستقي

  ؟(DE)  و (AC) والمستقيمين
   

  استقامة على F و D و C حيثكل المقابل تأمّل الشّ 

                         واحدة                                               استقامة على F و E و A وكذلك واحدة
  ؟ (ED) و  (AC) للمستقيمين النسبية الوضعية هي ما

    .  (BD)و  (AF) المستقيمين إلى بالنسبة كذلك
  
  

  
  
                                                                                                                                                          

) ثحي المقابل كلالشّ  لاحظ )xx ) و ' )yy متوازيان                                                                      '
  . المستوي من نقطةPو

   المحدود الشريط إلى تنتمي Pحالة في )1

) بالمستقيمين )xx ) و ' )yy '  

 أنّ  بينّ   x 'AP y 'BP APB+ =. 

  ؟ الشريط نفس خارج P النقطة ونتك عندما النتيجة نفس على تتحصّل هل )2
  
  
  

W 

1 W 

1 

2 

3 

4 



  
204 

  
  

  :الأولى الطريقة

) ليكن   )1 )zz    P  المستقيم المار من '

) لـ الموازي و )xx '  

)  المستقيمان لدينا )xx )و ' )zz )متوازيان و ' )AP لهما قاطع   

x الزاويتان إذن 'AP و zPAوبالتالي داخليا متبادلتان   

               x 'AP zPA= )1(  
)  المستقيمان لدينا كذلك )yy )و ' )zz ) و متوازيان ' )BP لهما قاطع   

y الزاويتان إذن 'BP و zPBوبالتالي داخليا متبادلتان  y 'BP zPB= )2(  
  

 إذن نمتجاورتا zPB و zPA الزاويتان  zPA zPB APB+ =   

 أنّ  نستنتج) 2( و) 1( ومن  APB x 'AP y 'BP= +.  

  :  الثانية الطريقة

 إذا داخليّا متبادلتان زاويتان x'AP و PA'B لناّ  x'AP PA'B=  

 °180 تساوي مثلث يازوا مجموع

   





x'AP+y'BP=PA'B+y'BP      إذا

               =180°-BPA'    

               =APB

                           

)خارجة عن الشريط المحدود بالمستقيمين P أدرس الوضعية عندما تكون )2  )xx ) و ' )yy '   

  
  

  
  

AB حيث ABC أرسم مثلثا 5cm=  ،B 30= °  ،C 80= °  

  .قم برسم تقريبي وضع عليه المعطيات السابقة )1 

] هل يمكنك رسم الضلع )2  ]AB و الزاويتين B و C ؟  مباشرة  

  .المثلث هذا لبناء طريقة  اقترح )3 

 
  

  
  
  

א W 

2 W 
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  الرسم التقريبي )1

  لا يمكن بناء هذا المثلث مباشرة وفق المعطيات المقدّمة )2 

] لأنهّ يمكن رسم قطعة المستقيم ]AB و الزاوية B  

  C حتى يمكن رسم الزاوية BCالبعد لكن ليس لدينا

A  ومنه نستنتج أنّ   °180 نعلم أنّ مجموع أقيسة زوايا مثلث تساوي )3 70= °   

AB أذن لدينا  5cm= و A 70= B و ° 30=  ABC وفي هذه الحالة يمكن رسم المثلث °

 
 

  
 

      
  
  

 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

א W 
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 
 

  
 
 

 

داخليا بالنسبة  هما زاويتان متبادلتان uBt و xAv الزاويتان
) إلى المستقيم )uv.  

 
 إلى بالنسبة متماثلتان زاويتان هما uBt و uAy الزاويتان

) المستقيم )uv.  
 

 الجهة نفس من داخليتان زاويتان هما uBt و yAv الزاويتان

) المستقيم إلى بالنسبة )uv   
 

إذا قطع مستقيم مستقيمين متوازيين فإنّ كلّ زاويتين  - 
  .ا متقايستانمتبادلتين داخليّ 

ستقيمان وقاطع لهما يكوّنان زاويتين متبادلتين داخليا م -  
  .متقايستين هما مستقيمان متوازيان 

إذا قطع مستقيم مستقيمين متوازيين فإنّ كلّ زاويتين  -  
  .متماثلتين متقايستان

مستقيمان وقاطع لهما يكوّنان زاويتين متماثلتين   -  
 .متقايستين هما مستقيمان متوازيان 

ع مستقيم مستقيمين متوازيين فإنّ كلّ زاويتين إذا قط -
  .داخليتين من نفس الجهة بالنسبة إلى القاطع متكاملتان

نفس  قاطع لهما يكوّنان زاويتينمستقيمان و  - داخليتين من
  .مستقيمان متوازيان هما الجهة متكاملتان 

  .°180 مجموع أقيسة زوايا مثلث تساوي
 

  .°360 اويمجموع أقيسة رباعي محدّب يس
 

 

 
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 

 
 

) لاحظ الشكل المقابل حيث ) ( )xy // BC و ( ) ( )AH BC⊥

   
  .أذكر زاويتين متتامّتين )أ

  .زاويتين متكاملتين وغير متقايستينأذكر )  ب

 .أذكر زاويتين متبادلتين داخليا )ج
 
 
 

) حيث المقابلالشكل لاحظ )yy ) و ' )zz   متوازيان مستقيمان '

  أنّ  بينّ   xOy x 'Az '=   
 
 
 

 
) حيث المقابلالشكل لاحظ )xy و ( )zt متوازيان   

) و )su و ( )fg أيضا متوازيان.  

 .أكمله ثمّ  كراسك على اليالتّ  الجدول أنقل
  
  
  

  
 

] قاعدتاه PQRS أرسم شبه منحرف) أ  ]PQ و [ ]RS حيثPQ 3cm= وQR 4cm= وP 108= ° 

Q و 130= °.  

 .داخليا المتبادلة المتكاملة و الزوايا باستعمال S و R أحسب )ب 
 
 
 

 نفس الجهة مع زاوية داخلية من لـ زاوية متماثلة ا معزاوية متبادلة داخليّ الزاوية
yBg    
zCi    
fBh    
uCi    

1 

2 

3 
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] حيث المقابلالشكل لاحظ ) [ )Ox // Pz و [ ) [ )Oy // Pt.  

 أنّ  بينّ  xOy zPt=.   
 
 
 
 
 
 
  

   .المقابل الشكل تأمّل

) للمستقيمين ةالنسبيّ ةالوضعيّ  هي ما )AB و ( )DC ؟
 
 
 
  .RSTثامثلّ  أرسم) أ )1

] ابن نصف المستقيم) ب    )Rz الزاوية منصف SRT يقطع الّذي( )ST النقطة في E  

) المستقيم ابن )ج   )xy  ّمن المارT  والموازي لـ ( )RE الّذي يقطع( )RS في F   

 أنّ  بينّ  )أ )2 RTF ERT=  و  SRE RFT=  

 ؟  RFTثما هي طبيعة المثلّ ) ب   
  

ST حيث SVT ثاأرسم مثلّ  4cm=  وSV 6cm= وVT 8cm=.  

] من E النقطة عينّ  )ب )TS إلى تنتمي لا [ ]TS حيثSE 1.5cm=.  

) سم المستقيمأر ) ج )xy  ّمن المار E والموازي لـ ( )VT  ّذي يقطعوال ( )SV النقطة في F.  

 . SEF و SVT  ثينالمثلّ  زوايا قارن  )د
 
  

CAB:ثحي المقابلالشكل لاحظ 130   = ACDو  ° 40= °   

)و  ) ( )AE AB⊥.  

) أنّ المستقيم بيّن )CD المستقيم على عمودي( )AB  

        
 
 
 
 
 
 

8 

6 

7 

4 

5 
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) حيث كراسك على المقابل الشكل أنقل        ) ( )xy // BC  

 zAt و xAz و tAy وBAx أحسب
 
 
 
 
 

 
NP حيث MNP مثلثا أرسم) 1 7cm= و N 70= P و ° 55= °  

]من E و عينّ النقطة  ]MP  حيث PE 3cm=  

) لـ الموازيو  E ابن المستقيم المار من - أ)  2  )NP يقطع الّذي ( )MN في F   

 NPEF المنحرف شبه زاويتي F و E أحسب -ب     
  

)و (xy) لاحظ الشكل المقابل حيث المستقيمان )ztمتوازيان   

tJr و 120=  و ° IJK yIs=  

  .جوابك معلّلاJIy و IKJ و IJK من كلّ  أوجد )1

  ؟  IJK ما هي إذن طبيعة المثلث )2

] ماذا يمثّل )3 )Iy الزاوية إلى بالنسبة SIJ ؟ 
 
 
 

المركز نفس لهما المقابل الشكل في المقدمتان الدائرتانO. 

 ؟OQP و OMN ما هو قيس كلّ من الزاويتين )1

) ما هي الوضعية النسبيّة للمستقيمين) 2 )MN و( )PQ؟  
 
 
 

 U ةالرئيسيّ  تهقمّ  الضلعين متقايس UVW ثامثلّ  أرسم

 B في (UW) يقطع (VW)و الموازي لـ  A من ثم ارسم المستقيم المارّ  [UV]على الضلع  A  نقطةعينّ ) 2

  UAB المثلث في Bو A  قارن  زاويتين - أ) 3

  ؟ UABهي إذن طبيعة المثلث  ما -ب   
 )متقايس الأضلاع UVW أنجز نفس العمل معتبرا المثلث( 
 
 
 
 

11 

13 

12 

9 

10 
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RST  و حادّة زاوية RTS  حيث RST ارسم مثلثا -أ  54=   .[RA] ارتفاعه ارسم ثمّ °

RABبحيث [RT] من B عينّ النقطة - ب   36= °       

 .ل ذلكعلّ  متوازيان؟ (AB)و)   (RSهل أنّ ) 2
  

  ACDو  BAC الزاويتين قيس أحسب ثمّ  المقابل الشكل تأمّل

 . ABCD الرباعي طبيعة استنتج
 
 
 
 
 

  .  (Oz]منصفها ثم 120 °قيسها xOyزاوية  ارسم) 1   

  .OA=OB  حيث  (Oy] علي  B ونقطة(Oz]    على A  نقطة عين) 2   

)  أنّ  بين) 3   )Ox  و (AB) متوازيان. 
  

  .PE=QR أن بين.E في  (PQ)  يقطع الذي POR الزاوية منصف ثم  OPQR الأضلاع متوازي أرسم

 
FGH  يثح  EFGH أرسم متوازي الأضلاع 70= HEG و ° 35= °.  

  ؟ EHG المثلث طبيعة هي ما
 
  

  .(zt)//(xy) تأمّل الشكل المقابل حيث

  أنقل الجدول التالي  
  :  من الاقتراحات التالية  أجب بصواب أو خطأ عن كلّ اقتراحثمّ 

 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

uAB و BAC ومتتامتان متجاورتان   

 CDE vBy=  

 xAu zCu=  
 vBx tDE=  

 vBy و CDE داخليا متبادلتان   

xAu وzCu انمتماثلت  

 vBx وtDE بالرأس متقابلتان   

vBx و CDE متكاملتان  

17 

18 

14 

16 

15 

19 
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  تأمّل الشكل المقابل 
 
 

 
 
 
 
 
 
  

 : التالية الاقتراحات من اقتراحكلّ  أنقل الجدول التالي ثمّ أجب بصواب أو خطأ عن
  

  
  
  
  
  

   .المقابل تأمّل الرسم) ج

  .جوابك علّل؟  المنتصف نفس لهما [FH] و [EG] أنّ  هل
  

  
  
  
  

ENS حيث ENS  مثلثا أرسم -أ  1)               30= ESNو ° 50= °. 

 . I في (BC) يقطع الذي SEN الزاوية منصّف أرسم -ب     

  . (EI) والموازي للمستقيم N من المار  (xy)  المستقيم أرسم -ج     

  .ENyوSNxوSEN:  التالية الزوايا من زاوية كل قيس أحسب )2
  

  
FGH حيث FGH مثلثا  أرسم )1 70= FHGو ° 46=   .GFH أحسب °

  . FGHللمثلث F  من الصادر الارتفاع  [FK]وGFH الزاوية منصف (Fx] ليكن )2

 .KFxأحسب      

  .(Fx) للمستقيم تنتمي I أن بين. FHGو  FGHالزاويتين منصفا تقاطع نقطة I نعتبر )3

  .GIHأحسب     

  .GJHأحسب. Jالنقطة في اطعانيتق H و G نم الصادران الارتفاعان )4
  
 

D وd متوازيان  
 Δ و Δ' متوازيان  

x=48°  

20 

21 

22 



  
212 

   M من المار المستقيم أرسم ثمّ  [AB] من M ونقطة A الرئيسية قمته الضلعين متقايس ABC مثلثا أرسم

  . Nالنقطة في [AC] يقطع الّذي (BC) للمستقيم والموازي

 أنّ  برهن )1 AMN ABC= و  ANM ACB= .المثلث طبيعة استنتجAMN. 

 من المار المستقيم و F النقطة في (BC) يقطع الّذي (AC) للمستقيم والموازي M من المار المستقيم أرسم )2
N  

  .O النقطة في يتقاطعان  (NE) و E.(MF) النقطة في  (BC) يقطع الّذي (AB) والموازي للمستقيم 

  .OEFو CNE وBMF: الضلعين متقايس التّالية المثلثاتمن مثلث كلّ  أنّ  بين )3

  
  

P الزاويتين منصفي (Ly] و (Px] ثم OPL ارسم مثلثا             Lو   

 يقطع O  و المار من (Ly] و المستقيم الموازي لـ D في (PL) يقطع (Px] و الموازي لـ O من المار المستقيم

(PL) في E  

  DE يساوي OPL المثلث محيط أن بينّ 
    

  
  .إلاّ أنّ جزءا من الورقة قد احترق xOy رسمنا زاوية

  .دون إتمام المستقيمين  واذكر طريقة لانجاز ذلك )أعط قيمة تقريبية (ما هو قيس تلك الزاوية
  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  

23 

24 

25 
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א  
     

 

 
1أنقل الشكل المقابل.  

Aابن النقطة )  أ      )بالنسبة إلى  Aمناظرة النقطة  ' )BC؟    
ACو  AB=A'Bبينّ أنّ ) ب     A 'C=.  
بينّ أنّ )  ج     BAC BA 'C=.  
)على استقامة واحدة و  Fو  Eو  Dالنقاط : ا في الشكل المقابل لدين  .2  ) ( )EG // FC           
)و  ) ( )FG // DC.  

بينّ أنّ  ) أ   FEG DFC= و EFG FDC=    
بينّ أنّ ) ب   EGF FCD=  

 
    

 .6cmو  4cmو  3cmأرسم على ورق شفاف مثلثا أبعاده 
  ABC كلّ من المثلثينتحقّق بواسطة الورق الشفاف من تطابق المثلث الذي رسمته مع   )1
  .اليينالتّ  EFG و      

  
  
  
  
  
  
  
  

  
  

  
  
  

W  

1 

1  نشاط

W

א
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ثمّ  Fو  Bثمّ  Eو Aقارن الزوايا .FGو  BCثمّ   EGو  ACثمّ  EFو  ABقارن الأضلاع  )2
C  وG.  
 ؟متطابقان  ABCو  MNPهل أنّ المثلثين  )3
  
  

  
  

 
فنقول أن كلاّ منهما هي نظيرة الاخرى كما  E على القمة A تنطبق القمة EFGو ABCفي المثلثين

 فنقول أيضا أن كلاّ منهما هو نظير الاخر وتنطبق الزاوية [EF]على الضلع  [AB] الضلع ينطبق
BACعلى الزاوية FEGفنقول كذلك أن كلاّ منهما هي نظيرة للأخرى.                                          
    

 
 

 
 
 
 
 
 

  .خارجه عنه O نقطة  و ABC أرسم مثلثا )1
  . Oبالنسبة إلى  Cو  Bو  Aالنقاط  مناظرات ’Cو ’Bو ’A ابن النقاط )2
  .متقايسة مثنى مثنى ’A’B’Cو  ABC ثينأثبت أن أضلاع المثلّ  )3
 .متقايسة مثنى مثنى ’A’B’Cو ABC أثبت أن زوايا المثلثين )4
 متطابقان ’A’B’Cو ABCتحقّق بواسطة الورق الشفاف أنّ المثلّثين  )5

 

 .مثلثان متقايسان هما مثلثان متطابقان

 

مثنى و زواياهما  عهما متقايسة مثنىإذا تقايس مثلثان فإنّ أضلا
 متقايسة مثنى مثنى

 .أنقل الرسم المقابل على كراسك 
   Lمناظرات  ’Nو  ’Mو  ’Lابن النقاط) أ     

  .∆التوالي بالنسبة إلى المستقيم على Nو  Mو 
تحقّق بواسطة الورق الشفاف أنّ المثلّثين ) ب

LMN  وL’M’N’ متقايسان.  

2 

 W 

1 
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   .Oمركزه و   ABCD أرسم متوازي أضلاع) أ               

  .متقايسان CODو  AOB تحقق أنّ المثلثين ) ب
  .متقايسان CDAو  ABC تحقّق أنّ المثلثين ) ج

  
  

אאא 

Mو  MN=3cmحيث   MNPأرسم على ورق شفاف مثلثا  ) 1 25= Nو  ° 70= ° 
 تحقق أنّ المثلث الّذي رسمته ينطبق على المثلث الّذي رسمه أحد زملائك )2  
 
 EFGيمثّل الرسم المقابل مثلثا  )3 
و  BC=FGحيث  ABCأرسم مثلثا  ) أ       B F=  و C=G  

  .متقايسان  EFGو ABCتحقق أنَ المثلثين ) ب
  ماذا تستنتج ؟ )4 

        
  

  
  

  .هما مثنى مثنى فإنّ المثلثين متقايسينإذا تقايست زوايا مثلثين مثنى مثنى و كذلك أضلاع
  .مثلثين EFGو   ABCليكن 

إذا كان  A=E  و B=F  و C=G  وAB=EF  وAC=EG  وBC=FG ثلثين فإنّ المABC 
  .متقايسان  EFGو

يتقايس مثلثان إذا قايس : الحالة الأولى
ضلع والزاويتان المجاورتان له في أحدهما 
  ضلعا والزاويتين المجاورتين له في الثاني

 

1  نشاط

3 
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]من منصفها  Aو  نقطة  40°قيسها  xOyأرسم  زاوية ) أ )Oz.  
]ابن على )ب )Ox  نقطةB  و ابن على[ )Oy  النقطةC  حيث = = °OAC OAB 60 .  
  متقايسان OACوOABثين بينّ أنّ المثل) ج
 .OC=OBاستنتج أنّ ) د

 
AB=مستقيمان متوازيان و  ∆'و ∆لاحظ الرسم المقابل حيث CD. I  نقطة تقاطع المستقيمين

( )AD  و( )CB.  
  .متقايسان CDIو  ABIبينّ أنّ المثلثين ) أ

]منتصف كلّ من  Iاستنتج أنّ النقطة ) ب ]AD  و[ ]BC  
      
تقاطع منصفي الزاويتين نقطة  Iلتكن . Aمتقايس الضلعين قمته الرئيسية  ABCأرسم مثلثا ) أ

ABC  وACB.  
  .BI=CIبينّ أنّ ) ب
  
 
 

 
  

   O مركزه ABCDيمثّل الشكل المقابل متوازي الأضلاع 
   E في )AB(ويقطع كلاّ من O مستقيما يمرّ من d و

    . Hفي   )AD(و  G في )BC(و  F في )CD(و 
  .]EF[ هي منتصف O استنتج أنّ .ODFوOBE المثلثينقارن  )1
  .]GH[ هي منتصف O بينّ أنّ ) 2
 
 
 
 

W 

1 

2 

3 

W 
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א W 
 لنا  OFDو OBE في المثلثين )1 =EOB DOF  )زاويتان متقابلتان بالرأس( 

 =OBE ODF  )زاويتان متبادلتان داخليا(    
OB=OD     )O منتصف ]DB[ (  

  .OE=OFمتقايسان حسب الحالة الاولى لتقايس المثلثات و بالتالي فإنّ   ODFو OEBثلثان إذن الم
  .]EF[ هي منتصف Oعلى استقامة واحدة فإنّ النقطة  Fو Eو Oو بما أنّ  
 لنا ODH و OBG في المثلثين )2 =OBG ODH  ) و ) متبادلتان داخليا  =BOG DOH )ويتان زا

متقايسان حسب الحالة الأولى لتقايس  ODH و OBG إذن المثلثان .OB=ODو  )متقابلتان بالرأس
  .OG=OH اليو بالتّ  المثلثات

  .]HG[هي منتصف  Oعلى استقامة واحدة فإنّ النقطة  Hو Gو Oوبما أنّ النقاط 

אאאW
 

 

   AB=4cmث حي ABCأرسم على ورق شفاف مثلثا 
BACو AC=3cmو  40= °   ثمّ تحقق أنّ المثلث الّذي رسمته   

  .ينطبق على المثلث الّذي رسمه أحد زملائك
  EFGيمثّل الرسم المقابل مثلثا  -2
و  MP=EGو  MN=EFحيث  MNPأرسم مثلثا  )أ M=E. 

   .متقايسان MNPو  EFGتحقق أنّ المثلثين )ب
      ماذا تستنتج ؟) ج

 
 
 
 
 

  

يتقايس مثلثان إذا  : الحالة الثانية
قايس ضلعان والزاوية المحصورة بينهما 
في أحدهما ضلعين والزاوية المحصورة 

    .بينهما في الثاني

1  نشاط
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أرسم مثلثا ) أABC  متقايس الضلعين قمته الرئيسيةA. 
  .      AM=ANبحيث  Nنقطة  ]AC[و على  Mنقطة  ]AB[عينّ على  )ب  
 CM=BNاستنتج أنّ .AMCو  ANBقارن المثلثين )  ج  

   
  متوازي الأضلاع ABCDلاحظ الشكل المقابل حيث    
 . BM=DNو  
 .AN=CMبينّ أنّ  
 

     
]ثمّ عينّ على  xOyأرسم زاوية حادّة ) أ    )Ox  نقطتينA  وB   
]وعلى     )Oy  نقطتينC  وD  بحيثOA OC=  وOB OD=  
  .متقايسان OCBو  OADبينّ أنّ المثلثين ) ب  
  AD=BCاستنتج أنّ ) ج  

 
אאא W 

 
  ABCثا أرسم على ورق شفاف مثل) أ )1

 . BC=6cmو  AC=5cmو  AB=3cmحيث 
  .رسمه أحد زملائك الّذيتحقّق أن المثلث الّذي رسمته ينطبق على المثلث )ب
  IJKيمثّل الرسم المقابل مثلثا  )2
   . NP=JK و MP=IKو  MN=IJحيث  MNPأرسم مثلثا ) أ

  .متقايسان MNPو  IJKتحقق أنّ المثلثين ) ب
  ماذا تستنتج ؟) ج
 

2 

W 

3 

1  نشاط

1 
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يتقايس مثلثان اذا قايست  : الثالثةالحالة 
الأضلاع الثلاثة في احدهما الاضلاع 

  الثلاثة في الثاني مثنى مثنى

 
 

يقطع المستقيم  ]DB[و الموازي للقطر  Cالمستقيم المار من . ABCDأرسم متوازي الأضلاع  )أ 
( )AD  في النقطةE. 

  . DBCEطبيعة الرباعي  ما هي) ب 
 .ABD و   DCEاستنتج تقايس  المثلثين  ) ج
 
تأمّل الشكل المقابل.  
  .متقايسان AIJ و BIJبينّ أنّ المثلثين ) ب 
AIBاستنتج منصف الزاوية ) ج     

 . AJBومنصف الزاوية 
                       لاحظ الشكل المقابل   
ضلعان وزاوية مقايسة لضلعين AOCيوجد في المثلث ) أ  

  .حدد هذه العناصر.BOCوزاوية في المثلث    
 بماذا تفسر جوابك) ب 

 
    الحالة الأولى 

   Aقائم الزاوية في ABCيمثّل الشكل المقابل مثلثا 
ث بحي Mقائما في  MNPابن مثلثا ) أ N B=  

  . NP=BCو   
بينّ أنّ )  ب P C=.  
 .متقايسان  MNPو  ABCاستنتج أنّ المثلثين ) ج

W 

1 

2 

1  نشاط

3 
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  .Aمتقايس الضلعين قمته الرئيسية  ABCأرسم مثلثا )  أ
  .]’CC[و  ]’BB[أرسم الارتفاعين ) ب
 .’BB’=CCد مثلثين متقايسين ثمّ استنتج  أنّ تأمّل الرسم وحد) ج 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

الحالة الثانية  

  .Aقائم الزاوية في ABCثا يمثّل الشكل المقابل مثلّ 
 

]و عين على  xEyأرسم زاوية قائمة ) أ )Ex نقطةF  بحيثEF=AB.  
]الذي يقطع  BCوشعاعه  Fأرسم قوسا دائريا مركزه ) ب )Ey  في نقطةG.  
 .متقايسان EFGو  ABCواستنتج أنّ المثلثين  EG=ACمن أنّ ) بواسطة البركار( تحقق ) ج
 

قايس مثلثان قائمان إذا يت:الحالة الثانية 
قايس الوتر وضلع قائم في أحدهما الوتر 

  .وضلعا قائما في الثاني
E

F

G

A

B

C

 

مثلثان قائمان إذا قايس الوتر  يتقايس:  الحالة الأولى
  .زاوية حادة في أحدهما الوتر وزاوية حادة في الثانيو 

 

W 

1 

 نشاط 2
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]نقطة من  Bلتكن  . xAyأرسم زاوية قائمة ) أ   )Ax وC  من[ )Ayبحيث  AB=AC.  
]و العمودي على  Bمن  المارّ  Dأرسم المستقيم )  ب )Ax.  
]والعمودي على  Cمن  المارّ  '∆أرسم المستقيم )  ج   )Ay.  
  ايسينتأمّل الرسم و حدد مثلثين متق. Mيتقاطعان في نقطة '∆ و  Dالمستقيمان  )  د  
]استنتج أنّ  نصف المستقيم ) ه   )AM  هو منصف الزاويةxAy.  
  .CAMما هو قيس الزاوية ) و  
  

  .غير متقابلين قطرياّو  )C(ينتميان إلى  Bو Aثمّ عينّ نقطتين   Oمركزها  )C(أرسم  دائرة )1  
  .Tالّذين يتقاطعان في Bو  Aفي)C(بن المماسّين لـ ا) ب

 .TA=TBبينّ أنّ ) أ) 2  
 .]AB[هو الموسط العمودي للقطعة )OT(استنتج انّ ) ب

]بينّ أنّ ) 3 )TO هو منصّف الزاّويةATB. 
 

   
  

  المسقطين Kو  Hو النقطتين  ABCDأرسم متوازي الأضلاع 
  )AB(و  )DC(على  Cو  Aلـ  العموديين على التوالي 
DH بينّ أنّ   BK=  
  
אW 

KوHفيلاتواليعلىقائمانCBKوAHDالمثلثان 

  متوازيان ) DC( و(AB)  .وبالتالي وترا المثلثان متقايسانمتوازي الأضلاع  ABCDلأنّ  AD=BCلنا
   .CKبعد بينهما وكذلك هو ال AHو 

متقايسانوتراهماCKBوAHDإذا المثلثان القائمانAH=CKإذا  

   DH=BKاليو بالتّ متقايسانمثلثانهماإذامتقايسانقائمانضلعانلهماو
  

2 

W 

3 
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אאא
 

 
BC[.[منتصف  Hو النقطة  Aمثلث متقايس الضلعين قمّته الرئّسيّة   ABCفي الرسم المقابل  

   ]BC[هو الموسّط العمودي لقطعة المستقيم  )AH(بينّ أنّ  ) 1
 ACHو  ABHقارن المثلثين ) 2
]) أ :استنتج أنّ   )3 )AH منصّف الزاّويةBAC.  

) ب                  B C=.  
  
  
  

. في مثلّث متقايس الضلعين متقايستانزاويتا القاعدة 

  
  

W  في مثلّث متقايس الضلعينABC )قمّته الرئّيسيّةA(  
  .Aينطبق على الارتفاع الصادر من  Aالموسّط الصادر من *
  .Aسّط الصادر من كذلك المو   BACتحمل منصّف الزاّوية  ]BC[الموسّط العمودي للقاعدة *

    
  
  
الّذي يقطع ORI ثمّ أرسم  منصّف الزاّوية  Rمتقايس الضلعين قمته الرئيسية  ROIمثلثا  أرسم )1
]OI[  فيM.  
  .متقايس الضلعين OQIبينّ أنّ المثلث . MوRمغايرة لـ ]RM[من  Qأرسم نقطة ) 2
]بينّ  أنّ ) 3 )QMمنصف الزاويةOQI. 

  
  
  

 نشاط 1

W 

אאאאאא

1
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بحيث  ABCأرسم مثلّثا ABC=ACB   
  .Iفي النقطة ]BC[الّذي يقطع BACأرسم منصّف الزاّوية 

AIBأثبت أنّ ) 1 AIC=.  
متقايس الضلعين قمّته  ABCنّ المثلّث واستنتج أ AICو  AIBأثبت تقايس المثلثين ) 2

  .Aالرئّيسيّة 

  إذا تقايست زاويتان في مثلّث فإنّ 
  .هذا المثلّث متقايس الضلعين

A

B C 
  

  
  A مثلث متقايس الضلعين قمته الرئيسية ABCفي الشكل المقابل 

   )EF) // (BC(و   )AC) // (OE(و  )AB) //(OF(و  
  .ضلعينمتقايس ال AMN بين أنّ المثلث)  1
 .CNFو BME قارن المثلثين) 2
    .متقايس الضلعين  OEF استنتج أنّ المثلث) 3

  
  .Aمتقايس الضلعين قمته الرئيسية  AIRأرسم مثلثا ) أ) 1

  .متقايسان RR’Iو II’Rثمّ بينّ أنّ المثلثين  ]’RR[و ]’II[أرسم الموسطين ) ب    
  ؟ماذا تستنتج بالنسبة لبقية عناصر المثلثين)  ج    

  .متقايس الضلعين MIRبينّ أنّ المثلث. ]’RR[و ]’II[نقطة تقاطع   Mلتكن)  2
]برهن على أنّ ) 3 )MA هو منصف الزاويةI 'MR '.  
  .E في )’RR( و F في )’II( يقطع )IR(ـ الموازي ل و Aالمستقيم المارّ من ) 4

  .IE=RFو  ME=MFبينّ أنّ  
  
  
  
  

 نشاط 2

W 

1 

2 
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אאא 
  

  .60°متقايس الضلعين قيس إحدى زواياه  ABCمثلّثا  أرسم
  .60°متقايس الأضلاع وأنّ قيس كلّ زاوية من زواياه ABCبينّ أنّ المثلث 

  
  

 
  

  .60°بينّ أنّ قيس كلّ زاوية من زواياه. عمتقايس الأضلا ABCمثلّثا  أرسم

زوايا مثلّث متقايس الأضلاع متقايسة وقيس كلّ 
 .60°منها

 
  

  
  
  

Bحيث  Aقائم الزاّوية في  ABCأرسم مثلّثا ) أ 60=   . AB=3cmو   °
  .Aبالنسبة إلى  Bمناظرة النقطة  D ةنعتبر النقط) ب

  .متقايس الأضلاع واستنتج طول أحد أضلاعه BCDأنّ المثلّث بينّ 
  

 
אאאאJאאא 

]وابن منصفها  xOyأرسم زاّوية )أ )1 )Oz  
]من  Mعينّ نقطة ) ب   )Oz فة للنقطة مخالO.  
   (Ox)على التوالي على المستقيمين  Mالمسقطين العموديين للنقطة   Kو  Hابن النقطتين ) ج 

 (Oy)و 
 OMKو  OMHقارن المثلثين  )أ )2

  .MK=MHأستنتج  أنّ ) ب    
  

 60°مثلّث متقايس الأضلاع هو مثلّث متقايس الضلعين قيس إحدى زواياه 

W 

 نشاط 1

 نشاط 2

 نشاط 1

2



  
226 

  
  
 
 

  . تأمّل الشكل المقابل
  . AMCو  AMBقارن المثلثين )  أ           

]استنتج أن) ب            )AM  منصف الزاويةxAy.  
  
  

 
 
  

]والمنصّفين ABCأرسم مثلّثا  )Axو[ )By  اللذان يتقاطعان في نقطةO .  
و  )AC(و  )AB(على التّوالي على المستقيمات  Oالمساقط العموديةّ للنقطة  Pو  Nو  Mنعتبر 

)BC(.  
  .Cتنتمي لمنصّف الزاّوية  Oو استنتج أنّ OM=ON=OP أثبت أنّ ) أ

  ؟ ABCما هي وضعيتها بالنسبة إلى المثلّث .OMو شعاعها  Oالّتي مركزها  Γلدّائرة أرسم ا) ب
  
  

مثلّث في نقطة مشتركة  زاويايتقاطع منصّفات 
  .هي مركز الدّائرة المحاطة بالمثلّث

 
 
  

 .تبعد كلّ نقطة من منصّف زاوية نفس البعد عن ضلعي تلك الزاّوية

  .إذا كانت نقطة متساوية البعد عن ضلعي زاوية فهي تنتمي إلى منصّف تلك الزاّوية

 نشاط 2

 نشاط 3
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بحيث  )Oy[ من Bونقطة  Oمخالفة للنقطة  )Ox[من  Aوعينّ نقطة  xOyأرسم زاوية غير منبسطة

OA=OB.  المستقيمان العموديان على)Ox(  و)Oy(  على التّوالي فيA  وB  يتقاطعان في نقطةM.

  

  xOyهو منصّف للزاّوية  )OM[أثبت أنّ ) أ
 .استخرج من هذا الرسم طريقة لبناء منصّف زاوية) ب

  

  
  
  
  
  
  

  

 
 
  W 
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 

مثلثان متقايسان هما مثلثان أضلاعهما 
متقايسة مثنى مثنى وزواياهما متقايسة مثنى 

 .مثنى
A

B

C

E

F

G

  
يتقايس مثلثان إذا قايس : الحالة الأولى

ضلع والزاويتان المجاورتان له في أحدهما 
  .المجاورتين له في الثاني ضلعا والزاويتين

A

B

C

E

F

G

 
يتقايس مثلثان اذا قايس   :الحالة الثانية

ضلعان والزاوية المحصورة بينهما في 
احدهما ضلعين والزاوية المحصورة بينهما 

M  .في الثاني

N

P

E

F

G

 
يتقايس مثلثان إذا :الحالة الثالثة

قايست الأضلاع الثلاثة في أحدهما 
  الاضلاع الثلاثة في الثاني مثنى مثنى

M

N

P

I

J

K

 
 

אא 

يتقايس مثلثان قائمان إذا :  الحالة الأولى
ة في أحدهما الوتر قايس الوتر وزاوية حادّ 

  .زاوية حادّة في الثانيو 
E

F

G

A

B

C

 

يتقايس مثلثان قائمان إذا  : الحالة الثانية
قايس الوتر وضلع قائم في أحدهما الوتر 

  .وضلعا قائما في الثاني
E

F

G

A

B

C

 

 
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א 

زاويتا القاعدة في مثلّث متقايس الضلعين 
  .متقايستان

  

A

B C

زاويتان في مثلّث فإنّ ھذا المثلّث إذا تقايست 
  متقايس الضلعين

  

A

B C
البعد  تبعد كلّ نقطة من منصّف زاوية نفس

 .عن ضلعي تلك الزّاوية
إذا كانت نقطة متساوية البعد عن ضلعي 
  .زاوية فهي تنتمي إلى منصّف تلك الزّاوية

A

x

y

M

H

K

تقاطع منصّفات زوايا مثلّث في نقطة مشتركة ھي ت
  .اطة بالمثلثّمركز الدّائرة المح
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  
  
B بحيث MNPو ABC متقايسين مثلثين ابن 75= M و° 30=   .AB=3cm و°
  
ABCحيث  Aقائم الزاوية في   ABCأرسم مثلثا ) أ 30=  Cفي   )BC(المستقيم العمودي على .°

  .Dفي النقطة  )AB(يقطع 
  .ضلعا وزاويتين متقايستين مثنى مثنى DBCو  ABCحدّد في المثلثين ) ب 
  ؟ ماذا تستنتج) ج 
  

  .تأمّل الشكل المقابل
  .متقايسان ABCو  ADCبينّ أنّ المثلثين ) أ 
  متعامدان) DB(و ) AC(استنتج أنّ  )ب 
 

]ومنصّفها xAy   أرسم زاوية )Az. I نقطة من [ )Az  مخالفة للنقطةA. ّأرسم المستقيم الماّر  
.                                    Cو Bعلى التّوالي في  )Ay(و  )Ax(الّذي يقطع ) Az(و العمودي على Iمن  
بينّ أنّ    B C=.  
 

  .قطرين لها ]CD[و  ]AB[و  Oمركزها  )C(أرسم دائرة 
  .متقايسان OBCو  OADبينّ أنّ المثلثين ) 1
  متقايسان ADB و ABC استنتج أنّ المثلثين ) 2
 

 متوازي الأضلاع ABCDلاحظ الرسم المقابل حيث 
 منتصفي على التوالي Jو  Iين والنقطت

   ]AB[و  ]AD[القطعتين 
  .متقايسان JAIو  FDIبينّ أنّ المثلثين  )1 
  .FI=IJ=JEاستنتج أنّ  )2 
  

1 

2 

3 

4 

5 

6 
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ت
لّثا
مث
 ال
س
قاي
ت

  

  
 .]AB[منتصف  Iوالنقطة    ABCأرسم مثلثا ) أ)1

ي لـ و المواز  Iو المستقيم المار من  Jفي النقطة  ) AC(يقطع  )BC(و الموازي لـ  Iالمستقيم المار من 
)AC(  يقطع)BC (  في النقطةK 

  .متقايسان BIKو  AIJبينّ أنّ المثلثين ) ب

  ؟IJCK ما هي طبيعة الرباعي ) 2

  . BC=2IJاستنتج أنّ ) 3

1 دائرة أرسم ) أ C  مركزهاO و  A   وB  نقطتين من الدائرة C .  
  . M في C  يقطعالذي  AOBإبن منصف الزاوية  )ب 

   OBM و OAM قارن المثلثين) 2
]  و أنّ  MB=MA استنتج أنّ ) 3 )MOهو منصّف الزاوية AMB 
  

  تأمّل الرسم المقابل 
1قارن المثلّثين) أABCEFB 

  مثلّث قائم و متقايس الضلعين BFCاستنتج أنّ ) ب
2أ(احسبمساحةشبهحرفالمنAEFCبطريقتين 

2استنتج أنّ ) ب 2 2a +b =c 

2أي أنّ  2 2AB +AC =BC 
 
 تأمّل الرسم المقابل حيث المثلثEFG متقايس الأضلاع.  
   ]EF[و  ]EG[و  ]FG[تنتمي على التوالي إلى  Pو  Nو  Mوالنقاط  
   FM=GN=EPحيث  

  متقايسة مثنى مثنى NEPو  GNMو  FMPبينّ أنّ المثلثات 
   MNPاستنتج طبيعة المثلث  

7 

8 

9 

10 



  
232 

  أنقل الشكل المقابل على كراسك )   1
و AD=BC رباعي و ABCDحيث  =ADC BCD  

 .BCDو   ADCقارن المثلثين) أ) 2
 AC= BD  استنتج أنّ ) ب
 . E يتقاطعان في (BC) و )AD(المستقيمان) 3
 ؟ EAB   ثلثما هي طبيعة الم) أ

 
  . مربعّان BCFGو  ABDEتأمّل الرسم حيث 

  AG=DCبينّ أنّ  
 
  

  

   Oدائرتان لهما نفس المركز )’C(و  )C(تأمّل الشكل المقابل حيث 
  متقايسان AKOو  HIOبينّ أنّ المثلثين  .1
  ؟ )’C(بالنسبة إلى الدائرة  )AK(ماذا يمثّل المستقيم  .2
 
 
 
 
 

 .Oمربعّ مركزه  ABCDتأمّل الرسم المقابل حيث 
بينّ أنّ ) أ .1 BCM ABP=.  

  .متقايسان ABPو  MCBاستنتج أنّ المثلثين ) ب

  .متقايسان OPAو  OMBبينّ أنّ المثلثين ) أ. 2

  قائم ومتقايس الضلعين POMاستنتج أنّ المثلث ) ب

11 

12 

13 

14 
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ت
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س
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المار و  )EF( ستقيم العمودي علىالم. ]EF[منتصف I و النقطة E قائم الزاوية في EFGأرسم مثلثا   
  . H في )IG( يقطع F من
 .FIH و EIG قارن المثلثين) 2
  .IH=IG  استنتج أنّ ) 3
 .EIHو  FIG قارن المثلثين) أ )4
    EH=FGاستنتج أنّ ) ب
 

  .  متقايسان MNPو  EFGلاحظ الشكل المقابل حيث المثلثان 
 .zو  yو   xجد الأعداد  
 
 
 
 
 
 

   AB=AC حيث المقابللاحظ الرسم 
   ACK و ABH قارن المثلثين)1
  BK=CH و BH=CK استنتج أنّ  )2
 
 

  
 
1أرسم مثلثا  MNP متقايس الضلعين قمته الرئيسية M و منصف الزاويةMNP  الذي يقطع 
)MP( في A الزاوية ومنصفMPN  الذي يقطع )MN( في B.  
  MA=MB واستنتج أنّ   NPBو NPA قارن المثلثين) 2
  MIB  وMIA قارن المثلثين. Iيتقاطعان في  )PB( و )NA( المستقيمان) 3
]استنتج أنّ ) 4 )IMهو منصف الزاويةAIB. 
 
 
 

15 

16 

17 

18 
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 أرسم متوازي الأضلاعABCD  مركزهO.  
 . )AC(على  Bالمسقط العمودي لـ  Fوالنقطة  )AC(على  Dقط العمودي لـ المس Eلتكن النقطة 

 .متقايسان CBFو  ADEبينّ أنّ المثلثين ) 1
 ]EF[منتصف Oاستنتج أنّ النقطة ) 2
 
                                                     BD=ACو  Dموازي لـ  )AC(لاحظ الشكل المقابل حيث ) 1
و  = °BAC 90 
  .AD=BCبينّ أنّ ) 2
  .]AB[منتصف  Iلتكن ) 3
  . BDIو ACIقارن المثلثين ) أ 
  .]CD[هي منتصف  Iاستنتج أنّ ) ب 
 

   )DM(مربعّ و المستقيم  ABCDتأمّل الرسم المقابل حيث 
 .]AB[التي قطرها  )C(مماس للدائرة 

R  هي نقطة تقاطع المستقيمين)OM(  و)BC( 
  متقايسان OMDو  OADبينّ أنّ المثلثين ) أ)1

 DM=DCاستنتج أنّ ) ب    
  .متقايس الضلعين CMRبينّ أنّ  المثلث ) 2
 
  .LM=LNو  LO=LTمثلث و  LOTلاحظ الرسم المقابل حيث ) 1
استنتج أنّ . LTMو LONقارن المثلثين ) 2 =LMT LNO  
 . )TM(و ) ON(هي نقطة تقاطع المستقيمين Iالنقطة  ) 3
و MO=TNبينّ أنّ  )أ =IMO INT. 

 .IM=INاستنتج أنّ .  ITNو IOMقارن المثلثين  )ب
]استنتج أنّ  )ج )IL منصف الزاويةMIN. 
 
 
 

19 

20 

21 

22 
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قابل حيث لاحظ الشكل الم M منتصف]LI[  و[ )Axمنصف الزاويةLAI.  
]و العمودي على  Mمن  المستقيم المارّ  )Ax يقطع )AL ( فيE   

  .Jفي )Ax(و  Fفي  )AI(و 
  متقايس الضلعين  AEFبينّ أن المثلّث) أ)  1  

  .]EF[لـ  هو الموسّط العمودي )Ax(أنّ استنتج ) ب    
 )AI(والموازي ل Lالمستقيم المار من) 2  

  .Nفي )EF(يقطع 
   .Lمتقايس الضلعين قمّته الرئّيسيّة LENبينّ أنّ ) أ     
 .LE=IFثم استنتج أنّ  MIFو LNMقارن المثلّثين ) ب    

 
 ]AH[ثمّ أرسم  Aمّته الرّئيسيّة قائم الزاوية و متقايس الضلعين ق ABCأرسم  مثلّثا ) أ) 1

  .Aارتفاعه المنحدر من 
  .)BC(و لا يوازي  Aيمرّ من  )XY(مستقيما  ABCأرسم خارج المثلّث )  ب   
 Cوالمستقيم المارّ من Mفي  )XY(يقطع  )XY(و العمودي على  Bالمستقيم المارّ من )  2
  .Nفي   )XY(يقطع  )XY(العمودي على و 

  .HA=HB=HCبينّ أنّ ) أ    
 .AMBو ACNقارن المثلّثين ) ب    
 .MN=BM+CNاستنتج أنّ ) ج   
 ماذا تستنتج بالنسبة إلى بقيّة العناصر النّظيرة؟.ANHو BMHقارن المثلّثين ) أ) 3

 .قائم الزاوية ومتقايس الضلعين  MHNأنّ المثلّث  بينّ ) ب    
  

  .xOyقائمة ةأرسم  زاوي) أ
]عينّ على) ب )Ox  نقطتينA  وB   وعلى[ )OyنقطتينC  وD  بحيثOA=OC  وOB=OD.  
 .BC=ADبينّ أنّ ) ج
 .Mيتقاطعان في  )AD(و  )BC(المستقيمان ) 2
 .DMCو BMAقارن المثلّثين   ) أ

 MA=MCاستنتج أنّ   ) ب
]استنتج أنّ ) 3 )OM   منصف الزاويةAOC.

23 

24 

25 
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الأ
ت 
عيا
ربا

لاع
ض

  

  א 
 

 
 

  :حيث  LCVRضلاع الأابن متوازي 
LC=5cm  وLR=3cm و 130CLR = ° 

 
 ]EH[غير قائم و  EFGأرسم مثلثا ) أ

 .Eالصادر من  الارتفاع
 والموازي Gالمار من  ∆ابن المستقيم ) ب
  .   Aفي  )EH(يقطع  ∆. )EF(لـ 
  .Bفي  ∆يقطع  )FG(العمودي على  و Fالمار من  ∆'يم ابن المستق)  ج
 ؟ EFBAما هي طبيعة الرباعي ) د
  
 :في الخانة المناسبة) ×(أنقل الجدول التالي على كراسك ثمّ ضع  

 
 
 
  

 
 
 
 

 القطران متعامدان القطران متقايسان القطران يتقاطعان في المنتصف  

        في المربعّ 

        في المستطيل 

        في المعينّ 

       متوازي الأضلاعفي

W  

  متوازي الأضلاع هو رباعي يتوازى فيه كلّ ضلعين متقابلين 1

  

2 

3 

في متوازي الأضلاع 
  نالقطرا

 يتقاطعان في منتصفهما

 Iوعينّ النقطة  ABCDضلاع الأارسم متوازي ) أ 4
  .]AC[منتصف قطعة المستقيم 

  ؟ Iبالنسبة إلى  Aما هي مناظرة النقطة ) ب
 .)AB(ستنتج مناظر المستقيما
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 )BC(استنتج مناظر المستقيم   ؟ Iبالنسبة إلى  Cما هي مناظرة النقطة ) ج
  . Iبالنسبة إلى  Bاستنتج مناظرة النقطة ) د
 AD=BCو  AB=CDبينّ أنّ ) ه
 ؟ ABCDهي مركز تناظر متوازي الأضلاع  Iبينّ أنّ النقطة ) و
  
 ضلاع  الأمتوازي  ABCD تأمل الرسم أسفله  حيث) 1
  .CDBو  ABDقارن المثلثين ) أ    

  ؟ ABCDماذا يمكن أن تستنتج بالنسبة لأضلاع ) ب    
  متكاملتان Cو  D متكاملتان وD و Aبينّ أنّ الزاويتين ) أ)  2
  .D و B ثمّ قارن Cو Aقارن  ) ب

  
 

 
 
    

  .في المستوي معين )O,I,J(تأمل الرسم المقابل حيث 
  . Dو   Cو   Bو   Aحدّد احداثيات النقاط   ) أ

 . الأضلاعمتوازي   ABCDباعي بينّ أنّ الر    ) ب
 

  
 

  .cm²35ومساحته  5cmابن مستطيلا طول أحد أضلاعه ) أ 
  .28cm  ومحيطه 8,5cm ابن مستطيلا طول أحد أضلاعه ) ب
 
 
 
 
 

5 

في متوازي الأضلاع كلّ ضلعين 
 متقابلين متقايسان

 في متوازي الأضلاع
  .كلّ زاويتين متتاليّتين متكاملتان   •
متقابلتين  نكلّ زاويتي •

  .متقايستان

6 

7 
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الأ
ت 
عيا
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لاع
ض

  

بالنّسبة إلى  ABCDمناظر  ECBF و ]BC[منتصف  Iشبه منحرف و  ABCDفي الرّسم أسفله    
  . Iالنّقطة 

  . Fو  Bو   Aعلى استقامة واحدة وكذلك النّقاط   Eو   Cو   Dبينّ أنّ النّقاط ) أ 
  .hو  bو  aمتوازي الأضلاع ثمّ احسب مساحته بدلالة  AFEDبينّ أنّ الرباعي ) ب 
  .hو  bو  aبدلالة  ABCDاستنتج مساحة شبه المنحرف ) ج 

 
 
 

 
 

 
  

يمثّل الرّسم المقابل تصميما لقطعة أرض 
ق حافتاها مستطيلة الشّكل تشقّها طري

1وفق السّلم أنجز الرسم متوازيتان
1000

.  
  .احسب الأبعاد الحقيقية لقطعة الأرض )1
2  طولهااحسب مساحة الطريق ثمّ استنتج. 

  
  
  

אא

  

    

 
               
            

 مركز كلّ من Oتأمّل الرسم المقابل  حيث 
  .ζ'و   ζالدائرتين   

.علّل جوابك ؟ ABCDما هي طبيعة الرباعي 
  

  

8 

9 

   W 

 نشاط 1
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   ABCDيمثّل الرسم المقابل رباعي محدّب 
 .AD=BCو  AB=CDحيث 

  .متقايسان CDBو  ABDبينّ أنّ المثلثين ) أ 
      .DBC و ADBثمّ  BDC و ABDقارن ) ب
 ؟ ABCDما هي طبيعة الرباعي ) ج 

 
 
 
 

  
 
  

  
 
 
  

 .AB=CDو  )AB)//(CD(لاحظ الرسم المقابل حيث 
؟ ABCDما هي طبيعة الربّاعي  

 
       

 
 
 

رباعي محدّب يتقايس فيه كلّ ضلعين متقابلين
  .ضلاعالأهو متوازي 

W 

  هو متوازي أضلاع في منتصفهما رباعي محدّب قطراه يتقاطعان

.  

 نشاط 2

1 
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  . CN=AQو  BM=DPمتوازي الأضلاع و  ABCDلاحظ الرسم المقابل حيث 

 .BMNو  DPQثمّ  CPNو  AMQقارن المثلثين    )أ 
ثمّ   MNPQاستنتج طبيعة الربّاعي   )ب 

 .MAPCطبيعة الرباعي 
و  )AC(استنتج أنّ المستقيمات ) ج
)MP(  و)NQ( تتقاطع في نقطة.  
  

  
 

   
   Oمركزه  EFGHأ الأضلاع 

  .Bفي  )GH(و  Aفي  )EH(يقطع )EG(و الموازي لـ  Fالمستقيم المارّ من ) ب
   ]AB[منتصف  Fبينّ أنّ ) ج
  .متوازيا الأضلاع EFBGو  AFGEبينّ أنّ الرّباعيين  )د
  OA=O’Bبينّ أنّ . Fبالنسبة إلى   Oمناظرة  'Oأرسم النقطة ) ه
 

א W 

 
  إنجاز الرسم ) و ب) أ
   ) EG(موازي لـ  )BF(لدينا  EFBGلربّاعي في ا) ج

  :متوازي الأضلاع فإنّ  EFGHو بما أنّ .حسب المعطيات
)EF(  موازي لـ)GB(  إذن الرباعيEFBG   

  . متوازي الأضلاع
  ) EG(موازي لـ  )AF(لدينا  AFGEفي الرباعي 

 

2 

W 
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موازي لـ  )GF(أي   )EH(موازي لـ  )GF( :متوازي الأضلاع فإنّ  EFGHحسب المعطيات و بما أنّ 
)EA(       

  متوازي الأضلاع AFGEإذن الربّاعي 
EFBG إذن   متوازي الأضلاعFB=EG  
AFGE  متوازي الأضلاع إذنAF=EG  

 AF= FBإذن 
  .]AB[منتصف  Fإذن النقطة  FB=AFعلى استقامة واحدة و  Bو  Fو  Aلدينا 

 ]'OO[منتصف  F أي أنّ  Fبالنسبة إلى  Oمناظرة  'Oو  ]AB[منتصف  Fلدينا ) د
 قطراه يتقاطعان في منتصفهما وبالتّالي هو متوازي الأضلاع AO'BOإذن الرباعي المحدّب 

 .OA=O'Bومنه نستنتج أنّ 
  

  رباعي محدّب  MNPQلاحظ الرسم المقابل حيث 
 )PQ(موازي لـ  )MN(و  MN=PQو 
 )NQ(و  )MP(نقطة تقاطع المستقيمين  Oو 
  .PQOو  MNOقارن المثلثين ) أ

 منتصف القطعتين Oاستنتج أنّ النقطة ) ب
]MP[  و]NQ[ 
  ؟ MNPQ ما هي إذن طبيعة الرباعي) ج

 

متقايسان رباعي محدّب له ضلعان متوازيان و 
  .هو متوازي الأضلاع

  
  

  
  

 
 

 نشاط 3
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الأ
ت 
عيا
ربا

لاع
ض

  

 
 

 

    Pو  ]LI[من  Mوعينّ النقطتين  LI=7cmو  OI=4cmحيث  LIONارسم متوازي الأضلاع ) أ
  . LM=OP=3cmحيث  ]ON[من 
  ؟ LMOPما هي طبيعة الرباعي ) ب
متوازي  IQLEبحيث يكون الرباعي  Eثمّ أرسم النقطة  IQ=1cmحيث  ]IO[من  Qعينّ نقطة ) ج

  .الأضلاع
  
    BC=3cmو   AC=4cmو  AB=6cmحيث  ABCارسم مثلثا ) أ

  .على التوالي ]AC[و  ]AB[منتصفي  Oو  Iثمّ عينّ النقطتين 
  .Oبالنسبة إلى  Iظرة النقطة منا Nابن النقطة ) ب
 .متوازي الأضلاع ANCIبينّ أنّ الرباعي ) ج
  .OIثمّ حدّد  BINCاستنتج طبيعة الرباعي ) د
     

   BEFCو  ABCDلاحظ الرسم المقابل حيث 
 .متوازيان )AE(و  )DF(بينّ أنّ . متوازيا الأضلاع

 
    .وحدة قيس الطول هي الصنتمتر

  والمثلّثان  AD=3.2في الرسم المقابل لدينا 
ABC وADC  لهما نفس المساحة وقيسها cm² 4.  
  . AB=CDو  )AB)//(CD(ثمّ استنتج أنّ  BCحدّد 

 
 رباعي محّدب MNPQلاحظ الرسم المقابل حيث 

و  M P= و N Q=    
احسب .1 2M 2Q+  و 2M 2N+.  
   متكاملتان  Qو  Mاستنتج أنّ الزاويتين .2

  Nو  Mهما الزاويتان  وكذلك
  . MNPQاستنتج طبيعة الرباعي .3

1 

W 

2 

3 
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 نشاط 4
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   
 ة هو متوازي الأضلاعمتقايس رباعي محدّب زواياه المتقابلة

 
   

  .IJCKالرباعي  أقيسة زوايا لاحظ الرسم المقابل ثمّ احسب) أ
  ؟  IJCKما هي طبيعة الرباعي ) ب

    
 لاحظ الرسمين التّاليين وحدّد في أيّ حالة من الحالتين

 .هو متوازي الأضلاع   EFGH الربّاعي) 2(و) 1(
  

)1(
   

)2(  

 

אאאW 
  :  المستطيل

  . Oمتقايستين ومتقاطعتين في منتصفيهما  ]KL[و  ]GH[ارسم قطعتي مستقيم ) أ  

  .متوازي الأضلاع GKHLبينّ أنّ الرباعي ) ب
  .متقايس الضلعين OKHو  OGKبينّ أنّ كلاّ من المثلثين ) ج
احسب ) د  GKO OKH+ استنتج إذن طبيعة الرباعي GKHL.  

  

رباعي محدّب قطراه متقايسان ويتقاطعان في 
  منتصفهما هو مستطيل

  

 

1 

W 
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 نشاط 1
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الأ
ت 
عيا
ربا

لاع
ض

  

  
  

  .مستطيل MIELلاحظ الرسم المقابل ثمّ بينّ أنّ الرباعي 
  
 
 
 

IJLو IJ=6cmحيث  IJKLنريد بناء مستطيل .1 35= ° 
  . وفق المعطيات السّابقة IJL ارسم مثلثا  ) أ

 .Kأكمل بناء النقطة   ) ب
NMOوMP=4.5cmحيث  MNOPابن مستطيلا  .2 30= ° 
  ORS=30°و   RS=6cmحيث   ROSEابن مستطيلا . 3

  
  
الّثارسم مث) أ  ABCفي  قائمA.عينّ النقطتين I  منتصف الوتر]BC [  وD  لنقطةا ةمناظر A  

  .Iلـ  بالنسبة
 .ABCهي مركز الدائرة المحيطة بالمثلّث  Iبينّ أن النقطة  . ABDCهي طبيعة الرباعي   ما) ب 
 

  :نريد أن نبين ما يلي 
فإن هذا المثلث قائم  حد أضلاع مثلث يبعد نفس البعد عن رؤوسه الثلاثةأاذا كان منتصف 

  .والضلع المذكور هو وتره
  .Iثمّ عينّ منتصفها النقطة  ]RS[ستقيم ارسم قطعة م) أ

  IM=IR=ISحيث  Sو   Rمخالفة لـ Mارسم نقطة )  ب
   .علّل جوابك ؟  RSM ما هي طبيعة المثلث) ج

  

 
 
 

W 

1 

2 

W 

1 

2 
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אW 
  الرسم) أ        

  [BC]منتصف  Iلدينا النقطة  ABDCفي الرباعي ) ب         
  .Iالنسبة إلى متناظرتان ب Dو  Aلأنّ  [AD]و هي كذلك منتصف 

  متوازي الأضلاع  ABDCإذن الرباعي 
 .قائمة إذن هو مستطيل BACوبما أنّ له الزاوية 

  .Iالقطران متقايسان ويتقاطعان في منتصفهما  ABDCفي المستطيل 
وهي الدائرة  Iتنتمي إلى الدائرة الّتي مركزها  Dو  Cو  Bو  Aو بالتّالي النقاط  IA=IB=IC=IDإذن 

 .  ABCالمحيطة بالمثلّث 
    .لاحظ الرسم) و ب) أ) 2

   'RMSMإذن الرباعي  Iبالنسبة إلى  Mمناظرة النقطة  'Mلتكن ) ج
  )القطران يتقاطعان في منتصفهما( متوازي الأضلاع 

   'RS=MMومنه نستنتج أنّ   'IR=IS=IM=IMكذلك لدينا 
  قائمة RMSزاوية ال هو مستطيل وبالتالي RMSM'إذن الرباعي 

  .قائم MRSوالمثلث 
   المعين 

      .Oمتعامدان في منتصفهما  ]MI[و  ]RE[لاحظ الرسم المقابل حيث  
  . MEو  MRقارن ) أ

   .EIو  RMقارن ) ب
  معينٌ  MEIRاستنتج أنّ الربّاعي ) ج

  
  
 

  
  

 
 

  . عينّ منتصفهما هو مب قطراه متعامدان ويتقاطعان في رباعي محدّ 
  .متوازي أضلاع قطراه متعامدان هو معينّ 

  
  
  
 

 نشاط 1
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الأ
ت 
عيا
ربا

لاع
ض

  

 
 ]AC[و  ]BC[و  ]AB[منتصفات  Kو  Jو  Iو النقاط متقايس الأضلاع  ABCارسم مثلثا) أ

  على التوالي
  .متقايسان CJKو  AIKبينّ أنّ المثلثين ) ب
  .BIKJاستنتج طبيعة الرباعي ) ج
  
  .منھا Bو  Aنقطتين وعينّ  Oمركزها  )C(ارسم دائرة )  أ

  . )AB(بالنسبة إلى المستقيم  Oمناظرة  'Oعينّ النقطة ) ب
  .؟ علّل جوابك OAO’Bما هي طبيعة الرباعي ) ج
     

 I  نا مركزهمعيّ  ABCDليكون  D و  C و B النقاط ابنثمّ  IA=5cmحيث   Aو I  نقطتينعينّ 
  .28cm ومحيطه
 
 AB=ADحيث  ABCDارسم متوازي الأضلاع ) أ

  .معينّ  ABCDبينّ أنّ ) ب
 

ضلاع له ضلعان متتاليان الأمتوازي 
  .متقايسان هو معينّ

  

  
  . ]BC[على  Mثمّ عينّ نقطة  Aمتقايس الضلعين قمّته الرئيسية  ABCارسم مثلثا ) أ

و  Mو المستقيم المارّ من  Dفي  ) AB(يقطع  )AC(و الموازي لـ  Mالمستقيم المارّ من ) ب   
  . Eفي  ) AC(يقطع  )AB(لـ الموازي 

   DM=DBبينّ أنّ ) ج
  .)BM(عمودي على  )DF(بينّ أنّ .Fفي  )ME(يقطع  )AC(و الموازي لـ  Bالمستقيم المارّ من ) د

W 

1 

2 

3 

 نشاط 2

W 

1 
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  متوازي الأضلاع MNPQلاحظ الرسم المقابل حيث  
    .QMNمنصّف الزاوية (MP]و  
    MPNو  PMNقارن ) أ  
  ؟ MNPما هي طبيعة المثلث ) ب 
  ؟  MNPQما هي طبيعة متوازي الأضلاع ) ج 

  
المربع 

 
  .هل أنّ الجمل التالية صحيحة ؟ علٌّل جوابك

  ضلاع له ضلعان متتاليان متقايسان وزاوية قائمةالأالمربعّ هو متوازي.  
  ضلعان متتاليان متقايسانالمربعّ هو مستطيل له.  
 المربعّ هو معينّ له زاوية قائمة. 
 رباعي محدّب أضلاعه متقايسة وله زاوية قائمة هو مربّع. 

  
  
  

رباعي محدّب أضلاعه متقايسة 
  وله زاوية قائمة هو مربّع

  
 
 
 
 

 

W 

2 

 نشاط
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الأ
ت 
عيا
ربا

لاع
ض

  

 
 
  . Oمركزها  (C)أرسم دائرة ) أ

AOB حيث Bو  Aنقطتين (C)عينّ على ) ب 90= °  
 .AOBDما هي طبيعة الرباعي . Dيتقاطعان في النقطة  Bو  A في المماسّان للدائرة) ج
  

 . في كلّ حالة من الحالات التّالية أرسم الرباعي المقترح حسب المعطيات ثمّ حدّد طبيعته
⊥ (PR)و  PR=SQحيث  PQRSالرباعي  .1  (SQ)   وPQ=QR  و)PR(  تقطع]SQ[  في

  .منتصفها
GEFقطرا نفس الدائرة و ]FH[و  ]EG[حيث  EFGHالرباعي  .2 45= °. 
و متقايسا  Dو  Oقائمان على التوالي في  RDCو  CORحيث المثلثان   CORDالرباعي  .3

 .الضلعين
  

  مربعّ  ABCDلاحظ الرسم المقابل حيث 
]م نقطة من نصف المستقي Eو  )BA   حيثAE=AC.  
  .ACDمنصّف الزاوية (CE]بينّ أنّ ) أ

 .BCEأوجد أقيسة زوايا المثلث ) ب
    

 
 

   AB<ACحيث  Aقائما في  ABCيمثل الرسم المقابل مثلثا 
  .Aالارتفاع الصادر من  ]AH[و  

  E النقطة أنقل الرسم على كراسك ثم عينّ ) أ-1
  .Hبالنسبة للنقطة  Bمناظرة  

  .متقايس الضلعين ABEبينّ أنّ المثلث )ب
  ؟ABDEما هي طبيعة الرباعي . Hبالنسبة إلى  Aمناظرة  Dلتكن النقطة  -2
   CA=CDبينّ أنّ  -3

2 

3 

W 

 مسألة 1

W 
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يقطع  )AC(والموازي للمستقيم  Dوالمستقيم المار من  Fفي  )AC(يقطع  )DE(المستقيم  -4
)AB( قطة في النL  و)BC(  في النقطةK.  
  .EF=BLاستنتج أنٌ   ؟ AFDLما هي طبيعة الرباعي ) أ

  .متقايسان ECFو  BKLبينٌ أنٌ المثلثين ) ب
  

  . Bالارتفاع الصادر من ]BH[و  ABCيمثٌل الرسم المقابل مثلثا 
  أنقل  الرسم على كراسك ) أ-1
  )AC(و العمودي على  Cارٌ من الم ∆أرسم المستقيم )  ب  

  .)BC(و الموازي للمستقيم  Hالمارٌ من ∆'و المستقيم 
    .∆'و ∆نقطة تقاطع  Eلتكن 

  ؟ BHECما هي طبيعة الرباعي  -2
  ؟  BH=BFبينٌ أن . Fفي  )BC(يقطع  BHEمنصٌف الزاوية  -3
  ؟  BHGFما هي طبيعة الرباعي   HG=BFحيث  (HE]نقطة من  Gلتكن  -4
استنتج طبيعة الرباعي  .HK=BCبينٌ أنٌ . Cبالنسبة إلى  Eمناظرة  Kلتكن النقطة  -5

BHCK.  
  

ABC منصف الزاوية . مثلث غير متقايس الضلعينBAC  يقطع)BC(  في النقطةD .  
  .Eفي نقطة  )AC(يقطع  )AD(و الموازي لـ  Bالمستقيم المار من 

  .AE=ABبينٌ أنٌ  -1
  .A بالنسبة  إلى  Eمناظرة   Fلتكن النقطة  -2

  .Iيتقاطعان في نقطة  )AD(و  ) BF(المستقيمان 
  .]BF[منتصف  Iبينٌ أنٌ 

  
  

  .)HB(موازي لـ  )AF( أنٌ بينٌ . Iبالنسبة إلى  Aمناظرة النقطة  Hلتكن  -3
1متوازي أضلاع وأنٌ  AEBHبينٌ أنٌ الرباعي  -4

2
AI EB=. 

 مسألة 2

 مسألة 3
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الأ
ت 
عيا
ربا

لاع
ض

  

على  )AC(و  )AB(على  Dالمسقطتين العموديين للنقطة  Nو  Mلتكن النقطتين  -5
  .التوالي 

  .)BC(على  Aللمسقط العمودي للنقطة  'Aنرمز ب 
  .ABDاحسب بطريقتين مساحة المثلث ) أ

 .ACDاحسب بطريقتين مساحة المثلث ) ب
DBاستنتج أنٌ ) ج AB

DC AC
=.  

    
  .ACFGو  ABDEو مربعٌين  Aقائم الزاوية في  ABCيمثل الرسم المقابل مثلثا 

  .أنقل الرسم على كراسك ) أ-1
  .على استقامة واحدة  Fو  Dو  Aبين أنٌ النقاط ) ب
  . Mفي  )GE(و  Hفي  )BC(يقطع  )BC(العمودي  على  و Aالمستقيم المارٌ من  -2
  .)DF(بالنسبة إلى  ABCما هي مناظرة الزاوية ) أ

  .متقايس الضلعين AMEو  AMGبين أنٌ كلاٌ من المثلثين ) ب
  .]EG[منتصف  Mاستنتج أنٌ ) ج
  .Kيتقاطعان في  ) FG(و  ) DE(المستقيمان  -3
  .مستطيل  AEKGالرباعي بين أنٌ  ) أ

  )GF(و )DE(و )AH(استنتج أنٌ المستقيمات ) ب
  .تتقاطع في نقطة واحدة 

  )BC(على  Dالمسقط العمودي لـ Pلتكن  -4
  )BC(على  Fالمسقط العمودي  لـ  Nو 
  .CFNو ACHثمٌ المثلثين  BDPو ABHقارن المثلثين ) أ

  . BC=PD+NFبينٌ أنٌ ) ب
  

 
 
 
 

  

 مسألة 4
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.  
  

 
 
 
 
  

  

مثلّث في نقطة  اوياز   منصّفات
  . هي مركز الدّائرة المحاطة بالمثلّث

  
  

بحيث  )Oy[من  Bونقطة  Oمخالفة للنقطة  )Ox[من  Aوعينّ نقطة  xOyأرسم زاوية غير منبسطة
OA=OB.  المستقيمان العموديان على)Ox(  و)Oy(  على التّوالي فيA  وB  يتقاطعان في نقطةM.  

  xOyهو منصّف للزاّوية  )OM[أثبت أنّ ) أ
    .استخرج من هذا الرسم طريقة لبناء منصّف زاوية) ب

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  
 
 

 
 متوازي الأضلاع هو رباعي يتوازى

فيه كلّ ضلعين متقابلين  
 
 

 .متوازي الأضلاع القطران يتقاطعان في منتصفهما •
  
 ضلاع كلّ زاويتين متتاليّتين في متوازي الأ •

  .متكاملتين وكلّ زاوتين متقابلتين متقايستين
  
في متوازي الأضلاع كلّ ضلعين  •

.متقابلين متقايسين 

 
 رباعي محدّب قطراه يتقاطعان  •

  في منتصفهما هو متوازي الأضلاع

A B

CD

I

 

 رباعي محدّب زواياه المتقابلة  •
  متقايسة هو متوازي الأضلاع


 

 

A B

D C

A B

CD

I
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 
ين كلّ ضلعين متقابل رباعي محدّب يتقايس فيه •

  هو متوازي الأضلاع
A B

D C 
متوازيان ومتقايسان هو رباعي محدّب له ضلعان •

متوازي الأضلاع 



المستطيل هو رباعي له أربع زوايا قائمة • 

A B

CD 

المستطيل هو متوازي الأضلاع له زاوية قائمة •
A B

CD 
في مستطيل القطران متقايسان ويتقاطعان في  •

  .منتصفهما
نتصفهما كلّ رباعي محدّب قطراه يتقاطعان في م •

ومتقايسان هو مستطيل

A B

CD

I

 

.المعينّ هو رباعي أضلاعه الأربعة متقايسة • A

B

C

D
 
 
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 

 رباعي محدّب قطراه يتقاطعان في
  منتصفهما و متعامدان هو معينّ  

A

B

C

D

I


 متوازي الأضلاع له ضلعان متتاليان

A  و متقايسان هو معينّ  

B

C

D
A المربعّ هو رباعي أضلاعه متقايسة و زواياه قائمة B

CD
 ي محدّب أضلاعه متقايسة رباع •

  و له زاوية قائمة هو مربّع
 مستطيل له ضلعان متتاليان •
  متقايسان هو مربّع 

A B

CD 
 
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الأ
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عيا
ربا

لاع
ض

  

  
  

 
  متوازي الأضلاع  DEFGلاحظ الرسم المقابل حيث  

    GEو  DFو  IEو  IDحدّد الأبعاد 
 

تأمّل الشكل المقابل  
  متوازي الأضلاع AECFو  ABCDحيث كلّ من 

  .متوازي الأضلاع EBFDبينّ أنّ 
  
  
  

 ]GH[ منتصف Iو النقطة  EFGHأرسم متوازي الأضلاع 
 .Iبالنسبة إلى  Eمناظرة  Mأرسم النقطة   )أ 
 ؟ EGMHما هي طبيعة الرباعي   )ب 
 ]FM[منتصف  Gاستنتج أنّ النقطة   )ج 

  

   ABCDتأمّل الرّسم المقابل حيث 
  .)BD(موازي لـ  Dمتوازي الأضلاع و المستقيم 

  . MNو  PQقارن 
  

  .متوازي الأضلاع TSRUلاحظ الرسم المقابل حيث 
 TURو TUSو  SRUايا حدّد أقيسة الزو 

  
  
  
  

1 

2 

3 
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OEFحيث  Oمركزه  EFGHليكن متوازي الأضلاع  25= OFEو  ° 65=  EF=5cmو  °
   .EFGHثمّ متوازي الأضلاع  OEFأرسم المثلّث ) أ

  .EFGHثمّ استنتج طبيعة الرباعي  FEHأحسب ) ب
  
 .]BC[من  Dثمّ عينّ نقطة  Aمتقايس الضلعين قمّته الرئيسية  ABCأرسم مثلثا ) أ

  .)AB(و )AC(و الموازيين على التوالي لـ  Dالمارين من  '∆و ∆أرسم المستقيمين )  ب
  .Fفي  )AC(يقطع '∆و   Eفي النقطة  )AB(يقطع  ∆ 
  .ABبدلالة  AEDFأحسب محيط الرباعي ) ج 
  

  .Iمركزه  RECTفي كلّ حالة من الحالات التاليّة حدّد الأبعاد و الأقيسة المطلوبة في مستطيل 
1RE=7cmوEC=5cm   أحسبRT وTC 

2IE 2,2cm=  وIER 20= °أحسبIR و ETوICTوIECوIREوIT 

3RC=8cmوRIT 40= °أحسبIE وIC  وIRوIREوIRTوTIC 
  

ABمستطيلا حيث  ABCDليكن  4cm=  وAD 3cm=   
بحيث الربّاعي  Fوعينّ النقطة  DE=6cmحيث  (AB]على  Eأرسم الشكل ثمّ عينّ نقطة ) أ 

CDEF متوازي أضلاع. 
  . CDEFاحسب مساحة متوازي الأضلاع   )ب
  .DHسب أح.Hيقطعه في النقطة  )CF(و العمودي على  Dالمستقيم المارّ من )  ج 

 
ACحيث  Oمركزه  ABCDأرسم معيّنا   2,4cm=  وBD 6,6cm= .  
  ]OC[و  ]OA[على التوالي منتصفي  Jو  Iعينّ النقطتين  

  ؟ ماذا تلاحظ. IBJDو  ABCDاحسب مساحتي 
 

 . ]IK[منتصف  Oو النقطة   IJKLأرسم متوازي الأضلاع ) أ
 . Lو  Jالماريّن على التّوالي من و )IK(العموديين على  ∆2و  ∆1تقيمينأرسم المس) ب

  .Bفي   )IJ(يقطع  ∆2و   Aفي  )KL(يقطع  ∆1
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  .]AB[منتصف  Oبينّ أنّ النقطة ) ج    
  .IBKAتنتج طبيعة الرباعي اس) د    

 
ABحيث  امربعّ ABCDليكن  a=  وAC d= .  

2 بينّ أنّ ) أ  22a d=). ّاحسب مساحة المربع ABCDبطريقتين.( 

  .AC=10cmاستنتج مساحته إذا علمت أنّ  ) ب
 
 
  : لاحظ الرّسم المقابل حيث 
  .)BC(موازي لـ  ∆المستقيم  -
 .)AB(موازي لـ  )DE(المستقيم  -
 .)AC(موازي لـ  )DF(المستقيم  -

  .CE=BFبينّ أنّ    
 
أرسم متوازي الأضلاع ) أABCD  مركزهO  

 AM=CNبحيث  ]CD[من   Nونقطة  ]AB[من  Mعينّ نقطة ) ب
  .]MN[منتصف  Oبينّ أنّ النقطة ) ج
  
  .ABCDأرسم متوازي الأضلاع ) أ 
  :بحيث  Fو  Eو  Nو  Mعينّ النقاط ) ب 
 M  وN على التوالي منتصفي   ]AB[  و]DC[.  

  .Mبالنسبة إلى  Nمناظرة  Eالنقطة 
  .Nبالنسبة إلى Mمناظرة  Fالنقطة 

  .متوازيان )AN(و  )MC(بينّ أنّ المستقيمين ) ج
  .BEDFاستنتج طبيعة الرباعي ) د
  

  
  

12 
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 
 ADCو  BADمنصفا الزاويتين .  AB>ADيث ح ABCDأرسم متوازي الأضلاع   ) أ

 .Jيتقاطعان في  ABCو  BCDومنصفا الزاويتين  Iيتقاطعان في 
  .ID=JBو استنتج أنّ  BJCو  AIDقارن المثلثين ) ب
  . IC=JAبينّ أنّ ) ج
  .AICJاستنتج طبيعة الرباعي ) د
  

  .Dفي النقطة  )BC(يقطع المستقيم  BACمنصف الزاوية . ABCأرسم مثلثا 
  .E في (AC) يقطع ∆.  )AB(و الموازي لـ   Dالمار من  ∆أرسم المستقيمم 

  . ED و EA قارن

  .EFو  BDقارن .BF=AEحيث  [AB] النقطة من F لتكن
 

   : التاليةحالة من الحالات  في كلّ  Iمركزه  EFGH  مستطيلاابن  
HFGوEF=10cm) ب  ،  EG=8cmو  EH=5cm) أ 55= EIF) ج  ° 110=   EG=8cmو°

EGH) د 35= EIFو  HG=9cm) ه  EF=6cmو  ° 126=    IH=5cm و  EF=8cm) و  °

EG) ز 2
3

EF=  
   

   
  .منه Oوعينّ نقطة  ) xy(أرسم مستقيما

   )xy(غير عمودي على (Oz]أرسم نصف المستقيم ) أ  
  .على التوالي yOzو  xOzمنصّفا الزاويتين  Ov](و    (Ou] ابن  ) ب
    . (Ov]من  Bونقطة (Ou]على  Aثمّ عينّ نقطة  
  .متوازي الأضلاع AOBCبحيث  Cابن النقطة ) ج
  .AOBCو استنتج طبيعة الرباعي  uOvأحسب ) د
 
 
 
  

17 
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O

J

I

 OI=OJ=1cmأنقل المعينّ المقابل على كراسك حيث
  بحيث Tو  Sو  Uثمّ ابن النقاط  ) R(1,3و  ) B(0,-1و ) A(-3,0 النقاط  عينّ 
 RSTU  مستطيلا 
 )AB( محور تناظر له. 
  2ومركزه نقطة ترتيبتها-. 
  
O مركزه  MNPQأرسم مستطيلا  )أ 

  .)MP(على التوالي بالنسبة إلى  Qو  Nمناظرتي  Fو  Eابن النقطتين ) ب
  ؟  )MP(بالنسبة إلى  )NQ(ما هو مناظر المستقيم ) ج
  .مستطيل ENFQاستنتج أنّ الرباعي )  د
  

: في كلّ حالة من الحالات التّالية ABCD ابن المعينّ  
 AB=5.4cmو  AC=8.2cm)  أ

  cm24.8و محيطه يساوي  AC=9.4cm)  ب
BCDو  AB=6.4cm)  ج 48= °  

 

          .cm8و  cm6والي و شعاعهما علي التّ  A لهما نفس المركز 'Cو  Cارسم دائرتين ) 1
(GH( بحيث 'Cمن ] GH[قطرا و  Cمن ] EF[ارسم قطرا ) 2  ⊥ (EF(.     

  ما هي مساحته ؟ ؟ EGFHما هي طبيعة الرباعي 
 

   AB=4cm حيث ]AB[أرسم قطعة مستقيم ) أ  
 .3cm لهما نفس الشعاع و Bو  Aمركزيهما على التوالي  C 'و C الدائرتينأرسم ) ب  

  ؟ACBD ما هي طبيعة الرباعي.  D و Cيتقاطعان في النقطتين  C 'و C) ج

 
     ∆ـا من نفس الجهة بالنسبة لتليس Nو Mونقطتين  ∆رسم مستقيماأ) أ )1
Aمعيّنا و  MANBبحيث يكون  B و   Aابن نقطتين ) ب   ∈ ∆ .  

 ؟ Bو  Aمن بناء النقطتين  اننلا تمكّ  لّذانال Nو M تينالنقط يموقع اما هم)  ج
  .   بمستطيلنفس الأسئلة بتعويض معينّ  عناجب ) 2

20 

21 
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 1(  أرسم مستطيلاABCD .  
  :حيث D'و  'Cو  'Bو  'Aابن النقاط   )2 

A'   مناظرة النقطةA  بالنسبة إلىD   
B'   مناظرة النقطةB  بالنسبة إلىA    
C'   مناظرة النقطةC  إلى بالنسبةB  
D'   مناظرة النقطةD  بالنسبة إلىC  
  .متوازي الأضلاع'A'B'C'Dبينّ أنّ الرباعي   )3 
   ABCDهي خمس مراّت مساحة المستطيل 'A'B'C'D بينّ أنّ مساحة الرباعي) 4 

 
BACو AB=ACو  21cm محيطه يساوي ABC ثاارسم مثلّ ) 1 60= °  .  
 Aمناظرة النقطة  Fو  A على التوالي بالنسبة للنقطة Cو  B تي النقطتينمناظر  Eو  Dنعتبر ) أ) 2

  . )BC( بالنسبة  للمستقيم
   .  BCDEو   ABFCد طبيعة الرباعيين حدّ 
  .ل عليهكل المتحصّ زاوية من زوايا الشّ  حسب قيس كلّ أ) ب
  
 .       متعامدان] CD[و ]AB[وقطرين منها  I رسم دائرة مركزهاأ

  ؟ ACBD ة الرباعيما هي طبيع
 
Aبحيث   I  و A نقطتين ثم عينّ  D ارسم مستقيما )1 D∉  وI D∈      
  . حد أضلاعهأقطة من ن Aو محور تناظر له  D بحيث يكون Iابن مربعا مركزه  )2

  
مربعّا  ABCDبحيث يكون  Dو  Cو  Bاط النق) ربالمسطرة والبركا(ثمّ ابن  Iو  Aعينّ نقطتين ) أ 

 Iمركزه 
.6cmوطول ضلعه  Oمركزه  RSTUثمّ ابن مربعّا  Oعينّ نقطة ) ب

27 

28 
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  אאא 
 

 
 

 .يمثل الشكل المقابل موشورا قائما أوجهه الجانبية مربعات.

 أحسب مساحته الجانبية 
  
  
  
  

  بلورية  شكلها الخارجي مكعب وشكلها الداخلي أقلام   حاوية
  إسطوانة دائرية قائمة  كما يبينه الرسم المقابل 

 2530kgمن البلور هي  31mتلة ما هي كتلتها علما أنّ ك
 

  
  

  .يمثل الرسم المقابل موشورا قائما قاعدتاه في شكل شبه منحرف
  .cm²66أحسب ارتفاعه إذا علمت أن مساحته الجملية تساوي  

  
  
 
  

  .يمثل الرسم المقابل علامة كيلومترية
 مات الكيلومترية على طريق هي تكلفة تلوين العلا ما 

  km125تربط بين مدينتين تفصلهما 
  .دينارا ؟  11,400إذا علمت أن كلفة تلوين المتر المربع الواحد هي  

  

W  
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   .وحدة قيس الطول  الصنتمتر
  :انقل وأتمم الجدول التالي 

  قطاع دائري        الشكل 
 3cmشعاعه 

AOBو 1= ° 

قطاع دائري 
  و Rاعه شع

AOB α= °  

طول القوس  
AB  

          

مساحة 
  القطاع
  AOBالدائري

         

  
  
  
     

א 
      

  ): 3(و) 2(و ) 1(مجسم من المجسمات   بالنسبة لكلّ  هو ما
  شكل قاعدته ؟) أ

 شكل أوجهه الجانبية ؟  ) ب
  

              
                     

           
   
  

                  
 
 
 

5 

W 

1  نشاط
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  .يمثل الرسم المقابل مربعا محاطا بأربعة مثلثات متقايسة الضلعين
  .ارسمه على ورق مقوى  وفق أبعاده الحقيقية 

 قم بطي المثلثات على التوالي وفق أضلاع المربع للحصول  ) أ
  . على مجسم 

  .ويسمى الشكل المقابل نشرا له  هرمسمّى المجسم المتحصل عليه ي 
  
  

        
  

 .أي مجسّم من المجسّمات التالية يمثل هرما ؟
 
 
 
 
  
  
 
 
 

 :أنقل الجدول التالي وأكمله 
  
  
  

 
 
 
 
 
 

الهرم هو مجسم قاعدته مضلع وأوجهه مثلثات 

  هرم ثاني  هرم أول   
  7 .........  عدد أوجهه الجانبية

  ..........  24  عدد أحرفه

  ......... .........  عدد قممه

 نشاط 2

W 
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  .الرسم المقابل يمثل نشرا لهرم
  .انقله على ورق شفاف واصنعه 

  
  

  .cm6ارسم نشرا لهرم ثلاثي طول كل حرف منه 
  
  

. cm5الشكل المقابل نشرا لهرم قاعدته مربعّ ضلعه يمثل 
وفقا لأبعاده الحقيقيّة و اصنعه ه على ورق مقوّى ارسم  

قم مع زميلين لك بتركيب مكعّب باستعمال    ) أ  
  .استنتج إذن حجم الهرم .أهراماتكم الثلاثة

  



 


 
 

 
 

 

 .اهرم قاعدته مثلث يسمى هرما ثلاثي

  :هو h وارتفاعه  B لهرم مساحة قاعدته   Vالحجم 
                        1V= Bh

3
  

طــــــول الإرتفــــــاع× مســــــــاحةالقاعدة: أي   V=
3

  
 

3 

4 

 نشاط 3



  
266 

  .cm 6يمثل الشكل المقابل مكعبا طول حرفه      
I وJ وK  هي منصفات الأحرف]AB[   و]FB[  

  .على التوالي ]CB[و 
  .؟ BAFCبالنسبة لحجم الهرم  BIJKماذا يمثل حجم الهرم 

  
  .أي هذه الأهرامات له أكبر حجم ؟

  
 أعداد كسرية  zو  yو xما بأن احسب ارتفاع الماء đذا الوعاء عل

  .10و  6و 8متناسبة طردا على التوالي مع 
  

  .من حجم الوعاء 87,5 %وأن حجم الماء يمثل 
  
 

א 
  

  .فيما يلي رسوم منظورية لأربعة مجسمات 
  .حدّد من بينها الهرم والموشور القائم والإسطوانة الدائرية القائمة 

  
  

  
 .دورانيا  يسمى مخروطا ) c( المجسم

W 

1 

2 
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 نشاط 1
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215 إذا علمت أن مساحة القطاع الدائري التالي هي AOB احسب) أ π cm
8

.  
  

  
 
 
 
 
 
 
  

  إذا علمت أن محيط القطاع الدائري AOB احسب )ب
8 المقابل هو  π cm

3
.  

  
  
  

   
  الرسم المقابل  نشرا  لمخروط دورانيثل يم

حيث   135ASB =   .SA=SB=8cmو  °
  وتحقّق أنهّ يساوي محيط  ABاحسب طول القوس ) أ

 .القرص الدائري
  .أنقله على  ورق مقوى وفق أبعاده الحقيقية ) ب
 ) .2(و ) 1(قم بقص الشكلين ) ج
 بحيث يحيط) 2(حول الشكل ) 1(ادر الشكل ) د
 .Oبالقرص الدائري الذي مركزه النقطة  ABالقوس الدائري 

  

 نشاط 2

 نشاط 3
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  مصطلحات    
  .قاعدتهقمة المخروط  و القرص الدائري   Sتسمّى النقطة 

]تسمى قطعة المستقيم  ]SO ونرمز له بـ  المخروط  ارتفاعh 
]ة المستقيم تسمى قطع ]SA عمده .            

        
  
  
  
  
  
 
  
    
   

 cm4يمثل الرسم المقابل نشرا لمخروط قطر قاعدته 
  .cm 6وطول عمده 

  .احسب محيط القاعدة  ) أ
استنتج أن الزاوية   ) ب 120ASB = °. 
  

  .لمخروط دورانيا  نشر في ما يلي 
 .يساوي محيط القرص الدائري ABالقوس تحقق أن طول   ) أ

  .احسب المساحة الجانبية لهذا المخروط الدوراني  ) ب
 .احسب مساحته الجملية   ) ت

  
  
  
 

 
المخروط الدوراني هو مجسم قاعدته قرص دائري وارتفاعه يمثل بعد قمته عن مركز 

  .قاعدته
 . rوشعاعه  hويسمى مخروطا ارتفاعه 

W 

1 
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  . Sيمثل الشكل التالي نشرا للوجه الجانبي لمخروط دوراني قمته 

  .أنقله على ورق مقوى واصنعه  ) أ
 cm 3اصنع  اسطوانة دائرية قائمة شعاعها   ) ب

  .cm4وارتفاعها 
  .لاحظ أن الاسطوانة  والمخروط لهما نفس الارتفاع) ج 
  .واسكب محتواه في  الإسطوانة املأ المخروط بمسحوق) د

 . اعد العملية حتى تمتلئ الإسطوانة
 .من ملء الإسطوانة ؟ كم من مرة ملأت المخروط لتتمكن) ه

  
  
  
  
  
  
  

 
 
 
  
  
  

 

 mm5أحسب حجم الخذروف التالي حيث قطر الإسطوانة الدائرية القائمة ) 1
  .cm 2وارتفاعه  cm 2 طوقطر المخرو  mm 15ها وارتفاع 
 ما هي كتلة الخذروف علما أن كتلة الصنتمتر المكعب الواحد من الخشب )2
  ؟ g 0,8الّذي صنع منه هي  
  


 


 

   حجم المخروط: 
 

طــــــول الإرتفــــــاع× مســــــــاحةالقاعدة  V=
3

 

  أي   
r² h
3

π× ×=   V  

 قاعدته شعاع r و ارتفاعه hحيث

 نشاط 4

W 

1 
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  تأمل الشكل المقابل 
 أحسب ارتفاع المخروط إذا كان له نفس )أ

  .حجم الهرم
  h=5cmإذا كان ارتفاع المخروط ) ب

  .ما هي نسبة حجمه من حجم الهرم ؟
  

  
      .بين أن هذا الشكل هو نشرا لمخروط) أ )1

  
  

  
  لمخروط  Sأحسب المساحة الجانبية ) ب

  :حيث rوشعاعه  aطول عمده 
a=6cm وr=3cm.  

  
  

   rوشعاعه  aنعتبر مخروطا طول عمده ) 2
  .rو aبدلالة  αأحسب ) أ

  .احة الجانبية لهذا المخروطالمس Sأحسب ) ب
א 

 برهن العالم اليوناني ارخميدس أنّ كلّ اسطوانة يكون فيها الارتفاع
  ضعف قطر القاعدة 

  .تسع ثلاث كرات لها نفس قطر الاسطوانة
  .R2استنتج حجم كرة قطرها 

  
  

2 

3 

طنشا 4  
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 هل للجسمين التاليين .1
  ؟ نفس الحجم

  
  

  : لشكل التاليأحسب باللتر سعة الحوض الممثل با.2
  
  
  

  
  
  
  
  

). قارورة ماء زهر (يمثل الرسم المقابل مشكاة  .3  

  

  .أحسب حجم ماء الزهر فيها  )1
.ما هي النسبة المائوية لماء الزهر بالمشكاة ؟ )2

 

ماء الزهر )3

 

ما هو ثمن هذه المشكاة إذا علمت أن ثمن اللتر الواحد من

 
     

  .رانيساوي تسعة دنانير وأن ثمن المشكاة فارغة دينا

   رتّب أحجام المجسمات التالية.4
  
  

  
  
  

   

W 

1 



  
272 

 W 
 .لقمحل خزّانا المقابل الشكل يمثل

 .احسب حجمه) 1

   كم من قنطار من القمح يمكن أن يحويه هذا الخزان)2

   حجمه من %90 ذلك يفوق لا أن على

   3800Kg/m) تقريبا(هي القمح كتلة أنّ  علما

 ).31mافقيو  800Kg أي(

  النوع هذا من خزاّن من نحتاج كم) 3

  هكتار 20000 لدينا كان إذا 

  ؟بالهكتار قنطار 40 هو đا القمح إنتاج معدل و

   
אא אא 

     
                                    
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  :هو h وارتفاعه  B لهرم مساحة قاعدته   Vالحجم  •
1V= Bh
3

  

=Vطــــــول الإرتفــــــاع× مســــــــاحةالقاعدة            :أي     
3

      
المخروط الدوراني هو مجسم قاعدته قرص دائري وارتفاعه يمثل بعد قمته  •

  .عن مركز قاعدته
 :حجم المخروط   

2πr hV=
3

=Vطــــــول الإرتفــــــاع× مســــــــاحةالقاعدةأي   
3

 
  .شعاع قاعدته rارتفاعه و hحيث  

 
•   34V= R

3
π  هوR  حجم كرة قطرها  

 
 

 

2
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 
 

  .المقادير التالية   )dl(ثم إلى الديسلتر   )l(حول إلى اللتر 
3)  أ 3250 ;24 ;633 ;92cl dal dam cm 

3)  ب 30,06 ;750 ;4 ;8,9m ml hl m  
  
  .أحسب حجمه . m1وطوله  mm2سلك من النحاس اسطواني الشكل قطره )  أ

198,9من النحاس توجد 31mmإذا علمت بأن في ) ب ذرة كم هو عدد الذراّت في هذا  ×10
 .السلك ؟

  
  يمثل الشكل المقابل جزءا من نشر لهرم أوجهه الجانبية 

  مثلثات متقايسة الضلعين، 
  .أنقله على كراسك ثم أتمم نشره.وقاعدته مستطيل

  
  .التي تمثل نشرا لهرم ؟ حدّد من بين الأشكال التالية ما هي

  
 

  
 
 
 
 
 
 
 
  
  
  
 
  
  

   

1 

2 

3 

4 
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  . Oومركز قاعدته  Sيمثل الشكل المقابل مخروطا دوارنيّا قمته 
  ومساحته الجانبية إذا علمت  OSأحسب ارتفاعه 

2625أنّ مساحة قاعدته  mπ . 312500وحجمهm. 65وSA m=.  
  

  
  حدّد من بين الأشكال التالية المجسمات التي تمثل نشرا لهرم ) أ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
  
  
  
  
  
  
  

 هرما به اصنع وBAD°120= و AD=4cm و  AB=8cm بحيث ABCD الأضلاع متوازي ارسم  ) ب

  .ذلك معللا 4cm حرفه منتظم ثلاثي
  

كم من شخص يمكن له الإقامة تحت    3m. وارتفاعها 4mها خيمة في شكل مخروط دوراني قطر 
  .32,5mالخيمة علما أنّ كمية الهواء اللازمة لكل فرد للتنفس طبيعيا هي

    

5 

6 

7 
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aنعتبر المجسّمين التاليين حيث   b>.قارن  
  .حجميهما 

     
  
  
  
  
  
  

  
   Sمنظورياّ لهرم قمته  يمثل الشكل المقابل رسما

  . I مثلثا قائما في   IJKو  قاعدته 
  .أنجز نشرا له )1
 .أحسب حجمه  )2

  

   .حدّد من بين الأشكال التالية كل شكل يمثل نشرا لهرم
 

   

 

 
 
 
 

  
  

8 

9 

10 
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  الشكل المقابل يمثّل نشرا لمخروط دائري قائم  

  . rوشعاع قاعدته  ABأحسب طول القوس .Sقمته 
  
 
  
  

 
  .أحسب حجمها   cm24 كرة القدم قطرها

  
  .146m وارتفاعه  233mهرم كيوبس هو هرم قاعدته مربع ضلعه

و أردنا أن نبني به سدا ) لا نعتبر الفراغات التي بداخله(إذا أخذنا الحجر الذي يكون هرم كيوبس 
  .400m قاعدته أضلع أحد طول و 50m سمك السد.ثلاثي القاعدة اعلى شكل موشور قائم

  .يمثل الشكل المقابل تصميما لهذا السدّ 
  ما هو ارتفاع قاعدته ؟

  
  
  
  
  
   

  .rارتفاع المخروط بدلالة  hاحسب . Vو نفس الحجم   rكرة ومخروط لهما نفس الشعاع    
  

  ؟km6366ما هو حجم الكرة الأرضية إذا علمت أن شعاعها يساوي تقريبا 
  

  .cm 20ة قطرها كرة حديدي
  ؟7,9kgمن الحديد توافق  31dmما هي كتلتها إذا علمت أن كتلة 

3500أحسب قطر كرة حجمها  
3

cmπ. 

  

11 

12 

13 

15 

16 

17 

14 





 
279 

 
 

 

اء
ض
لف
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אאא 
     

 

  : لاحظ المجسمات التّالية ثمّ انقل الجدول أسفله وأكمله

  

  
  

 (e) (d) (c) (b)(a) المجسّم

            اسمه

            عدد قممه

            عدد أحرفه

            ةعدد أوجهه الجانبيّ

            شكل قاعدته

            ةعدد أحرفه الخفيّ

            ةعدد أوجهه الخفيّ

1 

W  
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A

B

C

D

D
A

A’

B

A

C

C’

B’

  
  

  ارسم على كراسك مكعّبا
  

  انقل الشكل المقابل ثمّ أكمله لتتحصّل على رسم
 ABCD منظوري للهرم

 
 
  
  
 

  أحرف ثلاثة المقابل الرّسم يمثّل

  .’ABCDA’B’C’D المستطيلات لمتوازي

  .المجسّم أحرف بقية رسموا انقله
  
  
  
  
  
  

  لموشور رفأح ثلاثة المقابل الرّسم يمثّل

  أحرف بقيّة وارسم انقله ’ABCA’B’C قائم

  .المجسّم
  

  
  
  

  
  
  
  

 ’ABCA’B’C قائم موشور  شكل في (S) اصنع من الورق المقوّى مجسّما  - أ

  .أسفله مبينّ  هو كما (Q) و (P) الشّكل مستطيلتي وصفيحتين 
  

  W

1  نشاط

2 

3 

4 

5 

אא
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 .(S) ملاصقة لأحد أوجه المجسّم (P) ضع الصفيحة  - ب

 من نقطة على تنطبق الوجه من نقطة كلّ  أنّ  حظلا

  .(P) الصفيحة

فإذا تصوّرنا الصفيحة غير محدودة الجهات نحصل عندئذ  
 .و هو مستوي ذلك الوجه P له بـ على مستوي نرمز
   

  
 

 من وجه كلّ أنّ  و Q مستويا تمثّل (Q)الصفيحة وكذلك P مستويا تمثّل (P) نقول إنّ الصفيحة

(S) الفضاء من ويامست يحدّد. 
 
 للقمم ملاصقة (P) الصفيحة ضع  ) أ

 ولاحظ (S) الجسم من C و B و A ثلاث
 التصقت قد  ABC الوجه نقاط كلّ  أنّ 

   ABC الوجه مستوي أنّ أي بالصفيحة

  .ينطبقان (P) الصفيحة ومستوي
  
  ؟ تلاحظ ماذا. (S) الجسم من  ’C و ’B و ’A للقمم ملاصقة (Q) الصفيحة ضع) ب 

 
  
  

 نشاط 2
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لاث نقاط من الفضاء ث

ليست على استقامة 
واحدة تحدّد مستويا 

 .واحدا
  

 

  
  

 
 
 

 ABCDEFGH مكعّبا المقابل الشكل يمثل
  .Gو Fو E   بالنقاط المحدّد P المستوي و

  .B  و A النقطتين من كلّ  امله تنتمي ينمستوي اذكر) 1

   Pالمستوي إلى تنتمي المكعّب من نقاطكر ذا )2

  . إليه تميتن لا أخرى و

  ؟ (ADH) المستوي إلى تنتمي E طةالنق أنّ  هل) أ) 3

 ؟ (ADH) المستوي إلى تنتمي B هل أنّ النقطة) ب     

 
    .(S)من المجسم  ’Aو  Aملاصقة للقمّتين  (P)ضع الصفيحة ) 1

  تنتمي لا [’AA] مننقاط توجد هل) 2  

  ؟ (P) الصفيحة إلى

  تنتمي لا (’AA) المستقيم من نقطة جدتو  هل) 3 

  ؟ P المستوي إلى

 في محتو (’AA) المستقيم  أنّ  نقول .P المستوي إلى تنتمي (’AA) المستقيم من نقطة كلّ 
 P المستوي

) ونكتب ' )AA P⊂.  

 المحدّد للمستوي نرمز

  C و B و A بالنقاط

 .(ABC) بـ

W 

1 

1  نشاط

 
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  

ضامعوّ  أسفلهكل المقابل وانقل الجمل لاحظ الشّ 
  : اليةالتّ  الرموز أحدب قاطالنّ  ةمرّ  كل في 

               , , ,∈ ∉ ⊂ ⊄.  
 
 
 
 
  

M… (BEF)    ,     A… (EFG)    ,    A… (EBC)    ,    (BM)… (AEF)    ,           
    M… (BEG)    ,    (BN)… (BHC)    ,    C…(DHF)    ,    M…(ABG)    ,     
  (BN)… (ADC)    ,    N…(AFC)    ,    (GM)… (BCF)    ,    (FN)…(AEC)     

   
  

 
 
 

إذا كانت لمستقيم نقطتان مشتركتان مع مستوي فهو محتو في هذا 
  المستوي 

  أي

(AB) فإنّ P مستوي من مختلفتين نقطتين B و A نإذا كا P⊂.  
 

  . نقول عن مستقيم أنه محتو في مستو إذا كانت كل نقاط هذا المستقيم تنتمي إلى ذاك المستوي

D ونكتب Pالمستوي إلى تنتمي Dمن نقطة كلّ  يعني Pمستوي في محتوD  مستقيم P⊂     

 W 

1 
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 .ABCDEFGH لمستطيلاتا متوازي المقابل الشكل يمثل

 (ABC) اذكر مستقيمين محتويين في المستوي  ) أ

 .ومتوازيين

 (BCG) المستوي في محتويين مستقيمين اذكر   ) ب

 .ومتقاطعين

  ADH).( المستوي في محتويين مستقيمين اذكر )ج

  ؟ النسبيّة وضعيتهما هي ما
  
  

 مستقيمان من نفس المستوي هما
  متوازيان أو متقاطعان 

  

M D

D’

D

D’

P P 
  
  
  
  
  

  
 
  

 
  .[AB]من نقطة M حيث المقابل كلالشّ  حظلا

 كلاّ  يحوي الذي المستوي هوما -أ) 1
  ؟ (AB)و  (CM)  المستقيمين من

  ؟ (AB) و (CM) ما هي الوضعيّة النسبيّة للمستقيمين –ب 

  أجب عن السّؤال السّابق بالنسبة إلى المستقيمين المقدّمين ) 2
 :في كلّ حالة من الحالات التّالية 

 

 
 .مستقيمان متوازيان هما مستقيمان محتويان في نفس المستوي وغير متقاطعين

 نشاط 4

  W 

 
אא
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• (EM) و (AF) 

• (HG) و (EF) 

•  (HM) و (AB)        

 .ABFEمتوازيين في مستوي الوجه  نيآخر  و ينمتقاطع مستقيمين اذكر )3   
 

 
 المستطيلات متوازي المقابل الشكل يمثّل

 ABCDEFGH  
  .(AD) المستقيم يحوي مستوي اذكر - أ )1

 .(CG)اذكر مستوي يحوي المستقيم  - ب
 كلا المستقيمين  يحوي هل يوجد مستوي -ج
 (AD)  و(CG) ؟  

  متوازيين غير (CG) و (AD)المستقيمين أن نلاحظ

  .ليسا في نفس المستويوغير متقاطعين نقول إĔما 
  .المستوي نفس في ليسا آخرين مستقيمين اذكر) 2

 
 

 
 
 
 

 
 

  
 

  .لشّكل المقابل هرما قاعدته مربّعيمثّل ا

 متقاطعان: انقل الجمل التّالية وأكمل  الفراغات بـ 
  .أو متوازيان أو ليسا في نفس المستوي

  مستقيمان ليسا في نفس المستوي 

  .يكونان غير متوازيين و غير متقاطعين

  

5 

 نشاط

W 
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( )
(AE) P ......
BD P .......

(CF) P ........

∩ =
∩ =

∩ =

- (SB)  و (DC) مستقيمان هما......  
- (AD)   و(BC) مستقيمان هما ......  

- (AC)   و(SO) مستقيمان هما ...... 
- (SC)   و(DB) مستقيمان هما ...... 

 
  

  .ABCDEF يمثّل الشّكل المقابل موشورا قائما

  . EFD الوجه مستوي P ليكن 

                  أكمل 
    
  

    
  

  . E واحدة نقطة في P المستوي يقطع (AE) المستقيم

  .Eمتقاطعان في النّقطة  Pو المستوي  (AE)نقول أنّ المستقيم 
 

  نقطة مشتركة واحدة يستو إذا كان لمستقيم وم
  .متقاطعان في تلك النقطة إĔمانقول 

  
  

{ }P  D= M∩  

 
1 لاحظ المجسّم المقابل حيث ABCA’B’C’ 

  . ’A’B’Cالقاعدة مستوي (P) موشور قائم و 

  .مشتركة نقطة لهما ليس وجها و حرفا اذكر )أ

  ؟ P للمستوي قاطع (AB) المستقيم أنّ  هل )ب

 ؟ P المستوي يقطع لا آخر مستقيما اذكر )د 

 نشاط 1

 نشاط 2

אא
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الت

  

 

 يكون مستقيم و مستوي غير  عندما
  متقاطعين نقول أĔّما متوازيان

 
 
  (AB) لـ موازي و Pاذكر مستقيما محتو في)  أ )2

  
  

  
 

  ؟(AC)  و المستقيم  Pبالنّسبة للمستوي ماذا تستنتج . (AC)و موازي لـ  P اذكر مستقيما محتو في  ) ب
 .متوازيان P المستوي و (BC) المستقيم أنّ  أثبت )ج

 
 
 
 
 
 
 

(AB) P = ∩ ∅ 
 
 
 
 

(BC) يمثّل الشكل المقابل موشورا قائما حيث (EF).  

  AA’B’B الوجه لمستوي قاطعة مستقيمات ثلاثة اذكر  )أ 

 ؟ EE’F’F الوجه لمستوي قاطع (BC) المستقيم أن هل  )ب 

 .(ABC) للمستوي موازية مستقيمات ثلاث اذكر  )ج 

 ؟ (’EDE)موازي للمستوي  (’BB) المستقيم أنّ  هل  )د 
 

 

      
  
  

  
  
  
  
  
  
  

 W 

1 

.فهو مواز لهذا المستوييلمستقيم من مستو ياإذا كان مستقيم مواز   
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ثلاثCوBو Aكانت   إذا
ط مشتركة بين مستويين انق

متقاطعين فهي على استقامة 
 .واحدة

  
  
  

  
  
  
  

  
  
  
  

  
  
  
 
 
 

 

 
 

 
  .ABCDEFGH يمثّل الشّكل المقابل متوازي المستطيلات

  :في كل حالة  قدّمينيين المد تقاطع المستو حدّ 
 (DHG) و (ABC)  )أ 
  (AEF) و (GBF)  )ب 
 .(CGH) و  (DBF)  )ج 

 
 
 

  
  
  
  
  



 موشور ’ABCA’B’C حيث التّالي الرسم لاحظ نشاط 8

AA  الوجه مستوي (P) و قائم B B' '  (Q) و 

BBالوجه مستوي C C' '  

 وفي P المستوي في محتو (’BB) المستقيم أنّ  بينّ ) أ
  .Q المستوي

  Pهل توجد نقاط مشتركة بين المستويين ) ب
  ؟ (’BB)لا تنتمي إلى  Qو 
 ونكتب متقاطعان Q و P ينستويالم أن قولن

(BB’)=P Q∩. 

 W 

1 


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   O نقطة في متقاطعين ’D و D مستقيمين المقابل الشكل يمثّل

 .D من نقطة A و P المستوي في ومحتويين

M المستوي إلى تنتمي لا نقطة P.  

   D والمستقيم M بالنقطة المحدّد Q المستوي نعتبر

  . ’D والمستقيم M بالنقطة المحدّد  R ويوالمست

 ؟ R المستوي إلى تنتمي A النّقطة أنّ  هل) أ )1

  .مستويان غير منطبقين Qو  Rاستنتج أنّ ) ب
                                     .R و Q المستويين تقاطع حدّد )2

 
 
 
 

  حيث المقابل الشّكل انقل  ) أ

M - و N المستوي من نقطتان P 

A – و B وC  استقامة على ليست نقاط ثلاث   

 P إلى تنتمي ولا واحدة

-( )MN و( )BC متوازيين غير. 

)أنّ  أثبت  ) ب )BC و  Pنقطة في متقاطعان K حيث M و N و K  

 .K  النّقطة عينّ .واحدة استقامة على
 

 
 

  الرسم) أ 
  المستويين إلي N و M النقطتين من كلّ  تنتمي )ب

  (ABC)  وP.  
A لأنّ   غير منتطابقان )ABC(و P لنا P∉ وA (ABC)∈  

  .(MN) المستقيم وفق المستويان ذاناه  يتقاطع إذن

2 

 W 

א W 
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)  و بالتالي   ) ( )P ABC MN∩ =  

   (ABC) المستوي في محتويان (BC)و (MN)المستقيمان

  .متقاطعان فهما إذن متوازيين غير هماو 

P )B المستوي في محتو غير (BC) بما أن المستقيم P∉( ويقطع (MN) )( )MN P⊂(  

}إذن. Kوهي النّقطة  (MN)في نقطة تقاطعه مع  Pيقطع  (BC)إذن  }K(BC)P =∩  .  
  .  على استقامة واحدة Kو  Nو  Mالنّقاط وبالتّالي  (MN)المستقيم تنتمي إلي  Kالنّقطة 

 

 
  ABC للوجه ملاصقة (P) الصفيحة عض)  أ 

  للوجه ملاصقة (Q) الصفيحة و (S) المجسّم  من 

 A’B’C’ المقابل كلالشّ  في كما المجسّم نفس من.  

  ؟ Qو  Pهل هناك نقاط مشتركة بين المستويين ) ب 
     
     Q//P   أو   P//Q :ونكتب متوازيان أĔما نقول متقاطعين ليسا Q و P المستويان 

 

ن متوازيان هما مستويان غير متقاطعينويامست  

  

  
 
 
 
  
  
  

 نشاط 8

א
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  .متوازيين مستويين Qو  P ليكن

  جوابك معلّلا"  خطأ"  أو" صواب" بـ أجب

   Q للمستوي موازيهو P المستوي من مستقيم كلّ  )أ

  لكلّ  موازي هو Q المستوي من مستقيم كلّ  )ب

 P المستوي من مستقيم

  
  
 

  P اومستوي ABCD اثلاثي هرما المقابل الشكل يمثل

  [AC] و [AB] المستقيم قطع .(BCD) للمستوي يامواز 

  .K و J و Iفي التوالي على P  المستوي قطعت [AD] و

  . (BD) // (IK) و (CD) // (JK) و (BC) // (IJ) أن بين

 
 

 
   لدينا

  P المستوي في محتو (IJ) المستقيم * 

   (BCD) المستوي في محتو (BC) المستقيم * 
  *=∅ (BCD) ∩ P  
∅ =إذا    )IJ( ∩  (BC) 

    .(BC) // (IJ) فإنّ  (ABC) المستوي نفس في محتويان (BC) و (IJ) نّ أ وبما 

  .(BD) // (IK) و (CD) // (JK) أنّ  نبينّ  الطريقة بنفس

 
   

  .Qو  Pيمثّل الشكل المقابل مستويين متوازيين 
   P من نقاط ثلاثة Cو Bو Aو Q من نقطة Eلتكن

  .واحدة استقامة على ليست

 W 

א W 

 W 

1 

2 
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  .متقاطعان Q و (ABE) المستويين أنّ  بينّ   )أ 

 .Q و (ABE)  تقاطع المستويين ∆نعتبر المستقيم   )ب 

)  حدّد )AB∆ ∩ 

 .متوازيان (AB) و ∆ أنّ استنتج  )ج 
 

 
  

) لنا) أ )A ABE∈ و A Q∉ المستويين إذا (ABE) و Q منطبقان غير.  

  . متقاطعان Q و (ABE) المستويين فإنّ  Q ∈ E و E ∋ (ABE)  أنّ  وبما

(ABE) )ب Q∩ = ∆    

Pونعلم أنّ  Pمستقيم محتو في المستوي  (AB)و Q مستقيم محتو في المستوي∆ Q=∩ ∅   
∆(AB)إذن   ∩ = ∅.  
∆(AB)( يتقاطعان ولا (ABE) المستوي نفسفي محتويان (AB)و  ∆بما أنّ ) ج ∩ = ∅ (  

 ّĔمتوازيان مافإ.  

 
  

  
 متوازيان مستويان Q و P المقابل الشكل في

 D المستقيم وفق   Pالمستوي يقطع ثالث مستويR  و 

   D‘ المستقيم وفق Qالمستوي ويقطع 

  .متوازيان ’D و  Dالمستقيمين أن بين
  
  

 
 

  .P لمستوي موازيا مستقيما D ليكن

   جوابك معللا"  خطأ"  أو" صواب" بـ أجب 

  .P هو موازي للمستوي D كلّ مستوي موازي للمستقيم
 

 
  

 

2 W 

א W 

3 W 
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اء
ض
لف
ي ا
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ي
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  ABCDEFGH يمثّل الشّكل المقابل متوازي المستطيلات

  . [DH] من طةنق M  و

 .متقاطعان (BFG) و (AMG) المستويين أن بينّ ) 1

(AMG) ليكن) 2 (BFG)=∩ ∆   

  .متوازيان (AM) و ∆ أنّ  بينّ 

 .(BF) و ∆ المستقيمين تقاطع نقطة K عينّ  - أ)3

∩ (ABF) (AK) = أن بينّ  -ب  (AMG)  

  (AK) //(MG) أن بينّ  -ج

  .AMGK الربّاعي طبيعة استنتج) 4

  .الأضلاع متوازي هو ABGH الرباعي أنّ  بينّ ) 5

  .ABGH الأضلاع متوازي مركز O نعتبر) 6

  .Oفي النقطة  (AMG)هو قاطع للمستوي  (BH)أثبت أنّ المستقيم 
 

 
 

  منطبقان غير هما و G النقطة في (BFG) و (AMG) المستويان يشترك )1

 )A المستوي إلى  تنتمي(AMG) المستوي إلى تنتمي و لا (BFG) (متقاطعان هما إذن. 

⊃(AM) لنا) 2  (AED) و (BFG)∆ (BFG)و ⊃ (AED)=∩ (AM)إذا  ∅ ∩ ∆ = ∅  

  .متوازيان فإĔّما (AMG) المستوي نفس في محتويان (AM)و  ∆ أنّ و بما 

  .الشّكل انظر -أ)3

   G المارّ   (BFG) المستوي من المستقيم∆ نرسم

  .K النّقطة في (BF) يقطع (AM)لـ   الموازيو 

   (ABF) و (AMG) المستويان يشترك -ب

K )K و A النّقطتين في ∆(AMG)و ∆∋ Kو ⊃ (BF)∈ (  

W 

א W 
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  ) (ABF) المستوي إلى تنتمي ولا (AMG)تنتمي إلى المستوي  G( نطبقانم غير وهما

  .(AK) المستقيم وفق متقاطعان هما إذن

) لنا -ج ) ( )MG DCG⊂  و( ) ( )AK ABE⊂   
(ABE)و  (DCG)∩ = ∅ (AK) إذا   (MG)∩ = ∅  

 .متوازيان فإĔّما (AMG) المستوي نفس في محتويان (AK)و  (MG) وبما أن

 .  متوازي الأضلاع ھوAMGK  إذن الرباعي (AK) // (MG)و  (AM) // (KG) لنا) 4

ھو  ABGHومتوازيان إذن الربّاعي المحدّبمتقايسان  [HG]و  [AB] نعلم أن الحرفين) 5
  .متوازي الأضلاع

  [BH] القطعة منتصف هي Oإذن  ABGH الأضلاع متوازيھي مركز  Oالنقطة ) 6

  . (BH) المستقيم إلى تنتمي فهي بالتاليو

 O إذن (AMG) المستوي في محتو (AG) المستقيم أن ونعلم [AG] القطعة منتصف أيضا وهي

  .(AMG) والمستوي (BH) للمستقيم مشتركة نقطة فهي بالتاليو (AMG) يالمستو  إلى تنتمي

 غير (BH) إذن المستقيم (AMG) و لا تنتمي إلى المستوي (BH) المستقيمإلى  تنتمي B النقطة

  .   O النقطة في (AMG) المستوي يقطع فهو وبالتّالي (AMG) المستوي في محتو

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

  
  
  
  

 



 
295 

 
 

 

اء
ض
لف
ي ا

 ف
ي
واز
الت

  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 
  

P= (ABC) 
  

 
 
  

ثلاث نقاط من الفضاء
ليست على استقامة واحدة 

من  د مستو واحدتحدّ 
  الفضاء

  

A P∈ و B P∈ 
(AB) إذن P⊂    

  

إذا كانت لمستقيم نقطتان
فهو ي مشتركتان مع مستو 
 محتو في هذا المستوي

 
 
 
  

D كان إذا P⊂   
'Dو P⊂   

 و D أو D’//D فإنّ 
D’ متقاطعان. 

 نفس من مستقيمان
 أو اطعانمتق هما المستوي
 .متوازيان

 
 
 
  

D D'=∩ ∅       
     و         

  D وD’  غير 
  متوازيين

  

نفس في ليسا مستقيمان
  المستوي

  ينمتوازي غير مستقيمان هما
  و غير متقاطعين

 
 

 
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Q  //P 

  

ازيان همامتو  ويانمست
  .مستويان غير متقاطعين

  
         

      P Q=D∩  

 

متقاطعان ويانمست
   يتقاطعان وفق مستقيم

  

P // D    
 'D مستقيم يوجد(

 P المستوي في محتو
 للمستقيم و مواز

D(   

مستقيم و مستوي متوا  
 زيان

  
  

{ }D P= A∩ 

  

يقطع مستو  Dمستقيم 
  Aفي نقطة 

 
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 
   P مستوي المقابل الشّكل يمثّل       

  .D إلى تنتمي لا A بنقطة و D بمستقيم محدّدا

  A  النقطة من ماراّ مستقيما ’D نعتبر

  .B نقطة في D  للمستقيم قاطعا و

  .P المستوي في محتو ’D المستقيم أنّ  بينّ 
  

  Qو  Pمتقاطعين مستويين المقابل الرّسم يمثّل

  . لهما قاطعا  D ومستقيما  

∩ D حدّد) أ P  وD∩ Q.  

   (NA) و (NB) المستقيمات وارسم الشّكل انقل )ب

  .(MA) و (AB) و
  
  
 
  
 
  

  قائما موشورا ’ABCA’B’C حيث المقابل كلالشّ  انقل

  . [BC] الحرف من نقطة N و [’B’C] الحرف من نقطة Mو

  ؟ (’BCC) والمستوي (’AA) لمستقيمة لة النسبيّ ما هي الوضعيّ   ) أ

 .متقاطعانغير  (MN) و (’AA) استنتج أن المستقيمين  ) ب

  (’BCC) محتو في المستوي (B’N) المستقيم  أنّ بينّ ) ج

 .نمتقاطعا (’CC) و   (B'N)  وأنّ 

  .متقاطعان (’ACC) يو المستو  (B’N)  آنّ بينّ ) د

 .نقطة تقاطعهما I النّقطة ارسم 

  . (’ACC)المستوي و )BM( المستقيم تقاطع نقطةJ ارسم النّقطة) ه
  

1 

2 

3 
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  :  حيث المقابل كلالشّ  ارسم

     ABCDEFGH  ّو بامكع M من نقطة [BC]   

  .[CG] من نقطةN و 

 ؟ (ADE) والمستوي (AM) لمستقيمل ةالنسبيّ  ةالوضعيّ  هي ما) ا

 ؟) BCF( و (ADE) ة للمستويينة النسبيّ ما هي الوضعيّ ) ب

  ؟ (BCF) المستويو  (AM) للمستقيمة ة النسبيّ ما هي الوضعيّ ) ج

  .محتويان في نفس المستوي (CG) و (FM) أنّ المستقيمين بينّ ) د

  .قطةالنّ ارسم هذه .  I نقطة فييتقاطعان  (CG) و (FM) المستقيمان) ه

  . (DCG) والمستوي (FM) المستقيم  نقطة تقاطععينّ ) و

  .تقاطعهما نقطةJ  متقاطعان وعينّ النّقطة (EFG) والمستوي (BN) بينّ أنّ المستقيم) ز

       كل المقابل حيثانقل الشّ 

• P و P’ المستقيم وفق مستويان متقاطعان D.  

• C تنتمي إلى نقطة D. 

• D’ مستقيم يقطع P في A طعويق P’ في B .  

  .(ABC) مستويلل Q   نرمز بـ

Q ارسم) ا P∩ و Q P'∩  

∩D حدّد )ب Q.  

  .ليسا في نفس المستوي ’Dو D بينّ أنّ المستقيمين) ج
  
  
  

  ABCDEFGH يمثّل الشّكل المقابل متوازي المستطيلات  

  (EDG) و (EGC) المستوييند تقاطعحدّ ) 1

  ؟ (EG) و (DF) للمستقيمين ما هي الوضعيّة النسبيّة) 2

  .متوازيان (BG) و (AH) أنّ  بينّ ) 3

  .التّوالي على BFGC و ABFE المستطيلين مركزي J و I نعتبر) 4

  .(IJ) المستقيم حسب متقاطعان (BEG) و (AFC) المستويين أنّ  بينّ 
  

4 

5 

6 
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  .له موازيا D مستقيما و P المقابل مستويايمثّل الرّسم        

  D المستقيم محتويا Q مستويا ارسم) أ

  .’D امستقيم حسب P للمستوي وقاطع

  ؟  ’DوD  للمستقيمين النسبيّة ما هي الوضعيّة) ب

 ؟ ماذا يمكنك أن تستنتج) ج
  

   Kو J و I حيث ABCDEFGH يمثل الشّكل المقابل مكعّبا  
  . [AD] و [BC] و [AB] الأحرف إلى اليالتّو  على تنتمي نقط

  .الشكل انقل) 1
 .(BCG)و   (ABF) المستويين تقاطع حدّد )2
   متقاطعان (BF) و (JG) المستقيمين أنّ  بينّ  -أ )3
   متقاطعان (ABF) والمستوي (JG) المستقيم أنّ  استنتج - ب

  .تقاطعهما نقطة O وحدّد
  : من لكلّ  النسبيّةالوضعيّة هي ما )4

  ؟(IJ) و (EK) المستقيمين -        
  ؟  (GJ) و (KI) المستقيمين -        
  ؟  (DI) و (HJ) المستقيمين -        
 ؟  (AEH)و (GKH) ما هي الوضعيّة النسبيّة للمستويين )5
  
  

  ستطيلاتالممتوازي  قابلل الرسم الميمثّ  )1

  .20cm و   15cmو 10cm أحرفه طول

  .الشّكل هذا من أحرف ثلاث منتصفات J و Cو B و

   CEKBJ  و JIAKE الهرمين حجمي أحسب

  .الأضلاع متوازي EJBK الربّاعي  أنّ بينّ  -أ )2

  .IJBA الربّاعي طبيعة استنتج – ب

 .الأضلاع متوازي CDJI الرّباعي  أنّ بينّ  )3

  .ACDBالربّاعي طبيعة استنتج  

  .(CD) يمالمستق حسب يتقاطعان (IEC) و (ABC) ينالمستوي أن بينّ  -أ )4

 .(DB) المستقيم حسب يتقاطعان (JDB) و (ABC) ينالمستوي أن بينّ  - ب

7 

8 

9 
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